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 (  + ) =   +    
 

( + )2 = 2+2 + 2 
    

 
    

     
   

  +   =  (  + ) 
 

2+2 + 2 = ( + )2 
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 ;   ; 

        : 

     
    

  
 

  +   =  (  + ) 
 

:    –  =  – (  – ) 
 

   (  – )2 = (  – )2 

 

3 +6  = 3( +2 ) 
 
8 2  –4 2 = 4  (2  – ) 
 
2( + )2  – ( + )2 = ( + )(2 –  – ) 
 
 (  – )2+3(  – )=(  – )2+3(  – ) = (  – )(  – +3) 

 
(  – )2+3(  – )=(  – )2 –3(  – ) = (  – )(  –  –3) 

     
    

     
    . . 

2+2 + 2 = ( + )2 
2  –2 + 2 = (  – )2 
2 – 2 = ( + )·(  – ) 
3+3 2 +3 2+ 3=( + )3  
. . . 

( + )2 –2( + ) +1= ( +  –1)2

9 –6 + 2= 32 –2 3  + 2 =(3 – )2=(  –3)2  
16 6+16 3+4 = (4 3)2 +2  4 3  2 +22= (4 3+2)2 
(  – )·( + )= 2 – 2 
( – + )·( + ) = 2 – 2 

3 2  – 27= 3( 2 –9) =3 (  –3)·( +3) 
9 2 – (2 +1)2=(3 )2 – (2 +1)2= (  –1)·(5 +1) 

4  – 4 2 2 = 2 (   –2 )·( +2 ) 
( +2 )2 – 2= ( +2  – )·( +2 + )=4 ·( + )  
 

      
   

2 3 –2 2+3  –3=2 2(  –1) +3(  –1)=(  –1)·(2 2+3) 
2(  – )2 – + =2(  – )2 –(  – ) = (  – )·(2  –2  –
1) 
 

    
   

2 –2 + 2 – 2 = (  – )2 – 2 = (  –  – )·(  – + ) 
2 – 2 –10 +25=(  –5)2  – 2= (  –5 – )·(  –5+ ) 
2 –2 + 2 – + =(  – )2 –(  – )= (  – )·(  –  –1) 

 
     

 
2 –3 +2= 2 –3 2 +2+ =(  – )2+2 – = 

=(  – )2 – =(  –2)·(  –1) 
 

      
    

2 –5 +4 = 2 –   –4 +4 = (  –1)  –4(  –1)=(  –1)(  
–4) 

  –5 =  –  –4  
 

2 –3 +2= 2 –2  – +2= ·(  –2) –(  –2)=(  –2)·(  
–1) 
 

      
 

(  – )3 –( + )3= 
= 3 –3 2 +3 2 – 3 – 3 –3 2  –3 2 – 3= 
=  – 6 2   –2 3 =  –2 ·(3 2+ 2) 

      
 

 



 ----------------------------------------------------------------------------------------------      ;   ------------------------------------------------------------------------------------------  

  113 (2019) .1/23 

      : 

1. (  – )·(  – ) =(  – )2 ; 
2. (  – )·( – + )=  – (  – )2 ; 
3. (  – )3·( 2 –2 + 2) = (  – )5 ; 
4. (  – )3  – ( 2 –2 + 2)= (  – )2·(  –  –1) ; 
5. 2+2  – 2 –1 = (  – +1)·( +  –1) ; 
6. ( 3 –4 2+4 )·( 2 – )= 2·(  –1)·(  –2)2 
7. 8 – 8 = ( 4+ 4) ( 2+ 2)·( + )·(  – )  ; 
8. (  – )3  – +  =(  – )·(  –  –1)·(  – +1) ; 
9. 2( 2+ 2 – 2) –8 2 2 = 2(  –  – )·(  – + )·( +  – )·( + + ) ; 
10. ( 2 –81) + ( +9)2=  2 ·( +9) ; 
11. ( 2 –81) – ( +9)2=   – 18( +9) ; 
12. 3 –3 +2=(  –1)2·( +2)  ; 

 

  ;  : 

1.     . .    
 

. .  ( 2 –3 +2, 2 –2 +1, 3 – ) =  . . [ (  –2)·(  –1), (  –1)2, ·(  –1)·( +1) 
]=  –1 

 
2.     . .    
 

. .  ( 2 –3 +2, 2 –2 +1, 3 – )= . .  [ (  –2)·(  –1), (  –1)2, ·(  –1)·( +1) ]= 
= (  –1)2·( +1)·(  –2) 
 
3.      
 

 = =         –1,  0, 1 
 
4.      
 

  – =   –  =  =  
 
5.     
 

 =     =            –1, 0, 1, 2 
 
6.         2   

8 –1 =0   ( 4+1)·( 2+1)·( +1)·(  –1)  =0  =1  = –1 
 

 + =     + =   , . .  =(  –3)·( +3), 
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 4 +3(  –3)= +3  =2,  

   3   –3 
7.      
292 –212= (29+21)·(29 –21) = 40  8= 320 
1,62+3,2 8,4+8,42= 1,62+2 1,6 8,4+8,42 =(1,6+8,4)2 =100 
 

 

      : 

9922+16 992+64=    0,582+0,422+0,58 0,84=  

6001 5999=     80052 –79952= 

 1: 

         24 2   
36 2 3 ,   . 

1.      
    

  . 
 

2.      
     

; 
 

 

 2: 

 
 
 

      
     

   (x –y) (x+y).  
      

   . 
 
 
 
 

 



Ελληνική Μαθηματική Εταιρεία

ΙΟΥΛΙΟΣ- ΑΥΓΟΥΣΤΟΣ - ΣΕΠΤΕΜΒΡΙΟΣ 2019 ευρώ 3,00
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υκλείδης

για το Γυμνάσιο

Μαθηματικό περιοδικό
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Η απόδειξη του μικρού Gauss για το άθροισμα
1+2+3+…+100 με σφαιρίδια

Αργυρό, μετάλλια Εύφημες μνείες&Χάλκινα στην ΟλυμπιάδαΑργυρό, μετάλλια Εύφημες μνείες&Χάλκινα στην Ολυμπιάδα

Μεγάλες Επιτυχίες για την Ε.Μ.Ε.Μεγάλες Επιτυχίες για την Ε.Μ.Ε.

Αργυρά, μετάλλια στηνΧάλκινα ΒαλκανιάδαΑργυρά, μετάλλια στηνΧάλκινα Βαλκανιάδα

Αργυρά μετάλλια& Junior BalkanΧάλκιναΑργυρά μετάλλια& Junior BalkanΧάλκινα

Χάλκινα μετάλλια & Εύφημες μνείες στην Ολυμπιάδα ΚοριτσιώνΧάλκινα μετάλλια & Εύφημες μνείες στην Ολυμπιάδα Κοριτσιών

Χάλκινα μετάλλια στ ν Διαγωνισμό Νέων ΜΥΜCoΧάλκινα μετάλλια στ ν Διαγωνισμό Νέων ΜΥΜCo

Σχολιάζουμε επιλεγμένα θέματα από τον διαγωνισμό
«ΠΥΘΑΓΟΡΑΣ»
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