
2ο Κεθάλαιο Κλάζμαηα Λςμένερ Αζκήζειρ 

 

Κλάζμαηα - Ιζοδύναμα κλάζμαηα - Σύγκπιζη   

1) Έλα ζρνιείν έρεη 320 καζεηέο. Να βξείηε πόζνη είλαη ηα 
4

5
 ησλ καζεηώλ. 

Λύζη: Οη 320 καζεηέο εθθξάδνληαη από ην θιάζκα 
5

5
 άξα ηα 

4

5
 ησλ καζεηώλ ζα είλαη ην απνηέιεζκα 

ηνπ γηλόκελνπ 
4

5
 επί ην ζύλνιν ησλ καζεηώλ 320: 

4 4 320 4 320 1280
320 256 καζεηέο

5 5 1 5 1 5


     


. 

 

2) Έλαο νηλνπώιεο έρεη 184 θηιά θξαζί θαη πνύιεζε ηα 
5

8
. Πόζα θηιά θξαζί πνύιεζε θαη πόζα ηνπ 

έκεηλαλ. 

Λύζη: Τα 184 θηιά θξαζί εθθξάδνληαη από ην θιάζκα 
8

8
 άξα ηα 

5

8
 ησλ καζεηώλ ζα είλαη ην απνηέιεζκα 

ηνπ γηλόκελνπ 
5

8
 επί ην ζύλνιν ησλ 184 θηιώλ θξαζηνύ: 

5 5 184 5 184 920
184 115 θηιά θξαζί

8 8 1 8 1 8


     


. 

Άξα ν νηλνπώιεο πνύιεζε 115 θηιά θξαζί θαη ηνπ έκεηλαλ :

Αξρηθά θηιά θξαζί - πνπ πνπιήζεθαλ = 184 115 69 θηιά θξαζί  . 

 

3) Να απινπνηεζνύλ ηα θιάζκαηα: α)
10

16
  β) 

42

7
 γ) 

28

35
 δ) 

36

45
 ε) 

33

55
. 

 
Λύζη: Γηα λα απινπνηήζνπκε έλα θιάζκα βξίζθνπκε ην ΜΚΓ ηνπ αξηζκεηή θαη ηνπ παξνλνκαζηή θαη ζηε 

ζπλέρεηα δηαηξνύκε ηνπο όξνπο ηνπ θιάζκαηνο κε απηόλ. 

α) 
10

16
 ν ΜΚΓ(10,16)=2 άξα 

10 : 2 5

16 : 2 8
  αλάγσγν ( δελ κπνξεί λα απινπνηεζεί). 

β) 
42

7
 ν ΜΚΓ(42,7)=7 άξα 

42 : 7 6
6

7 : 7 1
   . 

γ) 
28

35
 ν ΜΚΓ(28,35)=7 άξα 

28 : 7 4

35 : 7 5
  αλάγσγν ( δελ κπνξεί λα απινπνηεζεί). 

δ) 
36

45
 ν ΜΚΓ(36,45)=9 άξα 

36 : 9 4

45 : 9 5
  αλάγσγν ( δελ κπνξεί λα απινπνηεζεί). 



ε) 
33

55
 ν ΜΚΓ(33,55)=11 άξα 

33:11 3

55 :11 5
  αλάγσγν ( δελ κπνξεί λα απινπνηεζεί). 

 

4) Να κεηαηξέςεηε ηα θιάζκαηα ζε ηζνδύλακα κε παξνλνκαζηή ην 18 :  
5

6
 , 

3

9
, 

4

36
, 

12

54
. 

Λύζη: Σηα 2 πξώηα θιάζκαηα παξαηεξώ πσο πξέπεη λα πνιιαπιαζηάζσ κε θάπνηνλ αξηζκό γηα λα ηα 

κεηαηξέςσ ζε ηζνδύλακα κε παξνλνκαζηή ην 18, ελώ ζηα 2 ηειεπηαία λα ζα πξέπεη λα δηαηξέζσ:  

5

6
 ν αξηζκόο πνπ ζα πνιιαπιαζηάζσ αξηζκεηή θαη παξνλνκαζηή είλαη ν 3 → 

5 3 15

6 3 18





 

3

9
 ν αξηζκόο πνπ ζα πνιιαπιαζηάζσ αξηζκεηή θαη παξνλνκαζηή είλαη ν 2 → 

3 2 6

9 2 18





 

4

36
ν αξηζκόο πνπ ζα δηαηξέζσ  αξηζκεηή θαη παξνλνκαζηή είλαη ν 2 → 

4 : 2 2

36 : 2 18
  

12

54
 ν αξηζκόο πνπ ζα δηαηξέζσ  αξηζκεηή θαη παξνλνκαζηή είλαη ν 3 → 

12 : 3 4

54 : 3 18
  

 

5) Να γξάςεηε ηα παξαθάησ θιάζκαηα από ην κηθξόηεξν πξνο ην κεγαιύηεξν (αύμνπζα ζεηξά) : 

4 4 4 4 4
, , , ,

9 7 11 5 3
 

Λύζη: Σύγθξηζε θιαζκάησλ κε ίδην αξηζκεηή →  Μεγαιύηεξν ην θιάζκα κε ην κηθξόηεξν παξαλνκαζηή. 

Άξα    
4 4 4 4 4

11 9 7 5 3
     

 

6) Να γξάςεηε ηα παξαθάησ θιάζκαηα από ην κηθξόηεξν πξνο ην κεγαιύηεξν (αύμνπζα ζεηξά) : 

7 2 6 1 9
, , , ,

5 5 5 5 5
 

Λύζη: Σύγθξηζε θιαζκάησλ κε ίδην παξαλνκαζηή →  Μεγαιύηεξν ην θιάζκα κε ην κεγαιύηεξν αξηζκεηή. 

Άξα    
1 2 6 7 9

5 5 5 5 5
     

 

7) Να ζπγθξίλεηε κε ην 1 ηα θιάζκαηα:  
7 2 7

, ,
5 3 7

. 

Λύζη: Σύγθξηζε θιαζκάησλ κε ην 1 →  



 Όηαλ ν αξηζκεηήο είλαη κεγαιύηεξνο από ην παξνλνκαζηή ηόηε ην θιάζκα είλαη κεγαιύηεξν από 

ην 1 → Αλ  ηόηε 1


 


  . 

 Όηαλ ν αξηζκεηήο είλαη κηθξόηεξνο από ην παξνλνκαζηή ηόηε ην θιάζκα είλαη κηθξόηεξν από ην 1 

→ Αλ  ηόηε 1


 


  . 

 Όηαλ ν αξηζκεηήο είλαη ίζνο κε ην παξνλνκαζηή ηόηε ην θιάζκα είλαη ίζν κε  ην 1 →

Αλ  ηόηε 1


 


  . 

Οπόηε ην 7>5 άξα 
7

1
5
  , ην 2<3 άξα 

2
1

3
  θαη 7=7 άξα 

7
1

7
  

 

Ππάξειρ με κλάζμαηα ( Ππόζθεζη, Αθαίπεζη, Πολλαπλαζιαζμόρ, Διαίπεζη) 

 

1) Να θάλεηε ηηο πξάμεηο. α) 
4 1 1

5 3 6

 
  
 

   β) 
1 3 1

3 1 4
4 4 3
  . 

Λύζη: 

α)  

 

 

 

β)  

 

 

 

 

 

Παπαηηπήζειρ : 

Πξνηεξαηόηεηα πξάμεσλ: Πξώηα εθηειώ ηηο πξάμεηο κέζα ζηηο παξελζέζεηο!!!  

Μεηθηνί αξηζκνί: Ο ζπκβνιηζκόο 
1

3
4

 εθθξάδεη ην άζξνηζκα ηνπ αθεξαίνπ 3 κε ην θιάζκα 
1

4
δειαδή          

1 1
3 3

4 4
  . 

 

4 1 1 4 1 2 1 1 4 2 1 4 2 1 4 3 4 6 3 5

5 3 6 5 3 2 6 1 5 6 6 5 6 5 6 5 6 6 5

24 15 24 15 9 3

30 30 30 30 10

           
                     

          


    

1 3 1 1 3 1 3 1 1 3 4 1
3 1 4 3 1 4

4 4 3 4 4 3 1 4 1 4 1 3

3 4 1 1 4 3 4 3 1 12 1 4 3 12 1

4 1 4 1 4 4 1 3 3 4 4 4 4 3 3

12 1 4 3 12 1

4 4 3

           
                         

           

             
                       

             

      
      
    

13 7 13 13 3 7 3 13 4

4 4 3 4 3 4 3 3 4

39 21 52 39 21 52 112 28

12 12 12 12 12 3

  
      

  

 
     



2) Να ππνινγηζηεί ε παξάζηαζε : 
3 5 1 7 1 1

4 6 2 6 2 3

   
         

   
. 

Λύζη: 

3 5 1 7 1 1 3 3 5 2 1 7 2 1 6 1

4 6 2 6 2 3 4 3 6 2 2 6 2 2 6 3

9 10 1 14 6 1 9 10 1 14 6 1

12 12 2 12 12 3 12 2 12 3

19 1 8 1 19 1 8 1 19 1 8

12 2 12 3 12 2 12 3 12 2

          
                    

          

        
                 
       

   
            

   

1 19 8 19 3 8 2

12 3 24 36 24 3 36 2

57 16 57 16 73

72 72 72 72

  
    

  


   

 

Παπαηηπήζειρ : 

Πξνηεξαηόηεηα πξάμεσλ: Πξώηα εθηειώ ηηο πξάμεηο κέζα ζηηο παξελζέζεηο, κεηά ηνπο πνιιαπιαζηαζκνύο 

θαη ζην ηέινο ηελ πξόζζεζε!  

 

3) Να ππνινγηζηεί ε παξάζηαζε : 
3 5 5 4 1

: 3
4 2 6 3 4

   
        

   
  

Λύζη: 

3 5 5 4 1 3 5 5 3 4 1
: 3 :

4 2 6 3 4 4 2 6 1 3 4

3 3 5 6 5 2 3 12 4 4 1 3 9 30 10 36 16 3
: :

4 3 2 6 6 2 1 12 3 4 4 3 12 12 12 12 12 12

9 30 10 36 16 3 29 23
: :

12 12 12 12

       
                  

       

            
                 

            

      
    
   

29 12 29 12

12 23


  

12

29

2323




. 

Παπαηηπήζειρ : 

Πξνηεξαηόηεηα πξάμεσλ: Πξώηα εθηειώ ηηο πξάμεηο κέζα ζηηο παξελζέζεηο θαη ζην ηέινο ηελ δηαίξεζε 

κεηαηξέπνληαο ηελ ζε πνιιαπιαζηαζκό → πνιιαπιαζηάδνληαο ην 1ν θιάζκα κε ην αληίζηξνθν ηνπ 2νπ. 

 

4) Να βξεζνύλ  νη αληίζηξνθνη αξηζκνί ησλ : 
12 1 9

,5, ,
13 9 6

. 

Λύζη: Αληίζηξνθνη αξηζκνί ή αληίζηξνθα θιάζκαηα ιέγνληαη ηα θιάζκαηα ή νη αξηζκνί πνπ ην γηλόκελν 

ηνπ θάλεη 1. Γειαδή : γηα ηνπο αξηζκνύο γ , δ ηζρύεη όηη → 1 1 1
       

       

 
       

 
. 

Άξα ην 
12

13
 έρεη αληίζηξνθν ην 

13

12
 γηαηί 

12 13 12 13
1 1 1

13 12 12 13
      . 



Τν 5 έρεη αληίζηξνθν ην 
1

5
 γηαηί 

1 5 1 5 1
5 1 1 1

5 1 5 5 1
        . 

Τν 
1

9
 έρεη αληίζηξνθν ην 

9

1
 γηαηί 

1 9 9 1
1 1 1

9 1 9 1
      . 

Τν 
9

6
 έρεη αληίζηξνθν ην 

6

9
 γηαηί 

9 6 9 6
1 1 1

6 9 9 6
      . 

 

5) Να γίλνπλ ηα ζύλζεηα θιάζκαηα απιά : 

3
24   ,  

2 6

5 5

. 

Λύζη:    

3
3 5 154 =  

2 4 2 8

5





     ,   

2
2 2 5 10 51
6 6 1 6 6 3

5 5


   


 

Παπαηηπήζειρ : 

Πσο θάλνπκε έλα ζύλζεην θιάζκα απιό → 



 

  







 πνιιαπιαζηάδνπκε αξηζκεηή κε παξνλνκαζηή θαη 

παξνλνκαζηή κε αξηζκεηή. 

 

6) Να ππνινγίζεηε ηηο ηηκέο ησλ παξαζηάζεσλ: α) 

5
3 211
8 66

7 5

        β) 

3 1 4 2

5 5 7 8:
2 4 2 3

3 6 5 11

 

 

 

 

 

Λύζη:   α)  

 

 

 

 

β)  

 

 

5 3 5 2
3 2 3 7 5 1 2 511 1 11 1
8 6 8 6 66 1 8 11 6 1 6

7 5 7 1 5

21 5 10 1050 525

8 66 6 3168 1584

    
            

                    
           

    

    

3 1 4 2 3 1 4 2 3 1 4 2 4 8

5 5 7 8 5 5 7 8 5 7 8 5 56: : : :
2 4 2 3 2 4 2 3 4 4 2 3 8 6

3 6 5 11 3 6 5 11 6 5 11 6 55

4 6 8 55 24 440 24 336 1 3
: :

5 8 56 6 48 336 48 440 2

            
                              

 
              

           

    
        

    

36 168 42 21

440 440 110 55
  



Παπαηηπήζειρ : Πξώηα εθηεινύκε ηηο πξάμεηο ζηνπο αξηζκεηέο θαη παξνλνκαζηέο ζηα ζύλζεηα 

θιάζκαηα, κεηά κεηαηξέπνπκε ηα ζύλζεηα ζε απιά θαη ζην ηέινο θάλνπκε ηηο κεηαμύ ηνπο πξάμεηο. 

 

7) Να ππνινγίζεηε ηηο ηηκέο ησλ παξαζηάζεσλ: 

α) Α=
5 1 2 5 3 1

3 3 1
4 2 3 6 4 3

 
      

 
     β) Β=

1 1 1 5 3 1
3 : 2 :

4 2 3 6 4 2

   
      

   
 

 

Λύζη:    

α)   

 

 

 

 

β)  

 

 

 

 

 

8) Να ππνινγίζεηε ηηο ηηκέο ησλ παξαζηάζεσλ: 

α) 
1 1 1 1 1 1

: 4 :
2 3 4 5 6 9

     
          

     
       β) 

1

1
2

1
2

2

 





 

 

Λύζη:    

 

α)         

 

 

 

5 1 2 5 3 1 15 6 8 5 3 1
3 3 1 3 3 1

4 2 3 6 4 3 12 12 12 6 4 3

15 6 8 3 5 1 3 1 13 3 18 5 4 3 1
3

12 1 6 1 4 3 12 1 6 4 3

39 23 7 1 39 23 7 39 46 7 85

12 6 4 3 12 6 12 12 12

       
                        

       

            
                     
         

 
        

1 1 1 5 3 1 1 3 1 1 5 3 2
3 : 2 : : 2

4 2 3 6 4 2 4 1 2 3 6 4 1

1 12 1 2 1 5 6 13 1 6 1 5 6 13 2 7 5 6
: :

4 2 1 3 6 4 4 2 3 6 4 4 1 3 6 4

26 35 6 26 6 35 20 35 180 75 255

4 18 4 4 18 4 18 36 36

         
                      

         

      
                   
     

 
        

1 1 1 1 1 1 3 2 5 4 3 2
: 4 : : 4 :

2 3 4 5 6 9 6 20 18

1 4 1 1 1 1 1 18 1 18 5 108 113
: :

6 1 20 18 6 4 20 1 24 20 120 120

             
                   

           

     
              
     



 

β)  

 

1 1 1 1 1 1

1 1 1 1 1 1 2
2 2 2 2 2

1 2 1 4 1 5 1 1 522
52 1 2 2 2
2

1
1 1 1 1 1 5 51

2 2 10 2 12 122 1 12 12
2

1 5 5 5 55

       
   

                          
         

 


      

  
  

 


