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ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ Α ΓΤΜΝΑ΢ΙΟΤ –Α΢ΚΗ΢ΕΙ΢ ΢ΣΙ΢ ΠΑΡΑΓΡΑΦΟΤ΢ 1.4-1.5 

ΩΝΑ΢ΕΙΟ ΓΤΜΝΑ΢ΙΟ ΑΧΑΡΝΩΝ 

 

Α’ Ομάδα αςκήςεων – Αςκήςεισ κατανόηςησ 

1.Αν 𝛽 είναι φυςικόσ αρικμόσ , να βρεκοφν τα υπόλοιπα των διαιρζςεων 𝛽: 6. 

2.Ποιεσ από τισ παρακάτω ιςότθτεσ παριςτάνουν Ευκλείδειεσ διαιρζςεισ;  Να αιτιολογιςετε 

τθν απάντθςι ςασ. 

 56 = 6 ∙ 9 + 2 

 1 = 3 ∙ 0 + 1 

 55 = 6 ∙ 7 + 13 

3. Εάν 𝛥 = 258 και 𝛿 = 23, να βρεκοφν το π και το υ. 

4. Υπάρχουν φυςικοί αρικμοί οι οποίοι διαιροφμενοι με το 5 , αφινουν υπόλοιπο 8; 

Δικαιολογιςτε τθν απάντθςι ςασ. 

5.Να  βρείτε τουσ φυςικοφσ αρικμοφσ οι οποίοι όταν διαιρεκοφν με το 3 αφινουν πθλίκο 

12. 

6.Αν ςιμερα είναι Τετάρτθ, τι μζρα κα ζχουμε μετά από 108 μζρεσ; 

7. Στθν Α’ Γυμναςίου ενόσ ςχολείου υπάρχουν 6 τμιματα με τον ίδιο αρικμό μακθτϊν  το 

κακζνα. 

1. Είναι δυνατόν θ Α’ Γυμναςίου να ζχει 132 μακθτζσ;  

 

8 . Να βρείτε τα πολλαπλάςια του 4 τα οποία περιζχονται μεταξφ των αρικμϊν 30 και 50. 

9. Να αναλφςετε τον αρικμό 144 ςε γινόμενο πρϊτων παραγόντων. 

 

10.Να βρείτε το Μ.Κ.Δ.(5,105) και το ΕΚΠ(144,400). 
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11. 3 αεροπλάνα ξεκινοφν από το Ελευκζριοσ Βενιηζλοσ με προοριςμό το Λονδίνο τθν ίδια 

μζρα και επιςτρζφουν ςε αυτό ςε 3, 4 και 6 μζρεσ αντίςτοιχα. Μετά από πόςεσ  μζρεσ το 

λιγότερο κα ξαναξεκινιςουν τθν ίδια μζρα από το Ελευκζριοσ Βενιηζλοσ και πόςα ταξίδια 

κα ζχει κάνει ωσ τότε το κακζνα από αυτά; 

12. Ζνασ ανκοπϊλθσ διακζτει 60 λευκά, 72 μπλε και 80 κίτρινα τριαντάφυλλα. Πόςεσ το 

πολφ ομοιόμορφεσ ανκοδζςμεσ μπορεί να ςχθματίςει και πόςα τριαντάφυλλα από κάκε 

χρϊμα κα περιζχει θ μια; 

13. Να ςυμπλθρϊςετε ςτο κενό με το κατάλλθλο ψθφίο ϊςτε ο αρικμόσ που κα 

ςχθματίηεται να διαιρείται με το 9. 

 69 

 236 

 610 

14.  Σε πόςεσ τριάδεσ μποροφν να παραταχκοφν οι 25 μακθτζσ ενόσ τμιματοσ; 

15. Ποιοσ είναι ο μεγαλφτεροσ φυςικόσ αρικμόσ ο οποίοσ αν διαιρεκεί με το 7 δίνει πθλίκο 

200; 

16. Να ςυμπλθρϊςετε το ψθφίο που λείπει ϊςτε ο αρικμόσ  324  να διαιρείται με το 3 και 

το 5 ςυγχρόνωσ. 

 

Β’ Ομάδα αςκήςεων –΢υνδυαςτικά θζματα  

1.Να βρείτε τουσ φυςικοφσ αρικμοφσ που διαιροφμενοι με τον αρικμό 4  δίνουν πθλίκο ίςο 

με το υπόλοιπο τθσ διαίρεςθσ του αρικμοφ 111 με τον αρικμό 13 και υπόλοιπο πρϊτο 

φυςικό αρικμό. 

2. Ο  Κϊςτασ κάνει ζνα ςυγκεκριμζνο κυκλικό ςτίβο ςε 4 λεπτά , ο Σπφροσ κάνει τθν ίδια 

διαδρομι ςε 5 λεπτά και ο Παφλοσ ςε 6 λεπτά. Αν ξεκινιςουν ταυτόχρονα και οι 3 από ζνα 

ςθμείο Α του κυκλικοφ ςτίβου τότε: 

1. Μετά από πόςο χρόνο κα βρεκοφν ςτο ίδιο ςθμείο Α ταυτόχρονα και οι 3 ; 

2. Πόςουσ κφκλουσ κα ζχει διαγράψει ο κακζνασ ς’ αυτό το χρονικό διάςτθμα; 
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3. Μζςα ς’ αυτό το χρονικό διάςτθμα , που  χρειάηεται για να ςυναντθκοφν και οι 3 

ςτο ίδιο ςθμείο Α , ποιο από τα ηευγάρια (Κϊςτασ, Σπφροσ), ( Κϊςτασ, Παφλοσ) , 

(Σπφροσ, Παφλοσ) ςυναντικθκαν τισ περιςςότερεσ φόρεσ ςτο ςθμείο Α;   

 

3.Αν οι μακθτζσ μπουν ςε τριάδεσ περιςςεφουν 2 . Αν μπουν ςε οκτάδεσ  περιςςεφουν 2.  

Πόςοι είναι οι μακθτζσ αν γνωρίηουμε ότι είναι λιγότεροι από 30; 

 

4.Το γινόμενο 2 πρϊτων είναι πρϊτοσ ι ςφνκετοσ; 

 

5.  Ο γυμναςτισ ενόσ ςχολείου βάηει τα παιδιά ςε τριάδα, κατόπιν ςε τετράδα και τζλοσ ςε 

εξάδεσ και πάντα περιςςεφουν 2 μακθτζσ. Πόςα παιδιά ζχει το ςχολείο αν γνωρίηουμε ότι 

είναι πάνω από 200 και κάτω από 210; 

 

6.Ζςτω 𝛼 το άκροιςμα όλων των περιττϊν φυςικϊν αρικμϊν που είναι ανάμεςα ςτο 26 και 

το 30 και 𝛽 ο κφβοσ του 4. 

Α) Να βρείτε τον ΜΚΔ των 𝛼 και 𝛽. 

Β) Να  εξεταςτεί αν ο αρικμόσ 𝛫 = 𝛼 + 𝛽 + 6 διαιρείται με το 9 

Γ) Να αναλφςετε τον 𝛬 =  𝛽 + 𝛼  ςε γινόμενο πρϊτων  παραγόντων. 

 

7. Το τριπλάςιο ενόσ πρϊτου αρικμοφ κα είναι πρϊτοσ ι ςφνκετοσ αρικμόσ; 

 

8. Δίνονται οι αρικμοί  𝛼 = 24 και 𝛽 = 36. 

Α) Να βρείτε το ΜΚΔ  και το ΕΚΠ των 2 αρικμϊν. 

Β) Αν 𝑥 =  𝛦𝛫𝛱(𝛼, 𝛽) και 𝑦 =  𝛭𝛫𝛥(𝛼, 𝛽) να υπολογίςετε τθν τιμι τθσ παράςταςθσ  

𝛢 =  𝑥: (𝛼 + 𝛽 + 𝑦) +  𝑥𝑦 − 𝛼𝛽 2026  
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Γ’ Ομάδα αςκήςεων –Αςκήςεισ που απαιτοφν ιδιαίτερη μαθηματική ςκζψη 

(Προαιρετικζσ) 

1.Αν α είναι ζνασ φυςικόσ αρικμόσ , να εξθγιςετε γιατί ο αρικμόσ  𝛽 = 15 ∙ 𝛼 + 90 + 30 ∙ 𝛼 

είναι πολλαπλάςιο του 9. 

 

2. Να εξθγιςετε γιατί το άκροιςμα τριϊν διαδοχικϊν αρικμϊν διαιρείται με το 3; 

 

3. Ο κωδικόσ ενόσ χρθματοκιβωτίου είναι ζνασ δεκαψιφιοσ αρικμόσ. 

Τα 3 πρϊτα ψθφία του 4, 8 και 6. 

Το 4ο, 5ο, 6ο και το 7ο ψθφίο είναι διαδοχικοί μονοψιφιοι πρϊτοι αρικμοί τοποκετθμζνοι ςε 

αφξουςα ςειρά. 

Τα 3 τελευταία του ψθφία ςχθματίηουν ζναν αρικμό μεγαλφτερο από 100 και μικρότερο 

από 200 , ο οποίοσ διαιρείται ακριβϊσ με 3, 5 και 7. 

Α. Να βρεισ τον κωδικό. 

Β. Να εξετάςεισ αν ο κωδικόσ διαιρείται με το 45 ακριβϊσ. 

 

4 . Δίνεται θ παράςταςθ  𝛢 =  3 ∙ 6 − 24 ∙ (3 ∙ 24 + 33 − 2 ∙ 52).  

1. Να υπολογίςετε τθν τιμι τθσ  Α. 

2. Να βρείτε όλουσ τουσ διαιρζτεσ τθσ Α. 

3.  Να υπολογίςετε τθν τιμι τθσ παράςταςθσ  

     𝛧 =  2 ∙ 1 ∙ 5 ∙ 50 ∙ 10 ∙ 25 − 503 

 

 5. Δυο φυςικοί  αρικμοί ζχουν Μ.Κ.Δ. το 16. Να δικαιολογιςετε  γιατί κα ζχουν  και άλλουσ 

κοινοφσ διαιρζτεσ διαφορετικοφσ από τθν μονάδα. 

6. Ζνασ φυςικόσ αρικμόσ διαιρείται με το 3. Αν αλλάξουμε τθ κζςθ των ψθφίων του κα 

προκφψει αρικμόσ που διαιρείται με το 3; 


