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ΙΣΟΤΗΤΑ ΤΡΙΓΩΝΩΝ 
1. Στις πλευρές µιας γωνίας xΑy παίρνουµε τµήµατα ΑΒ=ΑΓ και Κ τυχαίο σηµείο της διχοτόµου Αζ. 

Να δειχτεί ότι ΚΒ=ΚΓ. 

 

2. Από τυχαίο σηµείο Μ της διχοτόµου Οζ µιας γωνίας xΟy φέρνουµε κάθετη προς την διχοτόµο που 

τέµνει τις πλευρές της γωνίας στα σηµεία Κ και Λ. Να δειχτεί ότι ΟΚ=ΟΛ και ΜΚ=ΜΛ. 

 

3. Αν δύο τρίγωνα ΑΒΓ και ∆ΕΖ είναι ίσα να δειχτεί ότι οι διάµεσοι ΑΚ και ∆Λ, που αντιστοιχούν 

στις ίσες πλευρές τους είναι ίσες. 

 

4. Σε ένα ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) φέρνουµε τη διχοτόµο ΑΚ και παίρνουµε σ΄ αυτή τυχαίο 

σηµείο Μ. Να δειχτεί ότι ΜΒ=ΜΓ. 

 

5. Σε τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ φέρνουµε την διάµεσο ΑΚ και τις Β∆ και ΓΕ κάθετες στην ΑΚ. Να δειχτεί 

ότι Β∆=ΓΕ. 

 

6. ∆ίνεται τετράγωνο ΑΒΓ∆ και στις προεκτάσεις των ΒΑ και Α∆ παίρνουµε σηµεία Θ και Η 

αντίστοιχα, έτσι ώστε ΑΘ=∆Η. Να δειχτεί ότι ΘΓ=ΒΗ. 

 

7. ∆ίνεται κύκλος (Ο, ρ) και ΑΒ τυχαία χορδή του. Αν από το µέσο Κ του τόξου ΑΒ φέρουµε την Κ∆ 

κάθετη στην ΟΑ, να δειχτεί ότι 2Κ∆=ΑΒ. 

 

8. Από το µέσο Μ  ενός τµήµατος ΑΒ φέρνουµε τυχαία ευθεία ε πλάγια ως προς την ΑΒ. Από τα 

σηµεία Α και Β φέρνουµε κάθετες προς την ΑΒ που τέµνουν την ε στα σηµεία Γ και ∆ αντίστοιχα. 

Να δειχτεί ότι ΜΓ=Μ∆. 

 

9. Από το µέσο Μ της βάσης ΒΓ ενός ισοσκελούς τριγώνου ΑΒΓ φέρνουµε τις Μ∆ και ΜΕ κάθετες 

στις ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα. Να δειχτεί ότι Μ∆=ΜΕ. 

 

10.∆ίνεται τετράγωνο ΑΒΓ∆ και Μ το µέσο της ΒΓ. Αν η ∆Μ τέµνει την προέκταση της ΑΒ στο Κ, 

να δειχτεί ότι ∆Γ=ΒΚ. 

 

11.∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ και Κ και Λ τα µέσα των ίσων πλευρών ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα. 

Αν φέρουµε τις ΚΜ και ΛΝ κάθετες στην ΒΓ. Να δειχτεί ότι ΚΜ=ΛΝ. 

 

12.∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ και στις προεκτάσεις των ίσων πλευρών προς το µέρος της 

κορυφής Α παίρνουµε τµήµατα ΑΘ=ΑΗ. Αν Μ είναι το µέσο της ΒΓ να δείξετε ότι ΘΜ=ΗΜ και 

τα τρίγωνα ΜΒΘ=ΜΓΗ. 

 

13.∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ και στις προεκτάσεις των ίσων πλευρών του παίρνουµε τµήµατα 

Β∆=ΓΕ. Αν ΑΚ είναι το ύψος του ΑΒΓ να δείξετε ότι το τρίγωνο Κ∆Ε είναι ισοσκελές. 

 

14.Επί των πλευρών ενός ισοσκελούς τριγώνου ΑΒΓ κατασκευάζουµε τρία ισόπλευρα τρίγωνα τα 

οποία βρίσκονται εκτός του τριγώνου. Να αποδειχτεί ότι οι εξωτερικές κορυφές σχηµατίζουν 

ισοσκελές  τρίγωνο. 

 

15.Έστω τρίγωνο ΑΒΓ και ονοµάζουµε ε την ευθεία που ορίζεται από τα µέσα Κ και Λ των πλευρών 

του ΑΒ και ΑΓ. Να αποδειχτεί ότι τα Β και Γ ισαπέχουν από την ευθεία ε. 
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16.Έστω γωνία xΟy και τα σηµεία Α, Α΄ της Οχ και Β, Β΄ της Οy τέτοια ώστε να είναι ΟΑ=ΟΒ και 

ΟΑ΄=ΟΒ΄. Αν Ρ είναι τυχαίο σηµείο της διχοτόµου της xΟy να αποδειχτεί ότι οι γωνίες ΑΡΑ΄ και 

ΒΡΒ΄ είναι ίσες. 

 

17.Έστω ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ και η διχοτόµος Αχ της γωνίας Α και Μ, Ν σηµεία της Αχ. Να 

αποδειχτεί ότι: α) ΜΒ=ΜΓ και ΝΒ=ΝΓ και β) Oι γωνίες ΑΒΜ και ΑΓΜ, όπως και οι ΜΒΝ και 

ΜΓΝ είναι ίσες. 

 

18.Έστω ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ και τα Κ, Μ, Λ τα µέσα των πλευρών ΑΒ, ΒΓ, ΑΓ αντιστοίχως. Να 

αποδειχτεί ότι: α) Το τρίγωνο ΜΚΛ είναι ισοσκελές, β) Το Μ ισαπέχει από  τις ΑΒ και ΑΓ, γ) Τα 

Κ και Λ ισαπέχουν από τη βάση ΒΓ, δ) Η ευθεία ΜΑ διχοτοµεί τη γωνία ΚΜΛ. 

 

19.Έστω ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ και στις προεκτάσεις των ίσων πλευρών ΑΒ και ΑΓ, θεωρούµε 

σηµεία ∆ και Ε αντιστοίχως ώστε να είναι Β∆=ΓΕ. Να αποδειχτεί ότι: α) ∆Γ=ΒΕ, β) Οι γωνίες 

∆ΓΕ και ΕΒ∆ είναι ίσες. 

 

20.Έστω ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ και πάνω στο φορέα της πλευράς ΒΓ παίρνουµε τα σηµεία ∆, Ε έτσι 

ώστε Β∆=ΓΕ. Να αποδειχτεί ότι: α) Το τρίγωνο Α∆Ε είναι ισοσκελές, β) Τα σηµεία ∆ και Ε 

ισαπέχουν από τις ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα. 

 

 


