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Για αριθμούς α και β θετικούς ισχύει: 

     

 
 

 

 

 

 

Σχολικό έτος: 2020-21  Καλλιτεχνικό Γυμνάσιο Λ.Τ. Περιστερίου 

Τάξη: Γ΄  Γυμνασίου   Επανάληψη στις βασικές γνώσεις. 

Όνομα:………………………………………………………  Ημερομηνία:……….. 
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2. Ομοίως:   

 
 

 

 
  

 

3. Αν και  να 

υπολογίσετε τις παραστάσεις: 
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 Αξιοσημείωτες ταυτότητες 

  
 

 

  

δ) Κύβος διαφοράς 
 

ε)Γινόμενο αθροίσματος επί διαφορά 
 

ζ) Διαφορά κύβων 
 

η) Άθροισμα κύβων 
 

 

 

 

Ασκήσεις 1,2,4,5,6 σελ 49 και 10,11,12,13,14,15 σελ 50 και να αποδείξετε 

τις ισότητες: 
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Και να συμπληρώσετε τις ισότητες: 

  

  

  
 

Περιπτώσεις Παραγοντοποίησης 
α) Κοινός παράγοντας 3α + 3β - 3γ = 3(α + β - γ). 
β) Κοινός παράγοντας 
κατά ομάδες 
(Ομαδοποίηση) 

 

γ) Διαφορά τετραγώνων 
 

δ) Διαφορά - άθροισμα 
κύβων 
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Παραγοντοποίηση: η μετατροπή ενός γινομένου ή μιας διαφοράς σε 

γινόμενο. Την χρειαζόμαστε όταν θέλουμε να λύσουμε μια εξίσωση ή να 

απλοποιήσουμε κλασματικές παραστάσεις. Υπάρχουν διάφορες απλές 

περιπτώσεις παραγοντοποίησης και ο συνδυασμός τους  

Ασκήσεις 1,2,3,4,5,,7,9,12, 13,15,16, 19, 20, 21, 22, 23 σελ 61 και 62. 

Και τις παρακάτω: 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
 
 

 
 

 

 
 

 

ε) Ανάπτυγμα τετραγώνου 

 

 

στ) Παραγοντοποίηση τριωνύμου της μορφής  
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Το ΕΚΠ χρησιμοποιείται για να προσθέσουμε ή να αφαιρέσουμε 

κλασματικές παραστάσεις και όταν θέλουμε να κάνουμε απαλοιφή 

παρονομαστών. 

 Ο ΜΚΔ χρησιμοποιείται για να απλοποιήσουμε κλασματικές 

παραστάσεις  

Ασκήσεις, 1,2,3,4,5,σελ 74  
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Ρητές αλγεβρικές παραστάσεις 

 

Τις αντιμετωπίζουμε όπως τα κλάσματα, και οι πράξεις που κάνουμε: 

απλοποιήσεις όπου διαιρούμε και τους δύο όρους του κλάσματος με τον 

ΜΚΔ τους, πολλαπλασιασμοί διαιρέσεις όπου στο τέλος καλό είναι να 

γίνουν οι απλοποιήσεις και τέλος προσθέσεις και αφαιρέσεις όπου πρέπει 

τα κλάσματα να γίνουν ομώνυμα βρίσκοντας το ΕΚΠ των παρονομαστών 

αφού πρώτα έχουν αναλυθεί σε γινόμενο παραγόντων. 

Ασκήσεις σελ 74, 77, 80, 81 και επίσης, να γίνουν οι πράξεις: 
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Και να απλοποιηθούν οι παραστάσεις: 

  

 

 

 

 

 

Να λυθούν οι εξισώσεις: 
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Ανισότητες ανισώσεις με έναν άγνωστο 

 

Ιδιότητες της διάταξης 
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Για οποιονδήποτε αριθμό α ισχύει:  α2≥0 

 

Ασκήσεις σελ 116-117 

Αν α>β και α,β ομόσημοι τότε:  

Να βρείτε τις κοινές λύσεις των ανισώσεων: 
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Γραμμικά συστήματα  

 

 
 

 

 
Λύνω την πρώτη εξίσωση ως προς τον 

έναν άγνωστο έστω τον x, x=20-y 

 
(20 - y) + 3y = 44     20 + 2y = 44     2y = 44 - 20 
2y = 24 άρα y = 12 

 
Για y=12, έχουμε x=20-12, άρα  x=8 

 

 
Ἀρα η λύση του συστήματος είναι  

(x,y)=(8, 12) 

 

 

 
Για να απαλείψουμε τον άγνωστο x, πολλαπλασιάζουμε τα 
μέλη της πρώτης εξίσωσης με το -2 και της δεύτερης με το 
3, οπότε έχουμε: 
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Αφού y = 2, η εξίσωση 3x + 5y = 1 γράφεται: 3x + 5·2 
= 17 ή 3x + 10 = 1 
3x = -9 ή x = -3 

 
 

Άρα η λύση του συστήματος είναι x = -3, y = 2, δηλαδή 
το ζεύγος (x, y) = (-3, 2) 

Παραδείγματα και ασκήσεις σελ. 135, 136, 137 

Και επίσης να λυθούν τα συστήματα: 
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 Ισότητα τριγώνων 
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Ασκἠσεις σελ 193, 194, 195,196 και επίσης να λυθούν οι ασκήσεις: 

Στα παρακάτω σχήματα το τρίγωνο 

ΑΒΓ είναι ισοσκελές (ΑΒ=ΑΓ) και στην 

ευθεία ΒΓ και εκτός του ευθύγραμμου 

τμήματος ΒΓ παίρνουμε τα σημεία Δ 

και Ε ώστε ΒΔ=ΓΕ. Φέρουμε     

και     να δείξετε ότι ΔΜ=ΕΝ. 

 
 
 
 

 
 
 
 

    Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). 
(σχήμα). Προεκτείνουμε τις ΑΒ και ΑΓ 
κατά  ίσα  τμήματα ΒΔ=ΓΕ. Φέρνουμε 
 ΔΖ ⟘ ε και ΕΗ ⟘ ε, όπου ε είναι η ευθεία 
της ΒΓ. 
 Να αποδείξετε ότι : 
1) Τα τρίγωνα ΒΖΔ και ΓΗΕ είναι ίσα. 
2) Τα σημεία  Δ και Ε ισαπέχουν από την 
ευθεία (ε ) της ΒΓ . 

3) Οι γωνίες    ΒΑΖ̂  και  ΓΑΗ̂ είναι ίσες. 
Το τρίγωνο ΖΑΗ είναι ισοσκελές; 
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Στο διπλανό σχήμα: το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές με 
ΑΒ=ΑΓ,  το ΑΔ είναι ύψος του τριγώνου ΑΒΓ, δίνεται 
ΒΕ=ΓΖ και το Κ τυχαίο σημείο  του ΑΔ. 
1) Να αποδείξετε ότι ΕΔ = ΔΖ, 2) Να αποδείξετε ότι το 
τρίγωνο ΚΕΖ  είναι ισοσκελές. 3) Να αποδείξετε ότι τα 
τρίγωνα ΛΕΒ και ΜΓΖ  είναι ίσα. 
 
 
 
 

 
 
 
 

Δίνεται το ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ . 
Τα σημεία Δ, Ε, Μ είναι τα μέσα των ΑΒ, ΑΓ, ΔΕ 
αντιστοίχως. Να αποδείξετε ότι: 
i) Το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ισοσκελές. 
ii) Τα τρίγωνα ΒΔΜ και ΜΕΓείναι ίσα  
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Αν παράλληλες ευθείες ορίζουν ίσα 
τμήματα σε μια ευθεία, τότε θα ορίζουν 
ίσα τμήματα και σε οποιαδήποτε άλλη 
ευθεία που τις τέμνει. 

Αν από το μέσο μιας πλευράς ενός 
τριγώνου φέρουμε ευθεία παράλληλη 
προς μία άλλη πλευρά του, τότε αυτή 
διέρχεται από το μέσο της τρίτης 
πλευράς του. 
 
 

Τα ευθύγραμμα τμήματα α, γ είναι ανάλογα προς τα ευθύγραμμα 

τμήματα β, δ, όταν ισχύει    
Ιδιότητες των αναλογιών 

 Σε κάθε αναλογία το γινόμενο 
των άκρων όρων είναι ίσο με 
το γινόμενο των μέσων όρων.  

  

 Σε κάθε αναλογία μπορούμε 
να εναλλάξουμε τους μέσους 
ή τους άκρους όρους και να 
προκύψει πάλι αναλογία  
 

 Λόγοι ίσοι μεταξύ τους είναι 
και ίσοι με το λόγο που έχει 
αριθμητή το άθροισμα των 
αριθμητών και παρονομαστή το άθροισμα των παρονομαστών. 
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Σε τρίγωνο ΑΒΓ, αν Δ είναι το 
μέσο της πλευράς ΑΒ τριγώνου 
ΑΒΓ, ΔΕ // Β 
Γ και ΕΖ // ΑΒ, να αποδειχτεί ότι: 
α) Ζ το μέσον της πλευράς ΒΓ  

 

 

 
Το ευθύγραμμο τμήμα που συνδέει τα μέσα δύο πλευρών τριγώνου 
είναι παράλληλο προς την τρίτη πλευρά και ίσο με το μισό της. 
 
Αν ΑΔ διάμεσος ορθογωνίου 
τριγώνου ΑΒΓ (Â = 90º) και ΔΕ // 
ΑΒ, να αποδειχτεί ότι: α) Ε μέσο 
της πλευράς ΑΓβ)  

 

 

Η διάμεσος που αντιστοιχεί στην υποτείνουσα ορθογωνίου 
τριγώνου είναι ίση με το μισό της υποτείνουσας. 
 

 
Θεώρημα Θαλή 

Αν τρεις ή περισσότερες 
παράλληλες ευθείες τέμνουν 
δύο άλλες ευθείες, τότε τα 
τμήματα που ορίζονται στη 
μία είναι ανάλογα προς τα 
αντίστοιχα τμήματα που 
ορίζονται στην άλλη. Δηλαδή: 

 

Ασκήσεις σελίδες 208 και 209 
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Όμοια πολύγωνα 

Αν δύο πολύγωνα έχουν τις πλευρές τους ανάλογες και τις 
αντίστοιχες γωνίες τους ίσες, τότε είναι όμοια. 

Αν δύο πολύγωνα είναι όμοια, τότε έχουν τις ομόλογες πλευρές 
τους ανάλογες και τις αντίστοιχες γωνίες τους ίσες. 

 

Όμοια τρίγωνα 

Αν δύο τρίγωνα έχουν τις πλευρές τους ανάλογες ή τις γωνίες τους 
ίσες τότε είναι όμοια. Για τις γωνίες, αρκεί να έχουν δύο γωνίες 
τους ίσες μια προς μια.  

Εφαρμογή 2 σελ 221και ασκήσεις σελ 221, 222 ,223 

 

Τριγωνομετρία 
Θυμόμαστε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς οξείας γωνίας ορθογωνίου 

τριγώνου: 

 
 

Γενικεύουμε αυτούς τους τριγωνομετρικούς αριθμούς για οποιαδήποτε 

γωνία οξεία ορθή αμβλεία, μεταφέροντας αυτό το ορθογώνιο τρίγωνο 

πάνω στο ορθοκανονικό σύστημα αναφοράς.  

 

 

Αποδεικνύεται με την βοήθεια της ομοιότητας των τριγώνων, ότι το 

σημείο Μ, μπορεί να είναι οποιοδήποτε σημείο πάνω στην ημιευθεία 

ΟΜ, με αρχή το σημείο Ο που περιστρέφεται με φορά αντίθετη από τους 
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δείκτες του ρολογιού γύρω από το Ο ξεκινώντας από τον ημιἀξονα Οχ. 

Οπότε έχουμε: 

 

όπου  

 

Γενικά ισχύει: 

 
Καλό είναι να θυμόμαστε: 

ω  0ο 30ο 45ο 60ο 90ο 180ο 

ημω 0 1/2 2
2

 3
2

 1 0 

συνω 1 3
2

 2
2

 1/2 0 -1 

εφω 0 3
3

 1 3  --- 0 

 

Τριγωνομετρικοί αριθμοί παραπληρωματικών γωνιών 

 

Σε ορθοκανονικό σύστημα αξόνων Oxy 
παίρνουμε το σημείο Μ(3, 4) και βρίσκουμε το 
συμμετρικό του σημείο Μ΄(-3, 4) ως προς τον 
άξονα y΄y. Αν ονομάσουμε ω τη γωνία xÔM, 
τότε λόγω συμμετρίας είναι x΄ÔM΄ = ω, οπότε 
για τη γωνία φ = xÔM΄ ισχύει φ = 180º - ω, 
που σημαίνει ότι οι γωνίες ω και φ είναι 
παραπληρωματικές, αφού ω + φ = 180º. 
Έχουμε ακόμη ότι ρ = OM = OM΄ = √9+16 = 
√25 = 5, οπότε: 
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Οι παραπληρωματικές γωνίες ω, φ = 180º - ω έχουν το ίδιο 
ημίτονο και αντίθετους τους άλλους τριγωνομετρικούς 
αριθμούς. 

 
 

Σχέσεις μεταξύ των τριγωνομετρικών αριθμών μιας γωνίας ή 

τριγωνομετρικές ταυτότητες. 

 

 
 

Ασκήσεις σελἰδα 242 243 

Νόμος ημιτόνων  

 

Οι πλευρές κάθε τριγώνου είναι 
ανάλογες προς τα ημίτονα των 
απέναντι γωνιών του. 

 

και Νόμος συνημίτονων 

 

 

 
 

Σε κάθε τρίγωνο το τετράγωνο 
κάθε πλευράς του, ισούται με το 
άθροισμα των τετραγώνων των 
δύο άλλων πλευρών του 
ελαττωμένο κατά το διπλάσιο 
γινόμενο των πλευρών αυτών και 
επί το συνημίτονο της 
περιεχόμενης γωνίας τους. 

Ασκήσεις σελ 249, 250. 

 


