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1. Δίνεται συνάρτηση :f R R  παραγωγίσιμη στο xo=4 με f ΄(4)=0. Να αποδείξετε ότι 
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, είναι παραγωγίσιμη στο xo=1 με g΄(4)=0. 

2. Δίνεται συνάρτηση :f R R  παραγωγίσιμη στο 0 και στο 1 για την οποία ισχύει: 

f(0)=f(1). Αν 
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να αποδείξετε ότι η g είναι παραγωγίσιμη στο  

1

2
, αν και μόνον αν f ΄(0)=f ΄(1). 
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4. Δίνεται συνάρτηση :f R R , για την οποία ισχύει  
για κάθε πραγματικό αριθμό x. Να αποδείξετε ότι η f  αντιστρέφεται και να υπολογίσετε το 
(f-1) ΄(1). 

5. Δίνεται συνάρτηση .   Να αποδείξετε ότι ο άξονας 
xx΄  δεν εφάπτεται στην γραφική παράσταση της f. 

6. Δίνεται συνάρτηση 5 3( ) ln , (0, )f x x x x    . Να βρείτε το σύνολο τιμών της f 

και να δείξετε ότι υπάρχει η  αντίστροφη f-1. Αν θεωρήσουμε ότι η f-1είναι 
αντιστρέψιμη να βρείτε την (f-1)’(1). 

7. Δίνεται συνάρτηση 3( ) 1xf x e x   . Να δείξετε ότι υπάρχει η  αντίστροφη f-1 και να 

βρείτε το πεδίο ορισμού της. Αν θεωρήσουμε ότι η f-1είναι αντιστρέψιμη να βρείτε 
την (f-1)’(2). 

8. Να βρείτε μη σταθερό πολυώνυμο P(x) για το οποίο ισχύει: 
2[ '( )] 8 ( ) 1,P x P x ά x R     . 

9. Να βρείτε μη σταθερό πολυώνυμο P(x) τέτοιο ώστε:  

i) 2( ) '( ) 2,P x P x x x ά x R       ,  

ii) 2[ '( )] ( ), , (1) 0P x P x ά x R P         

iii) (2 ) '( ) ''( )P x P x P x ά x R     . 

 



10. Δίνεται συνάρτηση f(x)=(x-p1)k(x-p2)λ, 1 2, *, ,k p p R  . Να αποδείξετε ότι 
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, για κάθε x διαφορετικό του p1 και του p2. 

11. Δίνεται συνάρτηση f(x)=x3-2x. Να βρεθούν οι εφαπτομένες της που άγονται     από το 
σημείο Α(1, -1). 

12.  Δίνεται συνάρτηση f(x)=ημx+συνx, Α=[0,2π]. Να βρεθούν οι εφαπτομένες της Cf  

που σχηματίζουν με τον xx’ γωνία ω=
4


. 

13. Να βρείτε τις κοινές εφαπτομένες των γραφικών παραστάσεων των συναρτήσεων 
f(x)=x2+2x+3 g(x)=x2+4. 

14. Έστω οι συναρτήσεις f(x)=e-x   g(x)=ln(λx). Να βρείτε το λ ώστε η κοινή εφαπτομένη 
αυτών να διέρχεται από το σημείο Μ(1,0). 

15. Δίνεται συνάρτηση :f R R , παραγωγίσιμη και ισχύει: 

( ) ( ) ( ) , ,y xf x y e f x e f y a ά x y R        . Να αποδείξετε ότι: f(0)=-α=0, 

και  f ΄(x)=f(x)+f ΄(0) ex για κάθε πραγματικό αριθμό x. 
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