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DPYAAAAIO: 14 OEQPHMA MEXHX TIMHX HMEPOMHNIA: ..........

1. Atvetoaum ovvdptnon f(x) = x’ +3x . Na gketdoete av 16y0ovv o1 cuVOrKeg Tov Dewprpotog Méong
T oto dudotua [0,1]. Av va, va Bpeite & .

2. Atvetoum ovvéptnon f(x) = x’ +3x . Na g€etdoete av 1oy0ovv o1 cuvOrKeg Tov Oempruotog Méong
TN oto dwotua [-1,1]. Av vau, va Bpeite & .

T42x,x<0
3. Aivetarm cuvaptnon f(x)= {x3 e . Na e&gtdoete av 1oyvovv ot cuvOnKes Tov BemproTog
X +2x,x>0

Méong tiung oto ddotnua [-1,2]. Av vau, va Bpeite Ta avtiotoryo &.

4. Na vroroyiotobv ot mpaypatikol apduol a, B, dote va 1oyHovv o1 GuVONKeg Tov Bewprpatog Méong
) ) ¥ +ax’, x<1 ) ) )
TNG ywo TV svvaptnon f(x) = oto owbotnua [0, 2] kot oty cvvéyela va Ppeite ta
x*+ fx, x>1
avtictoryo & € 0,2).
x2,x<1
5. Aivetarm ovvaptnon f(x) = et s . Noa e€etdoete av 16x00VV 01 GLVONKEG TOL BEPNLATOG
x+5, x>

Méonc tiung  oto dotnua [-2, 3]. EAéyEte av mapdia avtd vdpyovv & mov 1KavoTolovV To
CLUTEPOG L. TOV BEWPTLLOTOC.

6. T'a v ovvapton f 1oyvovv o1 cuvOnKec Tov Bewpnuatog Tov Rolle oto dtdotua [0, 2]. Na deilete
ot omdpyovv &1, & oto ddotnua (0,2) pe &1 = & tétotn dote (&) +H (E2)=0.

7. Atvetan mopayoyiocyun oto R cvvdptnon fyo v onoia 1oyvet: {(7) - £f(0)=2. Na deilete dt1 vEGPYOLY
&1, & oto dbotnpa (0,7) pe &1 # & tétown dote: 3f (&) +H4f (&2)=2.

8. "Eotm ocvvaptnon f napoaywyicun oto R pe f (a' ) = f (ﬂ ) . Na dei&ete 0T vdpyovv &1, & ,E3

€ (&, ) w1010 dote: 2 (E1)+3f (L) +4f " (E3)=0.

9. Aivetar mopaywyiocyun oto R cvuvdptnon fyo v omoia woyvet: f(0)=3 xor f(2)=1. A) Na deiEete 0Tt
VILAPYEL Xo 070 (0,2) TéT010 DoTE: : f (Xo)=Xot1. B) Na deiéete 6t vmdpyovv &1, & oto ddotnua (0, 2) pe
&1 # & tétown wote: £(&1).f (&)=1 .

10.’Eoto cvvdptnon f tapaymyiown oto [a, B] pe f (05 ) * f (,3 ) . 1) Na oei&ete 6TL vIAPYEL Xo

f(@)+3/(F)

S (05 s ,B ) : f ('xo) = 4 ,i1) Avn T eivar évo mpog éva. Na deitete o1 vdpyovv
3 .1 4
e, : f Y ' o 1 .
foa e el ) oo ey rg) T e

11.'Ecto cvvaptmon f napoymyicn oto [a, B] pe f'(x)=0 Jo kébe x € (a, ,B ) i) Na Seiéete 0Tt

2f(@)+3f(h)

wabpye o € (@, ) S (X,) = 5 . ii) Na 8eicete 61t vmdpyouv &1, &,

21 (E)(x, —a)=31(,)(B~x,)

€ (0( . ,B ) TETOL0 DOTE . 1i1) Na d¢gi&ete 6TLvmapyet &
3 2 5
€ (@ f) weomaos "y e ) T gy
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‘Eoto ovvaptnon f topaymyiciun oto R pe " suveyn. Av yia toug aptBpovg ao,p v pe a<p<y, kot

f(o)<f(y)<f(B). Na deiEete 6TL VIAPYEL & 6T0 (01, ¥) TETOW0 ote f7(E)=0.

‘Eocto ovvaptnon f tapaymyicyun oto [1, 3], e f " ocvveyng oto (1,3) ko £ (1)=4.

SO=SD )
g(x)= -1 77, 1) Na Seitete 0tL ) g eivan suveyfc oto 1. ii) Av f(1)=1(3), va deiEete 6Tt
2, x=1
vrdpyet § oto (1, 3) oto 0moio M EPATTOUEVT GTNV YPAPIKT TOPACTACT TNG g OYNUATIlEL pe Tov XX
yovio 135°.

‘Eoto cuvaptnon £ 600 gopég mapaywyioyun oto R pe 2f(2)=f(1)+(3). Na dciete o011 vRdpyetl § 010

(1,3) tét010 dote £ (£)=0.

atf,_f@)+f(h)

‘Eoto cuvdptnon £ 600 popég mapaywyioyun oto R pe f ( 7 ) 7 . Na deiéete

otLvmapyet & oto (a, B) tétoto wote f'(§)=0.

"Eoto cuvdptnon f 0o popéc napayoyiciun oto R pe f(,B) - f(a) = (,B —-a)- f '(@a) .Na

dei&ete OTLVTAPYEL & oTo (a1, B) Tétolo wote £7(§)=0.

‘Eocto ovvaptnon f 600 popég mapaymyioun oto R. Av 1 epantopévn g Cf oto onueio A(a, f(a))

téuvel v Cf oto onueio B(B, f(B)), va dcifete 0T1 vRdpyet € oto (a, B) té€To10 dote ' (E)=0.

"Eotm ovvaptnon f 600 popég mapaymyioun oto R. Av gvbeia (g) epdntetoan otv Cf ota onpeio A(a,

f(a)) ko B(B, f(B)), va dei&ete 611 M e€&iowon ' (x)=0, £xel dVO TOVAQYIGTOV PilEC.

‘Eocto ocvvdptnon f 600 popég mapaywyioun oto R. Av gvbeia (g) téuver v Cf oe tpia onueio A(a,

f(a)), B(B, f(B)) xou I'(y, f(y)) va dei&ete 6t1 vapyet & oto (a, v ) této10 wote £'(§)=0.

‘Eoto ocuvéptnon £ mapaymyiown oto R, pe —2< f '(x) <2 , Yo kéBe X oto (2,4). Av A (2, f(2))

ka1 B(4, f(4)), ovo onueia g ypaeikng tapdotaocng g f, va deicete 6T1 (AB) < 2\/§ .

["a omolesdMmoTe TPAYUATIKEG TIUEG X KO Y VoL OgiEeTe OTL: ‘Uﬂx —nuy ‘ < ‘x -y ‘ . 2INV GLVEYELL

va deiete OTL xlijgo(ﬂﬂ Vx+1- ’7/’1\/;) =0 .

B<ln3<é
3 :

Noa o¢i&ete otU: e

No M0ei 1 ekicmon: 2P +5 =3"+4" LE X TPOAYUATIKO aptOpo.
Aivetar cuvaptnon f mapaywyiown oto [0, 1] pe f(0)=3, f(1)=5 ko ' (x) < 2 v KGO x oto (0, 1).
No anodeiéete 6t f(x )=2x+3, yuo k4be x oto [0, 1].
2
Aivetal ) cuvdptnon f (x)= e —x",x€R Nu amodeiEete 0TI VTAPYOVY X1, X2 € (a, B) ,
r X
T£TO10 DOTE: f (xl) +a +ﬂ =e”,
Atvetar ovvapmnon f tapaywyicyun oto [-1, 1] pe f(-1)=1, f(1)=5 ko f (x) @bivovca oto [-1, 1]. Na

anodeifete 0t1: o) vdpyet £ 610 (-1, 1) téTor0 dote f(E)=3, B) veapyovv &1, &, € (_1, 1) TETO0 OOTE

1 1
+ =1 -
&) f(& o
No cuykpivete Tovg aptOpovg: %/7 + %/5 Kot % + %/Z .




