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Όρια συναρτήσεων 

 

 Να ςπολογίζεηε ηα παπακάηω όπια: 

i)       
        

    
 

 

ii)       
        

       
 

 

iii)       
(     ) 

       
 

 

iv)       
√     

    
 

 

 

 Να ςπολογίζεηε ηα παπακάηω όπια: 

i)       
        

√      
 

 

ii)       
        

    
 

 

iii)       
       

         
 

 

iv)       
√      

    
 

 

 Να βπείηε ηα παπακάηω όπια: 

i)       
          

       
 

 

ii)       
          

    
 

 

iii)       
|     |

   
 

 

 

Να βπείηε ηα παπακάηω όπια: 

i)       
|    | |    |

    
 

 

ii)       
|   |  | |   

    
 

 

Δίνεηαι η ζςνάπηηζη  

 ( )  {

               

                  
 

Να βπείηε ηιρ ηιμέρ ηων      ώζηε η γπαθική ηηρ παπάζηαζηρ να 

διέπσεηαι από ηο ζημείο Α(2,2) και να ςπάπσει ηο όπιο        ( )  

1 

2 

3 

4 
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Αν ιζσύει       
 ( )  

 ( )  
  , να βπείηε ηο όπιο        ( ). 

 

 

 

Να ςπολογίζεηε ηο όπιο  

   
   

      

  
  

 
 

Να ςπολογίζεηε ηο όπιο  

   
   

√      

    
  

 
 

Να ςπολογίζεηε ηο όπιο  

   
   

√     √    
 

    
  

 
 

 Αν  ( )  
            

    
, να βπείηε ηιρ ηιμέρ ηων     ώζηε να ιζσύει  

   
   

 ( )  
  

 
  

 

 
 

 Εξεηάζηε αν ςπάπσει ζςνάπηηζη       ηέηοια ώζηε να ιζσύει  

   
    

 ( )

  | ( )|
 
 

 
  

 
 

 Να βπείηε ηο όπιο         ( ) αν ιζσύει        
 ( )

  | ( )|
 

 

  | |
  

 

 
 

 Αν  ( )  
 |   |  |   |  

       
, να βπείηε ηιρ ηιμέρ ηων     ώζηε να ιζσύει  

   
   

 ( )      
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  Αν για ηιρ ζςναπηήζειρ     ιζσύει  

  ( )    ( )    ( )    ( )      , για κάθε    (    )  (   )  

να βπείηε ηα όπια        ( ),        ( ) 
 

 

 Αν ιζσύει       
 ( )

  | ( )|
  , να βπείηε ηο        ( ). 

 

 

  Έζηω       ηέηοια ώζηε         ( )   . Να ςπολογίζεηε ηο όπιο: 

   
    

  ( )    

  ( )    
 

 

 

  Αν η ζςνάπηηζη       πληποί ηη ζσέζη 

  ( )    ( )       για κάθε     

Να ςπολογίζεηε ηο όπιο        ( ). 
 

 

 

  Να βπείηε ηα παπακάηω όπια: 

i)           
 

 
 

ii)       (   )
     

 

   
 

 
 

  Να βπείηε ηα όπια        ( ),        ( ), αν ιζσύει  

   
   

(  ( )    ( ))     

 

 

  Να βπείηε ηo όπιo        ( ) αν για κάθε      ιζσύει  

|      ( )|  |      |  
 

 
 

  Να βπείηε ηιρ ηιμέρ ηων         ώζηε 
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  Αν η ζςνάπηηζη       πληποί ηη ζσέζη 

| ( )   |  
| |

  ( ) | |  
 για κάθε     

Να ςπολογίζεηε ηο όπιο        ( ). 
 

 
 

  Να βπείηε ηα όπια        ( ),        ( ), αν ιζσύοςν  

   
   

(  ( )    ( ))    

και  

   
   

(  ( )    ( ))     

 

 

  Έζηω     και       ζςνάπηηζη ηέηοια ώζηε | ( )|    για κάθε 

   . Αν       
 ( )

 ( )
    να βπείηε ηο όπιο       ( ( )   ( )). 

 

 

 

  Έζηω       ζςνάπηηζη ηέηοια ώζηε για κάθε     να ιζσύοςν ηα 

ακόλοςθα  

 ( )     ( )     και  ( )   . 

Να βπείηε ηα όπια: 

i)    
  

 

 

 ( ) 

ii)          (
 

 
) 

 

 

 

  Δώζηε παπάδειγμα ζςναπηήζεων     πος δεν έσοςν όπιο ζηο 0 και 

       ( ( )   ( ))     

 

 

 

  Δώζηε παπάδειγμα ζςναπηήζεων     πος δεν έσοςν όπιο ζηο 0 και 

       ( ( )   ( ))     
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  Δώζηε παπάδειγμα ζςνάπηηζηρ  , η οποία δεν έσει όπιο ζηο 0 και 

       (  ( ))     

 

 

 

  Δώζηε παπάδειγμα ζςνάπηηζηρ  , η οποία δεν έσει όπιο ζηο   κι επίζηρ 

η ζςνάπηηζη  ( )    ( ) δεν έσει όπιο ζηο  . 

 

 

 

  Εξεηάζηε αν είναι ζωζηόρ ο παπακάηω ιζσςπιζμόρ. Αν         ( )   ( )    

ηόηε         ( )    ή         ( )   . (απόδειξη ή ανηιπαπάδειγμα) 

 

 

 

  Εξεηάζηε αν είναι ζωζηόρ ο παπακάηω ιζσςπιζμόρ. Αν         ( )   ( )    

και η ζςνάπηηζη   έσει όπιο ζηο 0, ηόηε         ( )   . (απόδειξη ή 

ανηιπαπάδειγμα) 
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