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Κεφάλαιο 2      

ΔΙΑΦΟΡΙΚΟ΢ ΛΟΓΙ΢ΜΟ΢ 
 

Ενότητες 2.1-2.3 

□ Οριςμόσ εφαπτομζνθσ (ςελ. 94) 

□ Οριςμοί παραγϊγου ςυνάρτθςθσ ςε ςθμείο (ςελ. 95) 

□ Οριςμόσ παραγωγίςιμθσ ςυνάρτθςθσ:πότε μια ςυνάρτθςθ λζγεται 

παραγωγίςιμθ ςτο    -- τι πρζπει και αρκεί να ιςχφει με τα πλευρικά όρια 

(ςελ. 95) 

□ Σχόλιο για ςτιγμαία ταχφτθτα (ςελ. 96) 

□ Σχόλιο για ςυντελεςτι διεφκυνςθσ εφαπτομζνθσ (ςελ. 96) 

□ Σφνδεςθ παραγϊγου και ςυνζχειασ (ςελ. 99) + Απόδειξη 

□ Οριςμοί παραγωγίςιμθσ ςυνάρτθςθσ: ςτο πεδίο οριμοφ, ςε ανοικτό και ςε 

κλειςτό διάςτθμα (ςελ. 104) 

□ Οριςμόσ πρϊτθσ, δευτερθσ, ν-οςτισ παραγϊγου (ςελ. 104-105) 

□ Παράγωγοσ ςτακερισ ςυνάρτθςθσ (ςελ. 105) + Απόδειξη 

□ Παράγωγοσ ταυτοτικισ ςυνάρτθςθσ (ςελ. 105) + Απόδειξη 

□ Παράγωγοσ τθσ ςυνάρτθςθσ  ( )     όπου      *   +(ςελ. 105-106) + 

Απόδειξη 

□ Παράγωγοσ τθσ ςυνάρτθςθσ  ( )  √  (ςελ. 106)+ Απόδειξη 

□ Παράγωγοι των ςυναρτιςεων    ,     ,    και     (ςελ. 106-108) – χωρίσ 

αποδείξεισ 

□ Παράγωγοσ ακροίςματοσ ςυναρτιςεων (ςελ. 111) + Απόδειξη 

□ Παράγωγοσ γινομζνου και πθλίκου ςυναρτιςεων (ςελ. 112-113) – χωρίσ 

αποδείξεισ 

Μελετϊ προςεκτικά τθ κεωρία 

του κεφαλαίου και ςθμειϊνω ςτο 

κουτάκι όςα ζχω διαβάςει. 



 
2 

□ Παράγωγοσ τθσ ςυνάρτθςθσ  ( )      ,όπου      (ςελ. 113-114) + 

Απόδειξη  

□ Παράγωγοσ τθσ ςυνάρτθςθσ  ( )      (ςελ. 114) + Απόδειξη 

□ Παράγωγοσ τθσ ςυνάρτθςθσ  ( )      (ςελ. 114) 

□ Παράγωγοσ ςφνκετθσ ςυνάρτθςθσ – Θεϊρθμα (ςελ. 116)  

□ Παράγωγοσ τθσ ςυνάρτθςθσ  ( )    ,   (    ) ,όπου       (ςελ. 

116) + Απόδειξη  

□ Παράγωγοσ τθσ ςυνάρτθςθσ  ( )    ,    ,όπου     (ςελ. 116-117) + 

Απόδειξη  

□ Παράγωγοσ τθσ ςυνάρτθςθσ  ( )    | |      . (ςελ. 117) + Απόδειξη 

 

Ενότητα 2.4 

□ Οριςμόσ ρυκμοφ μεταβολισ (ςελ. 123) 

□ Οριςμοί επιτάχυνςθσ – ταχφτθτασ ωσ ρυκμοί μεταβολισ (ςελ. 123) 

□ Οριςμόσ οριακοφ κόςτουσ, οριακισ είςπραξθσ, οριακοφ κζρδουσ (ςελ. 123-

124) 

 

Ενότητες 2.5-2.10 

□ Θεϊρθμα Rolle (ςελ. 128) + γεωμετρικι ερμθνεία 

□ Θεϊρθμα Μζςθσ Τιμισ Διαφορικοφ Λογιςμοφ (ςελ. 128) + γεωμετρικι 

ερμθνεία 

□ Θεϊρθμα ςτακερισ ςυνάρτθςθσ (ςελ. 133) + Απόδειξη  

□ Πόριςμα ςυναρτιςεων με ίςεσ παραγϊγουσ (ςελ. 133) + Απόδειξη 

□ Σχόλιο για κεϊρθμα ςτακερισ ςυνάρτθςθσ  ςελ. 134  

□ Θεϊρθμα για μονοτονία παραγωγίςιμθσ ςυνάρτθςθσ (ςελ. 135) + Απόδειξη 

□ Σχόλιο για το αντίςτροφο του κεωριματοσ (μονοτονία-  ) (ςελ. 136) 

□ Οριςμοί τοπικοφ μεγίςτου, τοπικοφ ελαχίςτου, τοπικοφ ακροτάτου (ςελ. 

141) 

□ Σχόλια για τοπικά ακρότατα (ςελ. 142) 

□ Θεϊρθμα Fermat (ςελ. 142) + Απόδειξη 

□ Πικανζσ κζςεισ τοπικϊν ακροτάτων (ςελ. 143) 

□ Οριςμόσ κρίςιμων ςθμείων (ςελ. 143) 

□ Κριτιριο 1θσ παραγϊγου για τοπικά ακρότατα – Θεϊρθμα (ςελ. 144-145) + 

Απόδειξη 
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□ Εφρεςθ μεγίςτθσ και ελάχιςτθσ τιμισ ςυνάρτθςθσ ςυνεχοφσ ςε κλειςτό 

διάςτθμα (ςελ. 146) 

□ Οριςμόσ κυρτισ/κοίλθσ ςυνάρτθςθσ (ςελ. 155) 

□ Σχόλιο για εφαπτομζνθ και κυρτι/κοίλθ ςυνάρτθςθ (ςελ. 156) 

□ Θεϊρθμα για τθν κυρτότθτα δφο φορζσ παραγωγίςιμθσ ςυνάρτθςθσ (ςελ. 

156) 

□ Σχόλιο για το αντίςτροφο του κεωριματοσ (κυρτότθτα-   ) (ςελ. 156) 

□ Οριςμόσ ςθμείου καμπισ (ςελ. 157) 

□ Θεϊρθμα για ςθμεία καμπισ και δεφτερθ παράγωγο (αν ορίηεται) ςελ. 157  

□ Πικανζσ κζςεισ ςθμείων καμπισ (ςελ. 157) 

□ Κριτιριο 2θσ παραγϊγου για ςθμεία καμπισ (ςελ. 158) 

□ Οριςμοί κατακόρυφθσ, οριηόντιασ, πλάγιασ αςφμπτωτθσ (ςελ. 161-162) 

□ Ικανι και αναγκαία ςυνκικθ για να είναι μια ευκεία πλάγια/οριηόντια 

αςφμπτωτθ τθσ   – Θεϊρθμα ςελ. 162 

□ Σχόλια για τισ αςφμπτωτεσ πολυωνυμικϊν και ρθτϊν ςυναρτιςεων (ςελ. 

163) 

□ Σχόλια για τα «ςθμεία» ςτα οποία αναηθτοφμε αςφμπτωτεσ (ςελ. 163) 

□ Κανόνασ de l’ Hospital – Θεϊρθμα 1ο – Θεϊρθμα 2ο – Σχόλια (ςελ. 165) 

□ Μελζτθ και  χάραξθ ςυνάρτθςθσ & ςχόλιο (ςελ. 169) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Ελζγχω ακόμθ μία φορά ότι ζχω 

μελετιςει τισ απόδείξεις και ςυνεχίηω!! 
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 Για «Σωςτό» βρεσ τθν 

αντίςτοιχθ πρόταςθ 

ςτο βιβλιο. 

 Για «Λάκοσ» ςκζψου 

ζνα αντιπαράδειγμα. 

Θεματα Πανελληνίων (2000-2022) 

 

Σωζηό – Λάθος  

1. Αν θ ςυνάρτθςθ   είναι ςυνεχισ ςτο ,   -   

παραγωγίςιμθ ςτο (   ) και   ( )   , για όλα τα 

  (   ) τότε  ( )   ( ). 

2. Η ςυνάρτθςθ  ( )      είναι παραγωγίςιμθ ςτο      * |     + και 

ιςχφει   ( )   
 

    
. 

3. Ζςτω μία ςυνάρτθςθ   ςυνεχισ ςε ζνα διάςτθμα   και δφο φορζσ 

παραγωγίςιμθ ςτο εςωτερικό του  . Αν    ( )    για κάκε εςωτερικό ςθμείο 

  του  , τότε θ   είναι κυρτι ςτο  . 

4. Δίνεται ότι θ ςυνάρτθςθ   παραγωγίηεται ςτο   και ότι θ γραφικι τθσ 

παράςταςθ είναι πάνω από τον άξονα      Αν υπάρχει κάποιο ςθμείο 

 (    (  )) τθσ   , του οποίου θ απόςταςθ από τον άξονα     είναι μζγιςτθ (ι 

ελάχιςτθ), τότε ςε αυτό το ςθμείο θ εφαπτομζνθ τθσ    είναι οριηόντια.  

5. Αν μία ςυνάρτθςθ   είναι ςυνεχισ ςτο ,   -, παραγωγίςιμθ ςτο  (   ) και 

  ( )    για κάκε   (   ) τότε  ( )   ( ). 

6. Για κάκε ςυνάρτθςθ       που είναι παραγωγίςιμθ και δεν παρουςιάηει 

ακρότατα, ιςχφει   ( )    για κάκε    . 

7. Για κάκε     ιςχφει ότι (    )     . 

8. Αν θ ςυνάρτθςθ   παρουςιάηει (ολικό) μζγιςτο, τότε αυτό κα είναι το 

μεγαλφτερο από τα τοπικά τθσ μζγιςτα. 

9. Ζςτω ςυνάρτθςθ    ςυνεχισ ςε ζνα διάςτθμα   και παραγωγίςιμθ ςε κάκε 

εςωτερικό ςθμείο του  . Αν θ ςυνάρτθςθ   είναι γνθςίωσ φκίνουςα ςτο  , τότε 

θ παράγωγοσ τθσ είναι υποχρεωτικά αρνθτικι ςτο εςωτερικό του  . 

10. Για κάκε        * |      + ιςχφει (   )   
 

     
. 
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11. Αν μία ςυνάρτθςθ   είναι δφο φορζσ παραγωγίςιμθ ςτο   και ςτρζφει τα κοίλα 

προσ τα άνω, τότε κατ’ ανάγκθ κα ιςχφει    ( )    για κάκε πραγματικό 

αρικμό  . 

12. Ιςχφει ο τφποσ (  )        . 

13. Αν οι ςυναρτιςεισ     είναι παραγωγίςιμεσ ςτο    τότε θ ςυνάρτθςθ     

είναι παραγωγίςιμθ ςτο    και ιςχφει (   ) (  )    (  )    (  ). 

14. Ζςτω μία ςυνάρτθςθ   ςυνεχισ ςε ζνα διάςτθμα   και δφο φορζσ 

παραγωγίςιμθ ςτο εςωτερικό του  . Αν    ( )    για κάκε εςωτερικό ςθμείο 

  του  , τότε θ   είναι κυρτι ςτο  . 

15. Αν μία ςυνάρτθςθ   είναι κυρτι ςε ζνα διάςτθμα  , τότε θ εφαπτομζνθ τθσ 

γραφικισ παράςταςθσ τθσ   ςε κάκε ςθμείο   βρίςκεται πάνω από τθ γραφικι 

τθσ παράςταςθ. 

16. Ζςτω μια ςυνάρτθςθ   οριςμζνθ ςε ζνα διάςτθμα   και    ςε ζνα εςωτερικό 

ςθμείο του  . Αν θ   είναι παραγωγίςιμθ ςτο    και   (  )   , τότε θ   

παρουςιάηει υποχρεωτικά τοπικό ακρότατο ςτο   .  

17. Οι πολυωνυμικζσ ςυναρτιςεισ βακμοφ μεγαλφτερου ι ίςου του 2 δεν ζχουν 

αςφμπτωτεσ. 

18. Αν μία ςυνάρτθςθ   οριςμζνθ ςε ζνα διάςτθμα   και    ζνα εςωτερικό ςθμείο 

του  . Αν θ   παρουςιάηει τοπικό ακρότατο ςτο    και είναι παραγωγίςιμθ ςτο 

ςθμείο αυτό, τότε   (  )   . 

19. Αν μία ςυνάρτθςθ   θ οποία είναι δφο φορζσ παραγωγίςιμθ ςε ζνα διάςτθμα 

(   ), παρουςιάηει ςτο ςθμείο    (   ) καμπι, τότε    (  )   .  

20. Ζνα τοπικό μζγιςτο μιασ ςυνάρτθςθσ   μπορεί να είναι μικρότερο από ζνα 

τοπικό ελάχιςτο τθσ  . 

21. Για κάκε ςυνεχι ςυνάρτθςθ   ,   -   , θ οποία είναι παραγωγίςιμθ ςτο 

(   ), αν  ( )   ( ), τότε υπάρχει ακριβϊσ ζνα   (   ) τζτοιο ϊςτε 

  ( )   . 

22. H ςυνάρτθςθ  ( )    | |         * + είναι παραγωγίςιμθ ςτο    και 

ιςχφει (  | |)   
 

| |
 για κάκε    . 
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23. Για κάκε ςυνάρτθςθ  , το μεγαλφτερο από τα τοπικά μζγιςτα τθσ   εφόςον 

υπάρχουν, είναι το ολικό μζγιςτο τθσ  . 

24. (  | |)   
 

 
, για κάκε    . 

25. Υπάρχει πολυωνυμικι ςυνάρτθςθ βακμοφ    , θ οποία ζχει αςφμπτωτθ. 

26. Αν μία ςυνάρτθςθ   δεν είναι παραγωγίςιμθ ςτο   , τότε δεν μπορεί να είναι 

ςυνεχισ ςτο   . 

27. Αν  ( )         τότε ιςχφει (  )       . 

28. Ζςτω θ ςυνάρτθςθ  ( )     . Η ςυνάρτθςθ   είναι παραγωγίςιμθ ςτο 

     * |      + και ιςχφει  

29.   ( )   
 

     
 

30. Αν μία ςυνάρτθςθ   είναι κοίλθ ςε ζνα διάςτθμα  , τότε θ εφαπτομζνθ τθσ 

γραφικισ παράςταςθσ τθσ   ςε κάκε ςθμείο του   βρίςκεται κάτω από τθ 

γραφικι τθσ παράςταςθ, με εξαίρεςθ το ςθμείο επαφισ τουσ. 

31. Ζςτω δφο ςυναρτιςεισ     οριςμζνεσ ςε ζνα διάςτθμα  . Αν     είναι ςυνεχείσ 

ςτο   και   ( )    ( ) για κάκε εςωτερικό ςθμείο   του  , τότε ιςχφει 

 ( )   ( ) για κάκε    . 

32. Αν οι ςυναρτιςεισ     είναι παραγωγίςιμεσ ςτο    τότε θ ςυνάρτθςθ 
 

 
 είναι 

παραγωγίςιμθ ςτο    και ιςχφει .
 

 
/
 
(  )  

  (  )  (  )  (  ) 
 (  )

, (  )-
 . 

33. Τα εςωτερικά ςθμεία του διαςτιματοσ  , ςτα οποία θ   δεν παραγωγίηεται ι θ 

παράγωγόσ τθσ είναι ίςθ με το 0, λζγονται κρίςιμα ςθμεία τθσ   ςτο διάςτθμα 

 . 

34. Ζςτω μία ςυνάρτθςθ   παραγωγίςιμθ ς’ ζνα διάςτθμα (   ) με εξαίρεςθ ίςωσ 

ζνα ςθμείο του   . Αν θ   είναι κυρτι ςτο (    ) και κοίλθ ςτο (    ) ι 

αντιςτρόφωσ, τότε το ςθμείο  (    (  )) είναι υποχρεωτικά ςθμείο καμπισ 

τθσ γραφικισ παράςταςθσ τθσ  . 

35. Ζςτω   μια ςυνάρτθςθ παραγωγίςιμθ ςε ζνα διάςτθμα (   ) με εξαίρεςθ ίςωσ 

ζνα ςθμείο του   , ςτο οποίο όμωσ θ   είναι ςυνεχισ. Αν   ( )    ςτο (    ) 

και   ( )    ςτο (    ), τότε το  (  ) είναι τοπικό ελάχιςτο τθσ  . 
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36. Αν θ ςυνάρτθςθ   είναι παραγωγίςιμθ ςτο   και δεν είναι αντιςτρζψιμθ, τότε 

υπάρχει κλειςτό διάςτθμα ,   -, ςτο οποίο θ   ικανοποιεί τισ προχποκζςεισ 

του κεωριματοσ Rolle. 

37. Ζςτω ςυνάρτθςθ   οριςμζνθ και παραγωγίςιμθ ςτο διάςτθμα ,   - και ςθμείο 

   ,   - ςτο οποίο θ   παρουςιάηει τοπικό μζγιςτο. Τότε πάντα ιςχφει ότι 

  (  )   . 

 

Οριζμοί-διαησπώζεις 

1. Να διατυπϊςετε το κεϊρθμα του Fermat 

2. Πότε μία ςυνάρτθςθ   είναι παραγωγίςιμθ ςε ζνα κλειςτό διάςτθμα ,   - του 

πεδίου οριςμοφ τθσ; 

3. Ζςτω   μια ςυνάρτθςθ με πεδίο οριςμοφ   και    το ςφνολο των ςθμείων του  Α 

ςτα οποία αυτι είναι παραγωγιςιμθ. Πϊσ ορίηεται θ πρϊτθ παράγωγοσ τθσ  ; 

4. Να διατυπϊςετε το κεϊρθμα μζςθσ τιμισ του διαφορικοφ λογιςμοφ και να το 

ερμθνεφςετε γεωμετρικά. 

5. Ζςτω μια ςυνάρτθςθ   με πεδίο οριςμοφ  . Πότε λζμε ότι θ   παρουςιάηει ςτο 

     τοπικό ελάχιςτο; 

6. Ζςτω μια ςυνάρτθςθ   με πεδίο οριςμοφ  . Πότε λζμε ότι θ   παρουςιάηει ςτο 

     τοπικό μζγιςτο; 

7. Ζςτω μια ςυνάρτθςθ   ςυνεχισ ςε ζνα διάςτθμα   και παραγωγίςιμθ ςτο 

εςωτερικό του  . Πότε λζμε ότι θ ςυνάρτθςθ   ςτρζφει τα κοίλα προσ τα κάτω ι 

είναι κοίλθ ςτο  ; 

8. Ζςτω μια ςυνάρτθςθ   ςυνεχισ ςε ζνα διάςτθμα   και παραγωγίςιμθ ςτο 

εςωτερικό του  . Πότε λζμε ότι θ ςυνάρτθςθ   ςτρζφει τα κοίλα προσ τα άνω ι 

είναι κυρτι ςτο  ; 

9. Πότε θ ευκεία      λζγεται κατακόρυφθ αςφμπτωτθ τθσ γραφικισ 

παράςταςθσ μιασ ςυνάρτθςθσ  ; 

10. Δίνεται ςυνάρτθςθ   οριςμζνθ ςτο  . Πότε θ ευκεία        λζγεται 

αςφμπτωτθ τθσ γραφικισ παράςταςθσ τθσ   ςτο   ; 
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11. Πότε μία ςυνάρτθςθ   λζγεται παραγωγίςιμθ ςε ζνα ςθμείο    του πεδίου 

οριςμοφ τθσ; 

12. Αν θ ςυνάρτθςθ   είναι παραγωγίςιμθ ςε ζνα ςθμείο    του πεδίου οριςμοφ 

τθσ, να γραφεί θ εξίςωςθ τθσ εφαπτομζνθσ τθσ γραφικισ παράςταςθσ τθσ   ςτο 

ςθμείο  (    (  )). 

13. Να διατυπϊςετε το κεϊρθμα Rolle και να το ερμθνεφςετε γεωμετρικά. 

 

Ιζτσριζμοί 

1. Για κάκε ςυνάρτθςθ   οριςμζνθ, παραγωγίςιμθ και γνθςίωσ αφξουςα ςτο  , 

ιςχφει   ( )   . 

2. Για κάκε ςυνάρτθςθ  , θ οποία είναι παραγωγίςιμθ ςτο   (    )  (    ) 

με   ( )    για κάκε    , ιςχφει ότι θ   είναι ςτακερι ςτο  . 

3. Κάκε ςυνάρτθςθ  , θ οποία είναι ςυνεχισ ςτο   , είναι παραγωγίςιμθ ςτο 

ςθμείο αυτό.  

4. Για κάκε ςυνάρτθςθ   οριςμζνθ και δφο φορζσ παραγωγίςιμθ ςτο  , αν για 

κάποιο      ιςχφει    (  )   , τότε το    είναι κζςθ ςθμείου καμπισ τθσ  . 

5. Για κάκε ςυνάρτθςθ  , θ οποία είναι δφο φορζσ παραγωγίςιμθ και κυρτι ςτο 

 , ιςχφει    ( )    για κάκε    . 

 

Πολλαπλής επιλογής 

 Δίνονται οι γραφικζσ παραςτάςεισ των 

ςυναρτιςεων            . Να γράψετε 

ςτο τετράδιο ςασ ποια από τισ ςυναρτιςεισ 

        μπορεί να είναι θ παράγωγοσ τθσ 

ςυνάρτθςθσ   και ποια τθσ  . 

 


