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Παράγοσσα σσνάρτησης 

 
Δίλεηαη ε παξαγωγίζηκε ζπλάξηεζε   (    )    γηα ηελ νπνία 

ηζρύνπλ:  ( )    θαη   ( )     ( )    γηα θάζε     θαη ε γξαθηθή 

ηεο παξάζηαζε δηέξρεηαη από ην ζεκείν  (   ). Να δείμεηε όηη ε    είλαη 

ζπλερήο θαη λα βξείηε ηε ζπλάξηεζε  .  

 

Αλ ε ζπλάξηεζε   είλαη παξάγνπζα ηεο ζπλάξηεζεο   ζην   θαη γηα 

θάζε     ηζρύεη  (  )     (  ), λα βξείηε ηελ ηηκή  ( ). 

 

Έζηω   παξάγνπζα ηεο ζπλάξηεζεο       κε  ( )    θαη     

ώζηε       ( ) γηα θάζε    . Να δείμεηε όηη  ( )     . 

 

Να βξείηε ηηο παξάγνπζεο ηωλ παξαθάηω ζπλαξηήζεωλ: 

i.  ( )         

ii.  ( )    (    ) 

iii.  ( )      (    ) 

iv.  ( )  
    

      
 

v.  ( )  (   )   

vi.  ( )  
 

     
 

vii.  ( )  
 

(   ) 
 

viii.  ( )       

ix.  ( )             

x.  ( )  
    

√      
 

xi.  ( )         

xii.  ( )           

xiii.  ( )  
   

 
 

xiv.  ( )      

xv.  ( )  
      

       

 

Να βξείηε ηηο ηηκέο ηωλ        ώζηε ε ζπλάξηεζε  ( )  
       

 
 λα 

είλαη παξάγνπζα ηεο  ( )  
   

  . 

 

Έζηω       παξαγωγίζηκε ζπλάξηεζε κε   ( )    γηα θάζε      

θαη   παξάγνπζα ηεο  . Θεωξνύκε ηε ζπλάξηεζε  
 ( )   (   )   (   )      

i. Να βξείηε ηελ παξάγωγν     ηεο  . 
ii. Αλ ππάξρεη       ώζηε   (  )    λα δείμεηε όηη  ( )    γηα 

θάζε      . 
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Υπολογισμός ολοκληρωμάτων 

 

Να ππνινγίζεηε ηα νινθιεξώκαηα: 

i.   ∫ (  
 

√ 
)   

 

 
 

ii.   ∫ (      )  
 

 
 

iii.   ∫ (        )  
 

 
 

iv.   ∫ (   |   |)  
 

 
 

v.   ∫ (|       |)  
 

 
 

 
 

Να ππνινγίζεηε ηα νινθιεξώκαηα: 

i.   ∫ (
 

     
)   

   

 
 

ii.   ∫ (
 

          
)   

   

   
 

iii.   ∫ (
  

    )  
 

 
 

iv.   ∫ (      )  
 

  
 

v.   ∫ (
      

      )  
 

 
 

 
 

Να ππνινγίζεηε ηα νινθιεξώκαηα: 

i.   ∫ (
     

  )   
 

 
 

ii.   ∫ (    )  
   

 
 

iii.   ∫ (        )  
   

 
 

iv.   ∫ (
 

     
)   

   

 
 

v.   ∫
    

(      ) 
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Να ππνινγίζεηε ηα νινθιεξώκαηα: 

i.   ∫  (    )  

 
   

ii.   ∫
 

    

 

  
    

iii.   ∫
 

   
 

 
 

 
   

iv.   ∫  √    
 

 
   

v.   ∫
   

 

 

 
   

 

Να ππνινγίζεηε ηα νινθιεξώκαηα: 

i.   ∫
 

(    ) 
 

  
   

ii.   ∫ (  √    )
   

 
   

iii.   ∫
 

   
 

  
 

 
   

iv.   ∫
   

     

   

 
   

v.   ∫
 

     

 

 
   

 

Να ππνινγίζεηε ηα νινθιεξώκαηα: 

i.   ∫      
   

 
   

ii.   ∫      

 
   

iii.   ∫      
 

 
   

iv.   ∫ |   |
 

    
   

v.   ∫     
 

 
   

 

Να ππνινγίζεηε ηα νινθιεξώκαηα: 

i.   ∫ (    )    
 

 
   

ii.   ∫ (    )     
 

   
   

iii.   ∫ (   )      
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iv.   ∫ (   )    
   

 
   

v.   ∫
 

    

 

 
   

 

 

Να ππνινγίζεηε ηα νινθιεξώκαηα: 

 

   ∫
    

   
  

 

 

 

   ∫  (   )    
 

 

 

   ∫
 

 (   )
  

 

 

 

   ∫
  

(    ) 
  

 

 

 

 

 

Να ππνινγίζεηε ηα νινθιεξώκαηα: 

   ∫
  

      

 
 

   

 

      ∫
 

      

   

   

   

   ∫ (   )√     
 

 

   

 

 

Να ππνινγίζεηε ηα νινθιεξώκαηα: 

   ∫
    

   

 

 

      ∫  (   )  
 

 

   

   ∫
 

(       ) 

   

   

   

 

Να βξείηε ηε ζπλερή ζπλάξηεζε   (    )    αλ είλαη γλωζηό όηη 

ηθαλνπνηεί ηε ζρέζε  

 ( )     ( ) γηα θάζε     , 

όπνπ   είλαη παξάγνπζα ηεο ζπλάξηεζεο   
 ( )

 
     κε  ( )   . 

 

 

 

Να ππνινγίζεηε ην νινθιήξωκα ∫  ( )  
 

  
  όηαλ: 

i.  ( )  | |(     )    ii.  ( )  {
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Η ζπλάξηεζε   έρεη ζπλερή παξάγωγν ζην θιεηζηό δηάζηεκα [   ] θαη 

 ( )     .  Αλ ηζρύεη ∫ ( ( )    ( ))    
 

 
   λα βξεζεί ε ηηκή ηεο 

ζπλάξηεζεο   ζην ζεκείν    . 

 

 

 

Αλ ε ζπλάξηεζε   έρεη ζπλερή παξάγωγν ζην θιεηζηό δηάζηεκα [   ] θαη 

ηθαλνπνηεί ηε ζρέζε ∫    ( )  
 

 
      ∫  ( )  

 

 
. Να βξείηε ηελ ηηκή 

ηεο ζπλάξηεζεο   γηα    . 

 

 

 

Η ζπλάξηεζε       έρεη ζπλερή παξάγωγν θαη ηθαλνπνηεί ηελ 

ηζόηεηα  

∫   ( )  ( )  
 

 
   όπνπ        κε    . 

Να απνδείμεηε όηη  ( )   ( ) θαη όηη ε εμίζωζε   ( )    έρεη κία 

ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην δηάζηεκα (   ). 

 

 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  ( )  ∫           
 

 
,    .  

i. Να απνδείμεηε όηη    ( )            ,    . 

ii. Να βξείηε ηελ εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο ζπλάξηεζεο   ζην 

ζεκείν  (
 

 
  (

 

 
)). 

 

 

 

Έζηω   [   ]     ζπλερήο ζπλάξηεζε. Να δείμεηε όηη  

∫  ( )  
 

 

 ∫  (     )  
 

 

  

 

 

 

Έζηω   [    ]     ζπλερήο ζπλάξηεζε. Να δείμεηε όηη  

∫  (   )  
   

 

 ∫  (    )  
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Έζηω   [   ]     ζπλερήο ζπλάξηεζε ηέηνηα ώζηε  

 ( )   (     )     γηα θάζε    . 

Να δείμεηε όηη   

∫  ( )  
 

 

  (
   

 
) (   )  

 ( )   ( )

 
(   )  

 

Να ππνινγίζεηε ην νινθιήξωκα 

  ∫
   

        
  

   

 

  

 

Να ππνινγίζεηε ην νινθιήξωκα 

  ∫   (  √    )  
 

 

  

 

Να ππνινγίζεηε ην νινθιήξωκα 

  ∫
     

 
    

 
 

      
 

      
    

 

  

 

Να ππνινγίζεηε ην νινθιήξωκα 

  ∫          
   

 

  

 

Να ππνινγίζεηε ην νινθιήξωκα 

  ∫ (         )  
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Να ππνινγίζεηε ην νινθιήξωκα 

  ∫   √   
 

   
 

 

  

 

Να ππνινγίζεηε ην νινθιήξωκα 

  ∫
           

     
       

    

 

  

 

 

Μονοτονία ολοκληρώματος 

 
 

Να δείμεηε όηη γηα θάζε     ηζρύεη  

∫
 

        

 

 

 
 

 
  

 

Να δείμεηε όηη γηα θάζε      ηζρύεη  

 

   
 ∫   √   

 

 

   
√ 

   
  

 

Να απνδείμεηε όηη  

∫     

 
 

 
 
 

      

 

Να απνδείμεηε όηη: 

i.          γηα θάζε     

ii.  ∫     
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Να δείμεηε όηη γηα θάζε      ηζρύεη   

 

 (   )
 ∫

  

    

 

 

   
 

   
   

 

Να απνδείμεηε όηη 

∫    
     

   

 

 

 

  

 

Να απνδείμεηε όηη 

∫
   

 
        

 

 

  

 

Εμβαδά  

 

Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ πνπ πεξηθιείεηαη κεηαμύ ηωλ 

γξαθηθώλ παξαζηάζεωλ ηωλ ζπλαξηήζεωλ  ( )       θαη  ( )  

    . 

 

Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ πνπ πεξηθιείεηαη κεηαμύ ηωλ 

γξαθηθώλ παξαζηάζεωλ ηεο ζπλάξηεζεο  ( )       θαη ηεο επζείαο 

    . 

 

Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ πνπ πεξηθιείεηαη κεηαμύ ηωλ 

γξαθηθώλ παξαζηάζεωλ ηωλ ζπλαξηήζεωλ  ( )       θαη  ( )     . 

 

Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ πνπ πεξηθιύεηαη κεηαμύ ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο  ( )       θαη ηωλ επζεηώλ       θαη 

     . 
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Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε   κε ηύπν  

 ( )  {

           

√   

 
        

  

Να δείμεηε όηη ε   είλαη ζπλερήο θαη λα ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ 

ρωξίνπ, ην νπνίν πεξηθιείεηαη από ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  , ηνλ 

άμνλα     θαη ηηο επζείεο κε εμηζώζεηο     θαη    . 

 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  ( )     
 

 
    . 

(i) Να απνδείμεηε όηη ην εκβαδόλ  ( ) ηνπ ρωξίνπ πνπ πεξηθιείεηαη 

από ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  , ηνλ άμνλα     θαη 

ηηο επζείεο     θαη      , όπνπ     είλαη  

 ( )          (  
 

 
)  

(ii) Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ   γηα ηελ νπνία ην εκβαδόλ  ( ) γίλεηαη 

ειάρηζην. 

 

Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ πνπ πεξηθιείεηαη από ηε 

γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο   ( )  (   )   ,     , ηνλ 

άμνλα     θαη ηηο επζείεο      θαη    .  

 

 

Αλ  ( ) είλαη ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ πνπ πεξηθιείεηαη από ηε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  ( )  
 

√    
, ηνλ άμνλα     θαη ηηο επζείεο 

    θαη       , όπνπ    ,  ηόηε λα βξεζεί ην όξην        ( )  

 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  ( )    . 

(i) Να βξείηε ηα ζεκεία     ζηα νπνία ε επζεία          ηέκλεη 

ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  . 

(ii) Να βξείηε ην ζεκείν   ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο 

 , ζην νπνίν ε εθαπηνκέλε είλαη παξάιιειε ζηελ επζεία  . 
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(iii) Να δείμεηε όηη ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ πνπ πεξηθιύεηαη κεηαμύ ηεο 

επζείαο   θαη ηεο παξαβνιήο   ηζνύηαη κε 
 

 
(   ). 

 

Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ πνπ πεξηθιύεηαη κεηαμύ ηεο 

παξαβνιήο        θαη ηεο επζείαο     . 

 

Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ πνπ πεξηθιύεηαη κεηαμύ ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο  ( )    √  θαη ηωλ επζεηώλ     θαη 

   . 
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