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Παράγωγος  σσνάρτησης 

 

Αλ ε ζπλάξηεζε   είλαη ζπλερήο ζην 

  , λα δείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε 

 ( )   ( )    (    ) είλαη 

παξαγωγίζηκε ζην   . 

 

 

Έζηω       ζπλάξηεζε ζπλερήο ζην    κε  (  )   . Δμεηάζηε αλ ε 

ζπλάξηεζε  ( )  |    |   ( ) είλαη παξαγωγίζηκε ζην   . 

 

 

Έζηω   ζπλάξηεζε γηα ηελ νπνία ηζρύεη | ( )|      γηα θάζε    (    )  

Να δείμεηε όηη ε   είλαη παξαγωγίζηκε ζην 0 θαη λα βξείηε ηελ παξάγωγν 

  ( ). 

 

 

Να εμεηάζεηε αλ ππάξρεη ε παξάγωγνο ζην 0 ηεο ζπλάξηεζεο  

 ( )  {
    

 

 
         

            

 

 

 

Έζηω      ζπλαξηήζεηο κε | ( )|    ( ) γηα θάζε     . Αλ ηζρύεη 

 ( )    θαη   ( )   , λα απνδείμεηε όηη ε   είλαη παξαγωγίζηκε ζην 1. 

 

 

Έζηω   ζπλάξηεζε ηέηνηα ώζηε     ( )        γηα θάζε   (    ). 

Δμεηάζηε αλ είλαη παξαγωγίζηκε ζην 0. 

 

 

Έζηω       ζπλάξηεζε παξαγωγίζηκε ζην   . Να δείμεηε όηη  

   
   

 (    )   (    )

 
    (  ) 
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Δμεηάζηε αλ ε ύπαξμε ηνπ νξίνπ  

   
   

 (    )   (    )

 
 

ζην   ζπλεπάγεηαη ηελ ύπαξμε παξαγώγνπ ηεο   ζην   . 

 

 

Έζηω παξαγωγίζηκε ζπλάξηεζε ζην    κε  (  )    (  )   . Να 

ππνινγίζεηε ην όξην 

   
   

  (     )    (    )

 
 

 

 

Να βξείηε ηελ εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο    ηεο 

ζπλάξηεζεο   ζην ζεκείν κε ηεηκεκέλε    ζηηο παξαθάηω πεξηπηώζεηο: 

i.  ( )                  

ii.  ( )  √             

iii.  ( )                     

iv.  ( )                     

 

 

Να βξείηε ηηο εθαπηνκέλεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο    ηεο ζπλάξηεζεο 

 ( )  
  

 
 

  

 
      νη νπνίεο ζρεκαηίδνπλ κε ηνλ άμνλα     γωλία 

  
  

 
  

 

 

Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε   κε  

 ( )  {

               

  √            

 

είλαη παξαγωγίζηκε ζην     . 

 

 

Να βξείηε ηελ παξάγωγν ηωλ παξαθάηω ζπλαξηήζεωλ: 

i.  ( )   √           . 

ii.  ( )    (  √    )        . 

iii.  ( )              

 

 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  ( )               . Να βξείηε ηνπο 

πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο α,β ώζηε ην ζεκείν  (     ) λα αλήθεη ζηε 
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γξαθηθή παξάζηαζε    ηεο   θαη ε εθαπηνκέλε ζην παξαπάλω ζεκείν λα 

έρεη ζπληειεζηή δηεύζπλζεο   . 

 

 

Έζηω       ζπλάξηεζε παξαγωγίζηκε ζην   . Να απνδείμεηε όηη  

   
    

  (  )     ( )

    
  (  )     

 (  ) 

 

 

Έζηω       θαη     . Να απνδείμεηε όηη ηα αθόινπζα είλαη ηζνδύλακα: 

i. Η   είλαη παξαγωγίζηκε ζην   . 

ii. Υπάξρεη ζπλάξηεζε       ζπλερήο ζην    ε νπνία γηα θάζε 

     *  + πιεξνί ηε ζρέζε  ( )   (  )   ( )(    ). 

 

 

Έζηω   ζπλάξηεζε παξαγωγίζηκε ζην    κε  (  )   . Γείμηε όηη ε 

ζπλάξηεζε | | είλαη παξαγωγίζηκε ζην   . 

 

 

Έζηω   ζπλάξηεζε παξαγωγίζηκε ζην    κε   (  )    θαη  (  )   . Να 

ππνινγίζεηε ην όξην  

   
   

  (     )    (    )

 
 

 

 

Έζηω        ζπλάξηεζε παξαγωγίζηκε ζην   ηέηνηα ώζηε 

   
   

 (    )   (   )

 
    

Να δείμεηε όηη   ( )   . 

 

 

Έζηω     θαη    . Αλ ε ζπλάξηεζε   ηθαλνπνηεί ηε ζρέζε | ( )|  | |  

γηα θάζε   (    ), ηόηε λα δείμεηε όηη ε   είλαη παξαγωγίζηκε ζην 0 θαη λα 

ππνινγίζεηε ηελ παξάγωγν.  

 

 

Να βξείηε ηηο ηηκέο ηωλ        ώζηε ε ζπλάξηεζε 

 ( )  {
              

            

 

λα είλαη παξαγωγίζηκε ζην 1. 
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Έζηω        ζπλάξηεζε παξαγωγίζηκε ζην 0 κε  ( )    ( )   . Να 

απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε  

 ( )  {
 ( )  

 

 
        

         

 

είλαη παξαγωγίζηκε ζην 0. 

 

 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  ( )         . Να δείμεηε όηη γηα θάζε     ηζρύεη 

   ( )      ( )    ( )   . 

 

 

Να βξείηε πνιπώλπκν  ( ) ηξίηνπ βαζκνύ ηέηνην ώζηε  ( )   ,  (  )   , 

   ( )    θαη  ( )( )   . 

 

 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  ( )     . Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ     ώζηε λα 

ηζρύεη    ( )     ( )    ( )    γηα θάζε    . 

 

 

Να βξείηε ηελ εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο θακπύιεο    ( ) ζην ζεκείν 

(    (  )) ζηηο παξαθάηω πεξηπηώζεηο: 

i.  ( )                  

ii.  ( )  √   ,        

iii.  ( )    
 

 
,        

iv.  ( )      (  ),      
 

 
 

 

Να βξείηε ηα ζεκεία ηεο θακπύιεο ηεο ζπλάξηεζεο  ( )           ζηα 

νπνία ε εθαπηνκέλε είλαη: 

i. παξάιιειε ζηελ επζεία         

ii. θάζεηε ζηελ επζεία        

 

 

Να βξείηε ηα ζεκεία ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο  

 ( )          , ζηα νπνία ε εθαπηνκέλε ζρεκαηίδεη κε ηνλ άμνλα     

γωλία    . 

 

 

Να βξείηε ηα ζεκεία ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο   
  

   
 ζηα 

νπνία ε εθαπηνκέλε είλαη παξάιιειε ζηελ επζεία       . 
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Βξείηε ηα ζεκεία ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο  

  
  

 
     , ζηα νπνία ε εθαπηνκέλε ζρεκαηίδεη κε ηνλ άμνλα     γωλία 

  

 
. 

 

 

 

Έζηω  ( )        . Να βξείηε ηηο ηηκέο ηωλ        ώζηε ε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο   ζην ζεκείν  (    ) λα έρεη θιίζε ίζε κε  . 

 

 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  ( )  
 

 
           . 

i. Να βξείηε ηηο παξαγώγνπο       . 

ii. Να βξείηε ηηο εθαπηόκελεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο 

ζπλάξηεζεο  , νη νπνίεο ζρεκαηίδνπλ κε ηνλ άμνλα     γωλία     . 

 

  

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  ( )  
 

 
          . 

i. Να βξείηε ηηο παξαγώγνπο       . 

ii. Να βξείηε ηηο εθαπηόκελεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο 

ζπλάξηεζεο  , νη νπνίεο ζρεκαηίδνπλ κε ηνλ άμνλα     γωλία    . 

 

 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  ( )              . Να βξείηε ηνπο       

ώζηε ε επζεία        λα εθάπηεηαη ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο   ζην 

ζεκείν κε ηεηκεκέλε 2. 

 

 

Δμεηάζηε αλ ε επζεία        εθάπηεηαη κε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο  ( )    . 

 

 

Να βξείηε ηηο ηηκέο ηεο παξακέηξνπ   ώζηε ε επζεία         λα 

εθάπηεηαη κε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  ( )    . 

 

 

Έζηω     παξαγωγίζηκεο ζην 0 κε  ( )   ( )     Δμεηάζηε αλ είλαη 

δπλαηόλ λα ηζρύεη ε ηζόηεηα    ( ) ( ) γηα θάζε   (    ), όπνπ   

ζεηηθόο αξηζκόο.  
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Θεωξνύκε ηε ζπλάξηεζε  ( )            (  )        (  ) γηα ηελ 

νπνία ηζρύεη | ( )|  |    | γηα θάζε    . Να δείμεηε όηη  

|            |     

 

 

Να βξείηε ηηο εμηζώζεηο ηωλ εθαπηνκέλωλ ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο 

ζπλάξηεζεο  ( )         , νη νπνίεο δηέξρνληαη από ην ζεκείν 

 (    )  

 

 

Γώζηε παξάδεηγκα ζπλάξηεζεο ε νπνία δελ είλαη παξαγωγίζηκε ζην 0, ελώ 

ε απόιπηε ηηκή ηεο είλαη παξαγωγίζηκε ζην 0. 

 

 

Έζηω       ζπλερήο ζπλάξηεζε ζην   , ηέηνηα ώζηε ε ζπλάξηεζε 

 ( )  | ( )| λα είλαη παξαγωγίζηκε ζην   . Να δείμεηε όηη ε   είλαη 

παξαγωγίζηκε ζην     

 

 

Έζηω       ζπλάξηεζε παξαγωγίζηκε ζην    κε  (  )   . Να δείμεηε 

όηη ε ζπλάξηεζε  ( )  | ( )| είλαη παξαγωγίζηκε ζην    αλ θαη κόλνλ αλ 

  (  )   . 

 

 

Έζηω       ζπλάξηεζε δύν θνξέο παξαγωγίζηκε κε  (  )   . 

Θεωξνύκε ηε ζπλάξηεζε  ( )   (   )  (    )  

Να δείμεηε όηη ε   είλαη δύν θνξέο παξαγωγίζηκε θαη λα ππνινγίζεηε ηελ 

   ( ). 

 

 

(i) Έζηω  ( ) πνιπώλπκν βαζκνύ κεγαιύηεξνπ ή ίζνπ ηνπ 2. Να δείμεηε 

όηη ην (   )  είλαη παξάγνληαο ηνπ  ( ) αλ θαη κόλνλ αλ  

 ( )    ( )   . 

(ii) Να βξείηε ηηο ηηκέο ηωλ πξαγκαηηθώλ αξηζκώλ     ώζηε ην πνιπώλπκν  

 ( )     (   )             

λα έρεη παξάγνληα ην (   )   

 

 

Να δείμεηε όηη ην πνιπώλπκν  

 ( )      
 

 
   

 

 
   

 

  
   

 

   
   

δελ έρεη παξάγνληα ηεο κνξθήο (   )  
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