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Συνέχεια ζε κλειζηό διάζηημα  

 

Έζηω   ζπλερήο ζπλάξηεζε ζην       κε  ( )    

θαη  ( )  
 

 
. Να δείμεηε όηη ππάξρεη    (   ) 

ηέηνην ώζηε  (  )    . 

  

 

Να απνδείμεηε όηη νη παξαθάηω εμηζώζεηο έρνπλ δύν ηνπιάρηζηνλ 

πξαγκαηηθέο ξίδεο.  

i.                 ii.                

 

 

Έζηω   ζπλερήο ζπλάξηεζε ζην θιεηζηό δηάζηεκα       κε    ( )     

γηα θάζε        . Να δείμεηε όηη ππάξρεη          ηέηνην ώζηε  

 (  )    . 

 

 

Έζηω   ζπλερήο ζπλάξηεζε ζην       κε    ( )     γηα θάζε        . 

Να δείμεηε όηη ππάξρεη         ηέηνην ώζηε  ( )        . 

 

 

Έζηω   ζπλερήο ζπλάξηεζε ζην θιεηζηό δηάζηεκα       κε  ( )     θαη 

 ( )  
 

 
. Να δείμεηε όηη ππάξρεη   (   ) ηέηνην ώζηε  ( )     . 

 

 

Έζηω   ζπλερήο ζπλάξηεζε ζην       κε  ( )     θαη  ( )   . Να 

δείμεηε όηη ππάξρεη          ηέηνην ώζηε  (  )    . 

 

 

Εμεηάζηε αλ ππάξρεη πξαγκαηηθόο αξηζκόο, ν νπνίνο είλαη θαηά κία κνλάδα 

κηθξόηεξνο από ηνλ θύβν ηνπ. 

 

 

Έζηω     πξαγκαηηθνί αξηζκνί κε       θαη       ζπλερήο 

ζπλάξηεζε ηέηνηα ώζηε γηα θάζε     λα ηζρύεη 

  ( )     ( )    ( )              

Να δείμεηε όηη ε εμίζωζε  ( )    έρεη κία ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην δηάζηεκα 

(   ). 

1 

2 

3 

6 

5 

4 

7 

8 



 
2 

  

Έζηω            ζπλερήο ζπλάξηεζε κε  ( )   ( )  Να δείμεηε όηη 

ππάξρεη          ηέηνην ώζηε  (  )   (    ). 

 

 

Έζηω       ζπλερήο ζπλάξηεζε κε  ( )    θαη  ( )    γηα θάζε 

     κε | |   . Δείμηε όηη ε ζπλάξηεζε   ιακβάλεη κέγηζηε ηηκή. 

 

 

Να δείμεηε όηη ε εμίζωζε            έρεη κνλαδηθή πξαγκαηηθή ξίδα ε 

νπνία αλήθεη ζην (   ). 

 

 

Έζηω   ζπλερήο ζπλάξηεζε ζην       κε  ( )     θαη  ( )   . Να 

απνδείμεηε όηη ε επζεία     ηέκλεη ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο   ζε έλα 

ηνπιάρηζηνλ ζεκείν.  

 

 

Να δείμεηε όηη ε εμίζωζε                     έρεη κία 

ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην (   ). 

 

 

Έζηω            ζπλερήο ζπλάξηεζε κε  ( )    θαη  ( )   . 

Εμεηάζηε αλ νη παξαθάηω πξνηάζεηο είλαη αιεζείο, αηηηνινγώληαο ηελ 

απάληεζή ζαο. 

i) H ζπλάξηεζε   είλαη γλεζίωο αύμνπζα. 

ii) Τν ζύλνιν ηηκώλ ηεο   είλαη ην      . 

iii) Υπάξρεη    (   ) ηέηνην ώζηε  ( )  
 

 
. 

 

 

Έζηω           ζπλερήο ζπλάξηεζε κε  ( )   ( ). Να δείμεηε όηη 

ππάξρνπλ            ηέηνηνη ώζηε |   |    θαη  ( )   ( )  

 

 

Έζηω   δηάζηεκα πξαγκαηηθώλ αξηζκώλ θαη       ζπλερήο ζπλάξηεζε 

κε  ( )    γηα θάζε    . Δείμηε όηη  ( )    γηα θάζε     ή  ( )    γηα 

θάζε    . 
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Έζηω           ζπλερήο ζπλάξηεζε κε ηελ εμήο ηδηόηεηα: Γηα θάζε 

         ππάξρεη         ηέηνην ώζηε | ( )|  
| ( )|

 
. Δείμηε όηη ε 

εμίζωζε  ( )    έρεη κία ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην      . 

 

 

Έζηω           ζπλερήο ζπλάξηεζε ηέηνηα ώζηε  ( )    γηα θάζε 

        . Να δείμεηε όηη γηα θάζε            ηζρύεη  ( ) ( )   . 

 

 

Έζηω           ζπλερήο ζπλάξηεζε ηέηνηα κε  (     )       . Να 

δείμεηε όηη ππάξρεη    (   ) ηέηνην ώζηε  ( )      . 

 

 

Έζηω   ζπλερήο ζπλάξηεζε ζην       κε  ( )      θαη  ( )    . Να 

δείμεηε όηη ε εμίζωζε  ( )     έρεη κία ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην (   ). 

 

 

Έζηω     ζπλερείο ζπλαξηήζεηο ζην   ηέηνηεο ώζηε γηα θάζε      λα 

ηζρύεη  ( )   ( )      όπνπ   πξαγκαηηθή ζηαζεξά. Να απνδείμεηε όηη αλ 

ε εμίζωζε  ( )    έρεη δύν εηεξόζεκεο ξίδεο ηόηε ε εμίζωζε  ( )    έρεη 

κία ηνπιάρηζηνλ ξίδα.  

 

 

Έζηω   ζπλερήο ζπλάξηεζε ζην  , ε νπνία ιακβάλεη κόλν αθέξαηεο ηηκέο, 

δειαδή  ( )    γηα θάζε    . Να δείμεηε όηη ε   είλαη ζηαζεξή.  

 

 

Έζηω           ζπλερήο ζπλάξηεζε ηέηνηα ώζηε  ( )    γηα θάζε 

       . Να δείμεηε όηη ππάξρεη     ηέηνην ώζηε  ( )    γηα θάζε 

       . 

 

 

Έζηω   ζπλάξηεζε ζπλερήο θαη γλεζίωο αύμνπζα ζην      . Να δείμεηε όηη 

ππάξρεη    (   ) ηέηνην ώζηε  

 ( )  
 ( )   ( )   ( )   ( )   ( )

 
 

 

 

Έζηω       ζπλερήο ζπλάξηεζε κε  ( )    θαη  ( )    γηα θάζε 

     κε | |   . Δείμηε όηη ε ζπλάξηεζε   ιακβάλεη ειάρηζηε ηηκή. 
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Έζηω           ζπλερήο ζπλάξηεζε ηέηνηα κε  (     )       . Να 

δείμεηε όηη ππάξρεη          ηέηνην ώζηε  ( )        . 

 

 

Έζηω   ζπλερήο ζπλάξηεζε ζην       θαη              . Να δείμεηε όηη 

ππάξρεη    ηέηνην ώζηε  

 (  )  
 (  )    (  )

 
 

 

 

Έζηω   (   )    ζπλερήο ζπλάξηεζε κε ηελ ηδηόηεηα  

        ( )       θαη           ( )   . 

Να δείμεηε όηη γηα θάζε    (    ) ππάξρεη    (   ) ηέηνην ώζηε  ( )   . 

 

 

Έζηω           ζπλερήο ζπλάξηεζε ηέηνηα κε  (     )        θαη 

          ζπλερήο ζπλάξηεζε κε  (     )       . Να δείμεηε όηη 

ππάξρεη          ηέηνην ώζηε  ( )   ( ). 

 

 

Έζηω             ζπλερείο ζπλαξηήζεηο, νη νπνίεο έρνπλ ηελ ίδηα κέγηζηε 

ηηκή. Να δείμεηε όηη ππάξρεη          ηέηνην ώζηε  ( )   ( ). 

 

 

Έζηω           ζπλερήο ζπλάξηεζε ηέηνηα κε  (     )       . Να 

δείμεηε όηη ππάξρεη         ηέηνην ώζηε  ( )         . 

 

 

Έζηω           ζπλερήο ζπλάξηεζε κε  ( )    θαη  ( )   . Αλ 

ηζρύνπλ        
 

 
,      θαη    , λα δείμεηε όηη ππάξρεη     (   ) 

ηέηνην ώζηε  (  )   . 

 

 

Εμεηάζηε αλ ππάξρεη ζπλερήο ζπλάξηεζε           κε  (     )      ). 

 

 

 

Να βξείηε ηε ζπλερή ζπλάξηεζε       ε νπνία πιεξνί ηε ζρέζε 

  ( )         γηα θάζε     θαη  ( )    . 
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Έζηω       ζπλερήο θαη γλεζίωο θζίλνπζα ζπλάξηεζε. Να δείμεηε όηη 

ππάξρεη κνλαδηθό      ώζηε  ( )   . 

 

 

Έζηω           ζπλερήο ζπλάξηεζε κε | ( )|    γηα θάζε        . Να 

δείμεηε όηη ε   είλαη ζηαζεξή.  

 

 

Έζηω           ζπλερήο ζπλάξηεζε. Να δείμεηε όηη γηα θάζε 

                    ππάξρεη          ηέηνην ώζηε  

 (  )  
 (  )   (  )   (  )     (  )

 
  

 

 

Έζηω           ζπλερήο ζπλάξηεζε κε  ( )   ( ). Να δείμεηε όηη 

ππάξρεη          ώζηε  (   )   ( ). 

 

 

Έζηω           ζπλερήο ζπλάξηεζε. Αλ    είλαη ζηαζεξή, λα δείμεηε όηη 

ε   είλαη ζηαζεξή.  

 

 

Έζηω       ζπλερήο ζπλάξηεζε κε  ( )    θαη  ( )   . Να δείμεηε 

όηη ε εμίζωζε   ( )    ( )      έρεη δύν ηνπιάρηζηνλ πξαγκαηηθέο 

ξίδεο.  

 

 

Έζηω       ζπλερήο θαη γλεζίωο αύμνπζα ζπλάξηεζε. Να δείμεηε όηη 

ππάξρεη κνλαδηθό      ηέηνην ώζηε  ( )     . 

 

 

Έζηω       ζπλερήο γηα ηελ νπνία ηζρύεη  

 ( )   ( )     ( )   ( )  

Να δείμεηε όηη ππάξρεη         ηέηνηνη ώζηε       θαη  ( )   ( )   . 

 

 

Έζηω       ζπλερήο ζπλάξηεζε γηα ηελ νπνία ππάξρεη      ώζηε 

(   )( )   . Να δείμεηε όηη ππάξρεη      ώζηε  (  )    . 

 

 

Έζηω       ε νπνία ηθαλνπνηεί ηε ζρέζε   ( )     ( )    γηα θάζε 

    θαη  ( )   . Να βξείηε ηε ζπλάξηεζε  .  
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Έζηω       ζπλερήο ζπλάξηεζε γηα ηελ νπνία ηζρύεη  ( )    θαη 

  ( )     ( )    γηα θάζε    . Να βξείηε ηελ  . 

 

 

Έζηω       ζπλερήο ε νπνία πιεξνί ηε ζρέζε   ( )     ( )     γηα 

θάζε     θαη  ( )   . Να βξείηε ηελ  . 

 

 

Να δείμεηε όηη θάζε πνιπώλπκν πεξηηηνύ βαζκνύ έρεη κία ηνπιάρηζηνλ 

πξαγκαηηθή ξίδα. 

 

 

Έζηω        )    ζπλερήο ζπλάξηεζε θαη γηα θάζε        ) ηζρύνπλ 

ηα εμήο: 

i.  ( )    

ii.  ( )    

Να ππνινγίζεηε ην όξην         ( )  

 

 

Έζηω             ζπλερείο ζπλαξηήζεηο ηέηνηεο ώζηε: 

i. Η   είλαη γλεζίωο θζίλνπζα. 

ii. Γηα θάζε     ηζρύεη    ( )    θαη    ( )   . 

iii.        . 

Να δείμεηε όηη ππάξρεη          ηέηνην ώζηε  (  )   (  )    . 

 

 

Έζηω       ζπλερήο θαη γλεζίωο αύμνπζα ζπλάξηεζε ηέηνηα ώζηε 

 ( )   . Να βξείηε ην όξην  

   
    

          

 ( )
 

 

 

Έζηω   ζπλερήο ζπλάξηεζε ζην       θαη                   . Να δείμεηε 

όηη ππάξρεη          ηέηνην ώζηε  

|    |  |    |    |    |  
 

 
 

 

 

 

 

 

45 

46 

48 

47 

49 

50 

51 


