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Ομξματεπώμρμξ: 

 

Θέμα:  

Έζησ     ζπλαξηήζεηο κε  ( )    (
   

   
)  θαη  ( )           

 

A) Να δείμεηε όηη ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο   είλαη ην (    ). 

 

B) Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε   είλαη     θαη λα βξείηε ηελ αληίζηξνθή 

ηεο. 

 

Γ) Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε   είλαη γλεζίσο κνλόηνλε. 

 

Δ) Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο     θαη λα δείμεηε όηη ε     είλαη 

αληηζηξέςηκε. 

 

Απάληεζε: 

Α) Γηα λα νξίδεηαη ε   πξέπεη        θαη 
   

   
  . Ιζνδύλακα 

    θαη (   )(   )    

Ο πίλαθαο πξνζήκνπ ηνπ γηλνκέλνπ (   )(   ) έρεη σο εμήο: 

                                  
          
          

(   )(   )       
 

Άξα    (    ). 

B) Έζησ        (    ) κε  (  )   (  )  

Έρνπκε δηαδνρηθά: 

ΛΥΣΕΙΣ 
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 (  )   (  )    

  (
    
    

)    (
    
    

)
       
⇒     

    
    

 
    
    

  

(    )(    )  (    )(    )    

                           

         

      

Άξα ε   είλαη 1-1 θαη ζπλεπώο αληηζηξέςηκε.  

Γηα λα βξνύκε ηελ αληίζηξνθε ζέηνπκε    ( ) θαη ιύλνπκε σο πξνο  . 

Έρνπκε δηαδνρηθά: 

   ( )   

    (
   

   
)   

   
   

   
  

  (   )        

             

(    )         

  
    

     
   

Γηα θάζε      ηζρύεη όηη 
    

     
  (    ), άξα ην πεδίν νξηζκνύ ηεο     είλαη 

ην  . 

Οπόηε    ( )  
    

     
 γηα θάζε     . Ιζνδύλακα 

   ( )  
    

     
         

 

Γ)  ( )                   
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Έζησ           κε         

Έρνπκε         
    

  (1) θαη       
   
⇒         (2). 

Πξνζζέηνπκε θαηά κέιε ηηο (1) θαη (2) θαη παίξλνπκε: 

  
        

       

  
          

         

 (  )   (  ) 

Άξα ε   είλαη γλεζίσο αύμνπζα ζην  . 

 

Δ)      {                ( )    }   

     {       (    )        (
   

   
)   }    

     (    )   

Έζησ        (    ) κε    (  )     (  )  

Η g  είλαη γλεζίσο αύμνπζα ζην  , άξα θαη 1-1. 

Οπόηε έρνπκε: 

   (  )     (  )
     
⇒     (  )   (  )  

     
⇒          

Άξα ε     είλαη 1-1 ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο θαη ζπλεπώο αληηζηξέςηκε. 

 

 

  


