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Να υπολογίσετε τα παρακάτω όρια: 
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Απάντηση: 
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ΛΥΣΕΙΣ 

Όριο ρθτισ ςυνάρτθςθσ το 

οποίο μποροφμε να 

υπολογίςουμε με απλι 

αντικατάςταςθ. 

Όριο ρθτισ ςυνάρτθςθσ ςτο 

οποίο αν αντικαταςτιςουμε 

καταλιγουμε ςε 

απροςδιόριςτθ μορφι 
 

 
 και 

παραγοντοποιοφμε 

αρικμθτι και παρονομαςτι 

με ςτόχο να απαλείψουμε 

τουσ κοινοφσ όρουσ που 

μθδενίηουν τον αρικμθτι και 

τον παρονομαςτι 

ταυτόχρονα. 
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4. Παρατηρούμε ότι κοντα στο 2, έτοσμε |    |    και |    |   , άρα  
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Όριο ςυνάρτθςθσ με ριηικά 

ςτο οποίο αν 

αντικαταςτιςουμε 

καταλιγουμε ςε 

απροςδιόριςτθ μορφι 
 

 
 . 

Πολλαπλαςιάηουμε και τουσ 

δφο όρουσ του κλάςματοσ με 

τθ ςυηυγι παράςταςθ του 

αρικμθτι κάνουμε πράξεισ 

μζχρι να μθν ζχουμε 

παραςτάςεισ με ριηικά οι 

οποίεσ να μθδενίηονται όταν  

αντικακιςτοφμε. Στθ 

ςυνζχεια παραγοντοποιοφμε 

τα πολυϊνυμα ςε αρικμθτι 

και παρονομαςτι με ςτόχο 

να απαλείψουμε τουσ 

κοινοφσ όρουσ που 

μθδενίηουν τον αρικμθτι και 

τον παρονομαςτι 

ταυτόχρονα. 

Όριο ςυνάρτθςθσ με 

απόλυτεσ τιμζσ ςτο οποίο αν 

αντικαταςτιςουμε 

καταλιγουμε ςε 

απροςδιόριςτθ μορφι 
 

 
 . 

Υπολογίηουμε το πρόςθμο 

των παραςτάςεων μζςα ςτισ 

απόλυτεσ τιμζσ κοντά ςτο 𝑥 . 

και βγάηουμε τισ απόλυτεσ 

τιμζσ παίρνοντασ υπόψθ τα 

πρόςθμα που βρικαμε.  

Έπειτα ςυνεχίηουμε όπωσ 

ςτο 2ο. 
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6. Παρατηρούμε ότι 
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Σσνεπώς από τη στέση (1) και το κριτήριο παρεμβολής έτοσμε  
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Τριγωνομετρικό όριο το οποίο 

υπολογίηουμε χρθςιμοποιϊντασ: 

 Τθν τριγωνομετρικι ταυτότθτα 

𝜎𝜐𝜈 𝜔 𝜂𝜇 𝜔    

 Το όριο     𝑥  
𝜂𝜇𝑥

𝑥
   που 

γνωρίηουμε από τθ κεωρία. 

 Ιδιότθτεσ ορίων 

Τριγωνομετρικό όριο το οποίο υπολογίηουμε με τθ 

βοικεια του κριτθρίου παρεμβολισ.  


