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Θέμα  1
ο
   

 Αν   ,      και  2 2         να  δείξεηε  όηι      
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Θέμα 2
ο
   

Αν    και  ιζσύει  όηι   2 1 2      να  δείξεηε όηι  1   
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Θέμα  3
ο
  

 

Να δείξεηε όηι         
  

και να  εξεηάζεηε πόηε ιζσύει υρ ιζόηηηα 

Λύζη 
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Θέμα  4
ο
      

 

Να αποδείξεηε όηι      
2 2 2        για κάθε ,     και να εξεηάζεηε  πόηε 

η ζσέζη αςηή ιζσύει υρ ιζόηηηα . 

 

Λύζη 

 
22 22 2 2 2 0 0 ύ                         

Ωρ ιζόηηηα ιζσύει να και μόνο αν 0 0         
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Θέμα  5
ο
      Να   ζςμπληπυθεί ο παπακάηυ πίνακαρ  

 

Απόλςηη ηιμή Απόζηαζη Διάζηημα ή ένυζη διαζηημάηυν 

σ<4   

σ>4   

σ 4   

σ  4   

σ-1 3   

σ-1 5   

σ+2< 7   

σ+3>6   

  [ 2,2]    

  (2,6)   

  ( , 1) (1, )       

  ( , 3] [ 1, )      
 

 

Λύζη 

 

Απόλςηη ηιμή Απόζηαζη Διάζηημα ή ένυζη διαζηημάηυν 

σ<4 d(σ,0)<4 ( 4,4)    

σ>4 d(σ,0)>4 ( , 4) (4, )       

σ 4 d(σ,0)  4 [ 4,4]    

σ  4 d(σ,0)   4 ( , 4] [4, )       

σ-1 3 d(σ,1)  3 [ 2,4]    

σ-1 5 d(σ,1)  5 ( , 4] [6, )       

σ+2< 7 d(σ,-2)<7 ( 9,5)    

σ+3>6 d(σ,-3)>6 ( , 9) (3, )       

σ 2 d(σ,0)  2 [ 2,2]    

σ-4< 2 d(σ,4)<2 (2,6)   

σ>1 d(σ,0)>1 ( , 1) (1, )       

σ+2  1 d(σ,-2)  1 ( , 3] [ 1, )      
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Θέμα  6o                                                                              

 

Έζηυ        με  4 3 3 4        

 

α) να  δείξεηε  όηι   [ 1,1]  
 

 

β) Να δείξεηε όηι  
( , 3) 4d   

 

 

γ) Να  γπάτεηε ηην παπάζηαζη  
2 3 4 3     

  συπίρ ηιρ απόλςηερ ηιμέρ 
 

 

Λύζη 
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β)  1
ορ

  ηπόπορ   

 

 
( , 3) 3 3 1 3 4 ( , 3) 4d d               

2
ορ

 ηπόπορ   

1 1 2 3 4 3 4           

 
γ)  

1 1 2 2 2 5 2 3 1 2 3 2 3                     
 

1 1 3 3 3 7 4 3 1 4 3 4 3                     

Οπόηε  2 3 4 3 2 3 (4 3 ) 2 3 4 3 1                        

 


