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Επιμέλεια : Άρης Αεράκης  

Απαντήςεισ Εργαςίασ 5  - Συμμετρίεσ ςυνάρτηςησ  
 
Θέμα  1ο     
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Πρζπει    2 21 0 1 1 , 1 1,x x x x             

και 2 6 0 3 3x x x       . 

Τελικά        , 3 3, 1 1,3 3,          οπόηε για κάθε x  και x  . 

Επίζης για κάθε x   είναι 
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και άρα f  άρηια. 
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Πρζπει 2 0 2x x     και 2 0 2x x    \ 

 

Τελικά  2,2   και επειδή 2   ενώ 2  δεν είναι ούηε άρηια ούηε περιηηή. 

 

γ)  
2 1

( )
4 2

x x
f x

x

 



    

Πρζπει    2 21 0 1 1 , 1 1,x x x x             

και 4 2 0 2 2 2x x x        

Τελικά    2, 1 1,2     οπόηε για κάθε x  και x  . 

Επίζης για κάθε x   είναι 
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και άρα f  ούηε άρηια ούηε περιηηή. 
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Πρζπει 2 29 0 9 3 [ 3,3]x x x x          

και 3 24 0 ( 4) 0 2 0x x x x x x        . 

Τελικά        3, 2 2,0 0,2 2,3        οπόηε για κάθε x  και x  . 

Επίζης για κάθε x   είναι 
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και άρα f  περιηηή. 
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Θέμα 2ο   

 

Αφοφ είναι περιττή θα πρζπει το πεδίο οριςμοφ (α,5) να είναι ςυμμετρικό ωσ προσ 
το 0 που ςημαίνει ότι 5   .   
Επίζης αθού είναι περιηηή θα πρέπει κάθε x  να ιζχύει όηι ( ) ( )f x f x     

Οπόηε για 0x   είναι ( 0) (0) 2 (0) 0 (0) 0f f f f      

 και για 2x   είναι ( 2) (2) ( 2) (2) 0f f f f      

 Τελικά  ( 2) (2) (0) 0 0 5 5f f f          .  
 
Θέμα 3ο   

Αθού η γραθική παράζηαζη ηης f  διέρχεηαι από ηο ζημείο (2,5) θα πρζπει 

(2) 5f   

Αθού είναι περιηηή θα πρέπει κάθε x  να ιζχύει όηι ( ) ( )f x f x     

οπόηε για 2x   είναι ( 2) (2) ( 2) 5f f f      

  

Θέμα  4ο 
 
α) Αν είναι άρτια τότε η γραφική τησ παράςταςη φαίνεται ςτο παρακάτω ςχήμα   
                     

 
 
f (-5) = f (5) = 4 ,  
f (-2) = f (2)= 2  

( ) 3 4f x x     

( ) 3 [ 5, 4) (4,5]f x x       
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α) Αν είναι άρτια τότε η γραφική τησ παράςταςη φαίνεται ςτο παρακάτω ςχήμα            

 
 
f (-5) =4 ,  f (5) =- 4 ,  
f (-2) =2 ,  f (2)= -2  

( ) 3 4f x x     

( ) 3 [ 5, 4)f x x      

 
Θέμα  5ο                
 
1. Σωςτό αφοφ το -2 ανήκει ςτο πεδίο οριςμοφ ενώ το 2 όχι. 
2. Λάθοσ ζχει κζντρο ςυμμετρίασ το (0,0).  
3. Σωςτό, αθού είναι περιηηή θα πρέπει κάθε x  να ιζχύει όηι ( ) ( )f x f x     

οπόηε για 0x   είναι ( 0) (0) 2 (0) 0 (0) 0f f f f         


