
3ο ΠΡΟΣΤΠΟ  ΓΕΛ  ΙΛΙΟΤ   

Επιμέλεια : Άρησ Αεράκησ 

Απαντήςεισ  Φφλλου εργαςίασ  5  
 

Θέμα  1ο      

 

Πρέπει  τ   0   και   υ   0    . 

Θέηοσμε   
1 1

  
 
     και  ηο  ζύζηημα  γίνεηαι  :   

2 3 5

3 4 1

 

 

  
 
   

 

 

Λύνοσμε  ηο  ηελεσηαίο  ζύζηημα   καηά   ηα  γνφζηά  και  βρίζκοσμε  όηι   

φ = 1  και    θ = 1 .  

Έηζι   
1

1 . 1 

      και     

1
1 . 1 


   . Η  λύζη  είναι  η  ( 1 ,1 ) . 

 

Θέμα  2ο     

 

2 3 2 3
5 5

2 3 2 3

3 4 3 4
1 1

2 3 2 3

   

   

   
            

   
        
         

 

Πρέπει  τ   2   και   υ   3    . 

Θέηοσμε   
1 1

2 3
  

 
 

 
   και  ηο  ζύζηημα  γίνεηαι  :   

2 3 5

3 4 1

 

 

  
 
   

 

Λύνοσμε  ηο  ηελεσηαίο  ζύζηημα   καηά   ηα  γνφζηά  και  βρίζκοσμε  όηι   

φ = 1  και    θ = 1 .  

Έηζι   
1

1 . 2 1 . 3
2

   


   


 και 

1
1 . 3 1 . 4

3
   


   


.      Η  λύζη  είναι  η  ( 3 ,4 ) . 

 

Θέμα  3ο  Να  λυιεί  το  ςφςτημα  
2 3 5

3 5 7

x y

x y

  


 

 

Καηαρτήν  πρέπει  0, 0x y   .  Θέηφ  ,x y     και   ηο  ζύζηημα  

γίνεηαι  :  
2 3 5 6 9 15

1 1
3 5 7 6 10 14

   
 

   

    
      

      
 

 

Όμφς  1y y      πράγμα  αδύναηο , οπόηε και ηο  ζύζηημα  είναι  αδύναηο. 
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Θέμα  4ο   

Θέηφ  2 3,x y     και   ηο  ζύζηημα  γίνεηαι  :   

 

3 4
2 8 4 8

4

 
   

 

 
    

  
 

 

Για  φ = 4  έτοσμε  2 4 2         και   για   θ=8  έτοσμε  3 8 2y y    

 

Σσνεπώς  ηο  ζύζηημα  έτει  2  λύζεις  ,  ηις   (2,2) , ( 2,2)  

 

Θέμα  5ο        
 

Θέηφ  ,x y     και   ηο  ζύζηημα  γίνεηαι  :   

4 2 11 12 6 33 1
4 2 3

6 5 15,5 12 10 31 2

   
   

   

    
      

      
 

Για  φ = 3  έτοσμε  όηι  3 3x x       και  για θ =
1

2
 έτοσμε 

1 1

2 2
y y     

Τελικά  ηο  ζύζηημα  έτει  4 λύζεις  ηις  :
1 1 1 1

(3, ) , (3, ) , ( 3, ) , ( 3, )
2 2 2 2

     

 

Θέμα  6ο     

3 2 14 3 2 14 3 2 14 3 2 14
......

4 4 4 4 4

22 6

5 5

2 26

5 5

x y x y x y x y
n

x y x y n x y x y x y

x x

n

y y

          
      

             

 
   

 
  
  

Σσνεπώς  ηο  ζύζηημα  έτει  δύο  λύζεις  ,  ηις   
22 2 6 26

( , ) , ,
5 5 5 5

 
 
 

 

 
Θέμα  7ο   
 

3 6 3 6 3 6 3 6

( )( ) 0 0 0 0 0

3

3 6 3 6 2 6 4 6 3 2

3 3

2

x y x y x y x y
n

x y x y x y n x y x y x y

x
x y x y x x x

n n n
x y x y x y x y y

y

          
     

             


             

        
              



 

Σσνεπώς  ηο  ζύζηημα  έτει  δύο  λύζεις  ηις  ( 3, 3)    ,   
3 3

( , )
2 2
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Θέμα  8ο   

2

2 22

2 2

(2 5) 0 0 2 5 02 5 0

4 3 4 34 3

0 2 5 0

4 3 4 3

y x y y ή x yxy y y

y x x y x xy x x

y x y
ή

y x x y x x

           
    

         

    
 

      

 

Από το 1ο ςφςτημα έχουμε ότι  y = 0  και 
2 4 3 0x x     που έχει ρίζεσ 1  και 3  

οπότε από το 1ο ςφςτημα  έχουμε λφςεισ  (1,0) και (3,0) .  

Από το 2ο ςφςτημα έχουμε ότι  
2 22 ( 4 3) 5 0 6 8 0x x x x x           που έχει 

ρίζεσ 2  και 4  οπότε από το 2ο ςφςτημα  έχουμε λφςεισ  (2,-1) και (4,3) .  

υνεπώσ το αρχικό ςφςτημα έχει 4 λφςεισ όςα και τα κοινά ςημεία Α,Β,Γ,Δ τησ 

παραβολθσ  
2 4 3y x x   με τισ ευιείεσ   y=0 (xx΄)  και  2x-y-5=0, όπωσ φαίνεται 

ςτο παρακάτω ςχθμα.    

 


