
3ο ΠΡΟΣΤΠΟ ΓΕΛ ΙΛΙΟΤ 
 

Επιμζλεια : Άρθσ Αεράκθσ 

Φφλλο εργαςίασ 6 

Μάκθμα :  Μαθηματικά  Προςανατολιςμοφ Β΄ Λυκείου 

Κεφάλαιο : Ανάλυςη ςε ςυνιςτώςεσ  

Κάκε διάνυςμα x  μπορεί να γραφεί ωσ γραμμικόσ ςυνδυαςμόσ δφο μθ 

ςυγγραμμικϊν διανυςμάτων ,u v ι όπωσ λζμε να αναλυκεί ςε  δφο ςυνιςτϊςεσ κατά 

τθ διεφκυνςθ των ,u v  με τθν εξισ διαδικαςία :  

Γράφουμε τα διανφςματα x , ,u v  με κοινι αρχι Ο και από το πζρασ του x  φζρνουμε 

ευκείεσ  παράλλθλεσ προσ τα ,u v  που τζμνουν τουσ φορείσ των ,v u  ςτα ςθμεία Α και Β 

αντίςτοιχα. Σα διανφςματα ,   είναι οι ηθτοφμενεσ ςυνιςτϊςεσ και επειδι είναι 

παράλλθλα ςτα ,u v  είναι ,v u     , οπότε x v u      που 

είναι ο ηθτοφμενοσ γραμμικόσ ςυνδυαςμόσ.  

 
Θζμα 1ο  Με βάςθ το παρακάτω ςχιμα να γράψετε το διάνυςμα   ωσ γραμμικό 

ςυνδυαςμό των ,   
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Αν  


,  είναι δφο μθ ςυγγραμμικά  διανφςματα  

( δθλαδι όχι παράλλθλα) και ιςχφει ότι 

0 , ,      , τότε   κ = λ = 0 .  

Απόδειξη 
Αν  0    τότε από τθ δοςμζνθ ςχζςθ ζχουμε 

0 //


       


           

πράγμα άτοπο αφοφ 


,  είναι μθ ςυγγραμμικά . 

΢υνεπϊσ  κ = 0   οπότε πάλι από τθ δοςμζνθ ςχζςθ  

ζχουμε  0 0 0ή       

Αν όμωσ ίςχυε ότι 0  τότε κα ιταν //  , 

δεδομζνου ότι το μθδενικό διάνυςμα κεωρείται 
παράλλθλο ςε κάκε διάνυςμα , πράγμα πάλι άτοπο.  
΢υνεπϊσ πρζπει λ = 0 οπότε τελικά κ = λ = 0 . 

 

Κάκε διάνυςμα x  γράφεται κατά μοναδικό τρόπο 
ωσ γραμμικόσ ςυνδυαςμόσ δφο μθ ςυγγραμμικϊν  

διανυςμάτων ,u v   Απόδειξη 

Περιγράψαμε παραπάνω τθ διαδικαςία κατά τθν 

οποία το διάνυςμα x  γράφεται ωσ γραμμικόσ 
ςυνδυαςμόσ των μθ ςυγγραμμικϊν  διανυςμάτων 

,u v . Θα δείξουμε τϊρα ότι ο γραμμικόσ αυτόσ 

ςυνδυαςμόσ είναι μοναδικόσ. Έςτω λοιπόν ότι  

x v u       και  x ΄ v ΄ u     . Σότε 
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Και επειδι ,u v  μθ ςυγγραμικά κα πρζπει  

0 0΄ ΄          δθλαδι  

΄ ΄      . 

 

Θζμα 2ο  Αν  


,  είναι δφο μθ 

ςυγγραμμικά  διανφςματα να βρείτε τουσ 
αρικμοφσ κ, λ ςτισ διπλανζσ ιςότθτεσ 

( 2) ( 3) 0        

 

( 2) ( 3) 2 5             

 

 

Θζμα 3ο  Γίνεηαι  παραλληλόγραμμο  ΑΒΓΓ  . Να  προζδιοριζηούν  

οι  χ ,ψ   ώζηε  να  ιζχύει  η  ζχέζη  3        

 

Υπόδειξη : Επιλζγουμε δφο μθ ςυγγραμικά διανφςματα και 
εκφράηουμε όλα τα διανφςματα τθσ δοςμζνθσ ςχζςθσ ωσ γραμμικό 
ςυνδυαςμό αυτϊν. 

Λφςη  
 
  
 
Θζμα 4ο    Σα ςθμεία  ,,  και   ενόσ επιπζδου ζχουν 

διανφςματα κζςεωσ 


5,,  και 


3  αντιςτοίχωσ, όπου τα 

διανφςματα 


και  είναι μθ ςυγγραμμικά. Να βρείτε το διάνυςμα 

κζςεωσ r


 του ςθμείου τομισ των ευκειϊν   και  . 
Λφςη 
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