
3ο ΠΡΟΣΤΠΟ ΓΕΛ ΙΛΙΟΤ 
 

Επιμζλεια : Άρθσ Αεράκθσ 

Φφλλο εργαςίασ  7 

Μάκθμα       :   Μαθηματικά Προςανατολιςμοφ  

Κεφάλαιο     :   Συντεταγμζνεσ  ςτο επίπεδο  

 Καρτεςιανό Επίπεδο 

Πάνω ςε ζνα επίπεδο ςχεδιάηουμε δφο 

κάκετουσ άξονεσ xx  και y y  με κοινι αρχι Ο 

και μοναδιαία διανφςματα τα 

i  και j


. Λζμε 

τότε ότι ζχουμε ζνα ορθοκανονικό ςφςτημα 

ςυντεταγμζνων ςτο επίπεδο ι απλοφςτερα 

ζνα ςφςτημα ςυντεταγμζνων ςτο επίπεδο ι 

ακόμα ζνα καρτεςιανό επίπεδο και το 

ςυμβολίηουμε με Oxy .  

 Συντεταγμζνεσ διανφςματοσ 

Κάκε διάνυςμα    γράφεται κατά μοναδικό τρόπο ωσ γραμμικόσ ςυνδυαςμόσ των  

,i j   δθλαδι ςτθ μορφι  x i y j     .  Σα διανφςματα ,x i y j     λζγονται  

ςυνιςτώςεσ του   . Ο  x  λζγεται   τετμθμζνθ  του       και   ο   y   τεταγμζνθ  του  

  ενώ και οι δυο μαηί  λζγονται ςυντεταγμζνεσ του  . υμβολίηουμε    = (x , y) .   

Θζμα 1ο  Να βρείτε τισ ςυν/νεσ του     ςτισ παρακάτω περιπτώςεισ  

2 3 (.....,.....) , 2 3 (.....,.....)

2 (.....,.....) , 3 (.....,.....)

, ( 2,3) (.....,.....)
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Θζμα 2ο  Με βάςθ το παρακάτω ςχιμα να εκφράςετε ωσ γραμμικό ςυνδυαςμό των 

,i j  τα διανφςματα κζςθσ των  ςθμείων  Α,Β,Γ,Δ,Ε,Ζ  και  των , , , ,      
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 Γύο διανύζμαηα είναι ίζα αν και μόνο αν οι ανηίζηοισερ ζςν/νερ ηοςρ είναι ίζερ  

και ανηίθεηα αν και μόνο αν οι ανηίζηοισερ ζςν/νερ ηοςρ είναι  ανηίθεηερ , δηλαδή  

αν  1 1 2 2( , ) ( , )x y x y       τότε   

.... ..... .... .....

.... ..... .... .....

0 .... ..... .... .....

  

  

 

   

    

   

 

Θέμα 3ο Γίνονηαι ηα  ( 2, 1) (2, 3)          . Να βρείτε τα κ,λ ςτισ 

παρακάτω περιπτώςεισ   

.... ..... .... .....

.... ..... .... .....

0 .... ..... .... .....

  

  

 

   

    

   

 

 Σσνηεηαγμένες γραμμικού ζσνδσαζμού διανσζμάηων 

Αν 1 1 2 2( , ) ( , )x y x y      τότε    

(................,..............)

(................,..............)

(................,..............)

 

 

   

 

 

   

 

Θέμα 4ο  Γίνονηαι ηα διανύζμαηα ( 3,4)    και (2, 1)    .  

Α)  Να βπείηε ηιρ ζςνηεηαγμένερ ηυν  διανςζμάηυν : 

3 , 2 , , , 3 2             
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3 2





 

 

 



 

 

 

 

 

Β)   Να εκφράςετε το διάνυςμα     ( 3,5)          ωσ  γραμμικόσ ςυνδυαςμό των  ,   

Λφςη 
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 Αν   
1 1 2 2( , ) ( , )x y x y    τότε   

(....,...) (....,....) (..........,........)    

Θέμα 5ο      Να  βπείηε ηιρ ζςν/νερ ηος     ςτισ  παρακάτω περιπτώςεισ   

Ι)  (2,3) (4, 1)                           ιι)  ( 2,3) ( 5,3)     

(.........,..........) (....,.....)        ,           (.........,..........) (....,.....)   

 

 Αν   
1 1 2 2( , ) ( , )x y x y   και  Μ  το μζςο του  ΑΒ   τότε  

(....,...) (....,....)
( , )

2 2

 
      οπότε   

(.............,.............)  

Θέμα 6ο       

1. Αν  (3,5) (7, 2)   να βπείηε ηιρ ζςν/νερ ηος μέζος Μ ηος ΑΒ  

Λφςη    (.............,.............)  

 

2. Να  βπείηε ηιρ ζςν/νερ ηος ζςμμεηπικού ηος ζημείος Α(1,2)  υρ ππορ ηο  Ο(3,5) 

Λύζη 

Έζηυ  Α΄(x,y)  ηο ζςμμεηπικό ηος Α υρ ππορ ηο  Ο  . Τόηε  

 

 

 Αν  ( , )x y   ηόηε    
2 2x y      

Θέμα  7ο  Αν  ( 3,4) (2, 3)     
   να   βρείτε   τα  

, , 2 3        

Λφςη 

 

 

 

Θέμα  8ο  Αν  
(8,4 )  

   να   βρείτε   το   


 

Λφςη  
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 Αν  
1 1 2 2( , ), ( , )x y x y    τότε   2 2( ) (...... ......) (....... ........)        

Θέμα 9ο    Αν  Α(2,3)  και  Β(5,-1)  να  βπείηε ηην απόζηαζη ηυν Α και  Β 

Λύζη    
2 2( ) (...... ......) (....... ........)     

 
 

 Αν ( , )x y   ηόηε    ( , ) , ( , )d xx y d yy x    
  
 

Θέμα 10ο  Αν  Α(-2,-3) να  βπείηε ηιρ αποζηάζειρ ηος Α από ηοςρ άξονερ σσ΄  και  yy΄ 

Λύζη      ( , ) , ( , )d xx d yy      
 

 

 Αν  ( , )x y   ηόηε  // 0 , // 0xx y yy x       

Θέμα 11ο   Αν    
2 2( 2 , 4)      να  βπείηε  ηο  λ  ζηιρ παπακάηυ πεπιπηώζειρ  

ι) 0        ,      ιι)    // 0xx           ,      ιιι)   // 0yy     

Λύζη  

 

 

 

 Σσμμεηρικά ζημεία 

 

 Το  ζςμμεηπικό ηος  Α(α , β)   υρ  ππορ   σ΄σ   είναι  ηο  ΑΧ ( α , -β). 

 Το  ζςμμεηπικό ηος  Α(α , β)   υρ  ππορ  τ΄τ   είναι  ηο  ΑΨ ( -α , β). 

 Το  ζςμμεηπικό ηος  Α(α , β)   υρ   ππορ   Ο    είναι  ηο   Αο (-α , -β).    

 Το  ζςμμεηπικό ηος Α(α , β) υρ ππορ  ηη δισοηόμο ηηρ  1
ηρ

 και 3
ηρ

  γυνίαρ         

      δηλαδή  ηηρ  εςθείαρ   τ = σ    είναι  ηο  Α΄(β , α) . 

 Το  ζςμμεηπικό ηος Α(α , β)  υρ ππορ  ηη δισοηόμο ηηρ  2
ηρ

 και 4
ηρ

  γυνίαρ         

       δηλαδή  ηηρ  εςθείαρ   τ = -σ    είναι  ηο  Α΄(-β , -α) . 

 

Θζμα 12ο  Δίνεται το ςθμείο Μ(-3 , 4) 

Να βρείτε το ςυμμετρικό του ςθμείου Μ ωσ προσ 

i) τον άξονα xx΄               

ii) τον άξονα yy΄                                                                                                   

iii) τθν αρχι Ο(0,0) των αξόνων                                                                          

iv) τθ διχοτόμο τθσ γωνίασ  ˆx y       

 v) τθ διχοτόμο τθσ γωνίασ  ˆx y΄           


