Το τριώνυμο β' βαθμού 
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Α) Η εξίσωση 
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Για λύσουμε μια εξίσωση δευτέρου βαθμού πρέπει να προσδιορίσουμε τους συντελεστές α,β,γ και να υπολογίσουμε τη διακρίνουσα 
[image: image3.wmf]2
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. Σημειώνουμε ότι 
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.  Στις περιπτώσεις που β=0 ή γ=0 επιλύουμε την εξίσωση με παραγοντοποίηση και δεν χρησιμοποιούμε τον τύπο (δε συμφέρει από άποψη πράξεων και χρόνου).
Α1) Αν Δ>0 η εξίσωση έχει 2 πραγματικές ρίζες άνισες που δίνονται από τον τύπο 
[image: image5.wmf]1,2
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Α2) Αν  Δ=0 η εξίσωση έχει μια διπλή ρίζα που δίνεται από τον τύπο 
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Α3) Αν Δ<0 η εξίσωση είναι αδύνατη στο 
[image: image7.wmf]¡
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Β) Μορφές τριωνύμου

Για να προσδιορίσουμε τους τύπους επίλυσης της 
[image: image8.wmf]2
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παραγοντοποιούμε το τριώνυμο με τη μέθοδο της συμπλήρωσης τετραγώνου. Βρίσκουμε τις ακόλουθες μορφές:
Β1) Αν Δ>0 τότε 
[image: image9.wmf]2
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 δηλαδή το τριώνυμο διασπάται σε δυο πρωτοβάθμιους παράγοντες. Προσοχή!! Οι τιμές 
[image: image10.wmf]1,2
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είναι οι ρίζες του τριωνύμου και δεν είναι μεταβλητές.
Β2) Αν Δ=0 τότε 
[image: image11.wmf]22
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, δηλαδή το τριώνυμο μετατρέπεται σε ανάπτυγμα τετραγώνου. Προσοχή!! Η τιμή 
[image: image12.wmf]1
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 είναι διπλή ρίζα και όχι μεταβλητή.
Β3) Αν Δ<0 το τριώνυμο δεν παραγοντοποιείται και μπορεί να γραφτεί ως άθροισμα τετραγώνων 
[image: image13.wmf]2
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Γ) Άθροισμα και γινόμενο ριζών
Η εξίσωση 
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με Δ>0 έχει

· Άθροισμα ριζών-> 
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· Γινόμενο ριζών-> 
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· Η εξίσωση έχει την ισοδύναμη μορφή 
[image: image17.wmf]22
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Δ) Σύντομη επίλυση της εξίσωσης δευτέρου βαθμού
Αν δυο αριθμοί κ,λ επαληθεύουν τις 
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 και 
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 τότε είναι οι ρίζες της εξίσωσης 
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0.

xSxP

-+=


Ε) Εξισώσεις που ανάγονται σε δευτεροβάθμιες

Ε1) Η διτετράγωνη εξίσωση 
[image: image21.wmf]2
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 (θέτουμε 
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Ε2) Η διτετράγωνη με απόλυτο 
[image: image23.wmf]22
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. Η επίλυση επιτυγχάνεται γιατί 
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, οπότε θέτουμε 
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ΣΤ) Πρόσημο τριωνύμου

Το πρόσημο τριωνύμου δευτέρου βαθμού είναι το απαραίτητο εργαλείο για την επίλυση ανισώσεων β' βαθμού. Για να μελετήσουμε το πρόσημο τριωνύμου χρησιμοποιούμε τις μορφές τριωνύμου και το πρόσημο των πρωτοβάθμιων διωνύμων 
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ΣΤ1) Το πρωτοβάθμιο διώνυμο αx+β είναι  ετερόσημο του α στο διάστημα 
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και ομόσημο του α στο διάστημα 
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ΣΤ2) Στην περίπτωση που Δ>0 επειδή το τρώνυμο αναλύεται σε γινόμενο 
[image: image29.wmf]2
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 είναι ομόσημο του α εκτός των ριζών του δηλαδή στην ένωση διαστημάτων 
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 και ετερόσημο του α στο διάστημα 
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ΣΤ3)  Στην περίπτωση που Δ=0 το τριώνυμο αναλύεται 
[image: image32.wmf]22
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 οπότε είναι ομόσημο του α σε όλο το 
[image: image33.wmf]¡

εκτός της διπλής ρίζας δηλαδή στην ένωση διαστημάτων 
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ΣΤ4) Στην περίπτωση που Δ<0 το τριώνυμο αναλύεται 
[image: image35.wmf]2
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, οπότε επειδή η αγκύλη ειναι πάντοτε θετική το τριώνυμο είναι ομόσημο του α σε όλο το 
[image: image36.wmf]¡

. Επίσης διαπιστώνουμε την ισοδυναμία "
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 έχει σταθερό πρόσημο παντού στο 
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[image: image39.wmf]Û

Δ<0".
PAGE  
2

_1546288894.unknown

_1546289571.unknown

_1547835104.unknown

_1547835450.unknown

_1547835672.unknown

_1547836057.unknown

_1547836181.unknown

_1547836182.unknown

_1547836180.unknown

_1547835835.unknown

_1547835528.unknown

_1547835271.unknown

_1547835350.unknown

_1547835194.unknown

_1547834595.unknown

_1547835103.unknown

_1546289916.unknown

_1546289150.unknown

_1546289418.unknown

_1546289429.unknown

_1546289570.unknown

_1546289190.unknown

_1546289338.unknown

_1546289009.unknown

_1546289129.unknown

_1546288940.unknown

_1546287566.unknown

_1546288014.unknown

_1546288669.unknown

_1546288759.unknown

_1546288377.unknown

_1546288636.unknown

_1546288294.unknown

_1546287822.unknown

_1546287938.unknown

_1546287624.unknown

_1546287477.unknown

