
Θεωρία στα Μαθηματικά Προσανατολισμού παράγραφοι 1.4-1.7

1. Να διατυπώσετε το κριτήριο παρεμβολής.

2. ΄Εστω το πολυώνυμο P (x) = aνx
ν + aν−1x

ν−1 + ...+ a1x+ a0 και x0 ∈ R. Να αποδείξετε ότι
lim
x→x0

P (x) = P (x0).

3. Να αποδείξετε ότι lim
x→x0

P (x)

Q(x)
=

P (x0)

Q(x0)
, εφόσον Q(x0) ̸= 0

4. Αν lim
x→x0

|f(x)| = 1, τότε κατ΄ ανάγκη θα είναι lim
x→x0

f(x) = 1 ή lim
x→x0

f(x) = −1.

(αʹ) Να χαρακτηρίσετε τον παραπάνω ισχυρισμό ως Αληθή ή Ψευδή.

(βʹ) Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας.

5. Αν υπάρχει το lim
x→x0

(f(x) + g(x)), τότε κατ΄ ανάγκη θα υπάρχουν και τα lim
x→x0

f(x), lim
x→x0

g(x).

(αʹ) Να χαρακτηρίσετε τον παραπάνω ισχυρισμό ως Αληθή ή Ψευδή.

(βʹ) Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας.
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6. Τι ονομάζεται ακολουθία·

7. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν ως Σωστές ή Λανθασμένες:

(αʹ) lim
x→x0

f(x) = l, αν και μόνο αν lim
x→x0

−
f(x) = lim

x→x0
+
f(x) = l.

(βʹ) ΄Εστω μια συνάρτηση f ορισμένη σ΄ ένα σύνολο της μορφής (α, x0) ∪ (x0, β) και l ένας
πραγματικός αριθμός. Τότε ισχύει η ισοδυναμία: lim

x→x0

f(x) = l ⇔ lim
x→x0

(f(x)− l) = 0.

(γʹ) Αν οι συναρτήσεις f, g έχουν όριο στο x0 και ισχύει f(x) ≤ g(x) κοντά στο x0, τότε

lim
x→x0

f(x) ≤ lim
x→x0

g(x).

(δʹ) Για κάθε ζεύγος συναρτήσεων f, g για τις οποίες υπάρχουν τα όρια lim
x→x0

f(x) , lim
x→x0

g(x)

και f(x) < g(x) για κάθε x κοντά στο x0, ισχύει lim
x→x0

f(x) < lim
x→x0

g(x).

(εʹ) Αν υπάρχει το lim
x→x0

(f(x) + g(x)), τότε κατ΄ ανάγκη υπάρχουν τα lim
x→x0

f(x) και lim
x→x0

g(x).

(ϛʹ) Για κάθε ζεύγος συναρτήσεων f : R → R και g : R → R , αν lim
x→x0

f(x) = 0 και

lim
x→x0

g(x) = +∞, τότε lim
x→x0

[f(x) · g(x)] = 0.

(ζʹ) Αν υπάρχει το όριο της συνάρτησης f στο x0 και lim
x→x0

|f(x)| = 0, τότε lim
x→x0

f(x) = 0.

(ηʹ) Αν υπάρχει το όριο της συνάρτησης f στο x0 τότε lim
x→x0

k
√

f(x) = k

√
lim
x→x0

f(x) εφόσον

f(x) ≥ 0 κοντά στο x0 με k ∈ N και k > 2.

(θʹ) Για οποιαδήποτε συνάρτηση f : R → R, με lim
x→x0

f(x) > 0, ισχύει f(x) > 0 για κάθε

x ∈ R.
(ιʹ) Αν lim

x→x0

f(x) > 0, τότε f(x) > 0 κοντά στο x0.

(ιαʹ) Αν lim
x→x0

f(x) < 0, τότε f(x) < 0 κοντά στο x0.

(ιβʹ) Αν lim
x→x0

f(x) = 0 και f(x) > 0 κοντά στο x0, τότε lim
x→x0

1

f(x)
= +∞.

(ιγʹ) Αν lim
x→x0

f(x) = +∞ ή −∞, τότε lim
x→x0

1

f(x)
= 0.

(ιδʹ) Αν Αν lim
x→x0

f(x) = −∞, τότε lim
x→x0

(−f(x)) = +∞.

(ιεʹ) Αν lim
x→x0

f(x) = +∞, τότε f(x) < 0 κοντά στο x0.

(ιϛʹ) Αν lim
x→x0

f(x) = −∞, τότε f(x) > 0 κοντά στο x0.

(ιζʹ) Αν lim
x→x0

f(x) = +∞, τότε f(x) > 0 κοντά στο x0.

(ιηʹ) Αν είναι lim
x→x0

f(x) = −∞, τότε lim
x→x0

|f(x)| = +∞.

(ιθʹ) lim
x→0

( 1

x2ν+1

)
= +∞ για κάθε ν ∈ N.

(κʹ) Αν ν ∈ N∗
, ισχύει ότι lim

x→0−

( 1

x2ν

)
= −∞ .

(καʹ) Αν α > 1 τότε lim
x→−∞

αx = 0
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(κβʹ) lim
x→0

συνx− 1

x
= 1

(κγʹ) Ισχύει lim
x→x0

f(x) = l ⇔ lim
h→0

(f(x0 + h) = l.

(κδʹ) ΄Εστω μια συνάρτηση f που είναι ορισμένη σε ένα σύνολο της μορφής (α, x0) ∪ (x0, β).
Ισχύει η ισοδυναμία: lim

x→x0

f(x) = −∞ ⇔ lim
x→x0

−
f(x) = lim

x→x0
+
f(x) = −∞.

(κεʹ) Αν 0 < α < 1, τότε lim
x→−∞

αx = +∞.

(κϛʹ) Αν 0 < α < 1, τότε lim
x→+∞

αx = 0.

(κζʹ) lim
x→−∞

ex = −∞.

(κηʹ) Ισχύει ότι lim
x→+∞

ηµx

x
= 1.

(κθʹ) Ισχύει ότι lim
x→0

ηµx

x
= 0.

(λʹ) Ισχύει ότι |ηµx| ≤ |x| για κάθε x ∈ R

(λαʹ) lim
x→0

1− συνx

x
= 1.

(λβʹ) Ισχύει |ηµx| < |x| για κάθε x ∈ R∗
.

(λγʹ) Ισχύει ότι lim
x→0+

lnx = −∞

(λδʹ) Ισχύει ότι lim
x→0

xηµ
1

x
= 0.

(λεʹ) Ισχύει lim
x→x0

f(x) = l ⇔ lim
x→x0

(f(x)− l) = 0.
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