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ΠΑΝΕΛΛΑΔΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ(ΜΕΧΡΙ 2.5) 

Γ ΤΑΞΗΣ ΗΜΕΡΗΣΙΟΥ ΓΕΝΙΚΟΥ ΛΥΚΕΙΟΥ 

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ 

ΘΕΜΑ Α 

Α1.Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση f(x) = ln|x| , x ∈ ℝ∗είναι παραγωγίσιμη στο ℝ∗ και ισχύει 

:  

(Μονάδες 7) 

Α2.Αν δύο μεταβλητά μεγέθη y,x  συνδέονται με τη σχέση )x(fy = , τι ονομάζουμε ρυθμό 

μεταβολής του y ως προς το x ; 

(Μονάδες 4) 

 

Α3. Μπορείτε να δώσετε τη γεωμετρική ερμηνεία του θεωρήματος Rolle; 

(Μονάδες 4) 

 

Α4. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στην κόλλα σας τη λέξη ΣΩΣΤΟ 

ή ΛΑΘΟΣ δίπλα από το γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 

 

α)Αν η συνάρτηση f είναι παραγωγίσιμη στο R και f (α)  f (β), α, 

β  R, α < β, τότε ισχύει f ΄ (x)  0 για κάθε x  (α, β). 

 

Σ Λ 

β) Αν η συνάρτηση f είναι παραγωγίσιμη στο R και x0 R, τότε για 

κάθε x  R υπάρχει ξ  R ώστε f (x) - f (x0) = f ΄ (ξ) (x - x0).   

 

Σ Λ 

γ) Αν η συνάρτηση f είναι συνεχής στο διάστημα [α, β] και 

παραγωγίσιμη στο διάστημα (α, β), τότε υπάρχει ένα μόνο ξ 

 (α, β) ώστε f (α) - f (β) = f ΄ (ξ) (α - β). 

 

Σ Λ 

δ) Ο ρυθμός μεταβολής μιας συνάρτησηςf ως προς x ορίζεται για 

όλα τα x  του πεδίου ορισμού της συνάρτησης. 

 

Σ Λ 

ε) Μια συνάρτηση, της οποίας ορίζεται η αντίστροφη, είναι 

οπωσδήποτε γνησίως μονότονη. 

Σ Λ 

(Μονάδες 2x5=10) 

 

ΘΕΜΑ Β 

Έστω 
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και ο αριθμητικός μέσος των α,γ είναι το 5. 

 

Β1. Να βρεθούν τα α,β,γ,δ ώστε να εφαρμόζεται το θεώρημα Rolleγια ην f(x)  στο (-1,1). 

(Μονάδες 8) 

Β2. Αν α=3,β=2,γ=7 και δ=1, να δείξετε ότι υπάρχουν ( )1 2, 1,1   − ώστε ( ) ( )/ /

1 2f f 25   = −  

(Μονάδες 8) 

Β3.Να υπολογιστούν τα όρια )x(flim
0x→

και 
( )
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→ x
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(Μονάδες 6) 

 

Β4.Να δείξετε ότι υπάρχει ( ) /

3 3 3 31,1 : 2f ( ) f ( ) 0  −  +   =  

(Μονάδες 3) 
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ΘΕΜΑ Γ 

Έστω συνάρτηση →:f  με την ιδιότητα 2x4)1x(f3x3x)1x(f 2 ++−+++ και η 

ευθεία ψ=αx-3, όπου α πραγματικός αριθμός. 
Γ1.Να δείξετε ότι f(0)=1 και ότι 1xx)x(f 2 ++=  

 (Μονάδες 2+2=4) 

Γ2.Να βρείτε το α ώστε η ευθεία ψ=αx-3 να εφάπτεται της Cf. 

(Μονάδες 2+3=5) 

Γ3.Ανη ευθείαψ=αx-3δεν εφάπτεται, άλλα τέμνει την Cf, στα σημεία Α και Β, να 

βρεθεί το α ώστε οι εφαπτόμενες της Cf στα σημεία Α και Β να είναι κάθετες. 

(Μονάδες 8) 

Γ4. Έστω 5xx2)x(g 2 −+−=  . Να δείξετε ότι οι Cf και Cg δέχονται κοινές εφαπτόμενες, 

να βρεθούν τα σημεία επαφής καθώς και οι εξισώσεις τους και να δειχθεί ότι 

τέμνονται στον άξονα ψψ΄. 

(Μονάδες 4+4=8) 

 

 

 
ΘΕΜΑ Δ 

Έστω συνάρτηση →:f , άρτια , δυο φορές παραγωγίσιμη, με ( ) 0xf //  για όλα τα x 

και 0)1(f)1(f =+−  

Δ1.Να δείξετε ότι η f έχει 2 ακριβώς ρίζες στο ℝ. 

(Μονάδες 8)  

Δ2.Να δείξετε ότι η εξίσωση )x(fx)x(f /−= έχει μία τουλάχιστον ρίζα στο (-1,1). 

(Μονάδες 8)  

Δ3.Να δείξετε ότι δεν υπάρχουν σημεία της f με την ίδια κλίση. 

(Μονάδες 3)  

Δ4. Να δείξετε ότι υπάρχουν ξ1 και ξ2 που ανήκουν στο (-1,1) ώστε :                                                            

( ) ( )/ /

1 22f 3f 0 +  =  

(Μονάδες 3) 

Δ5.Να δείξετε ότι υπάρχει ξ3 που ανήκει στο (-1,1) ώστε το ( )3

//f   να είναι ετερόσημο 

του 
1

f
5

 
− 
 

. 

(Μονάδες 3) 
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ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ 

Α4.     α)→Λ    β) →Σ  γ) →Λ δ)→Λ( για όλα τα x που παραγωγίζετε η f) ε) →Λ 
Β. 
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Γ. 
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Δ. 
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