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ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
Συναρτήσεις - πεδίο ορισμού. 

 

1. Να βρεθούν τα πεδία ορισμού των συναρτήσεων :  

9x

x2
2

e)x(f −= , 1xx

x
2

3

e)x(f ++= , ( )2x4ln)x(f −=  

2. Έστω 𝑓(𝑥) = {𝑥2 − 1 𝛼𝜈 𝑥 ≤ 1
𝑒𝑥 𝛼𝜈 𝑥 > 1

}.  

• Να βρείτε το f(ημθ), θ  ∈ ℝ 

• Να βρείτε το 𝑓(−1 − 2𝜂𝜇𝜃), θ  ∈ ℝ 

• Να βρείτε το 𝑓(𝑥4 + 1). 
• Να λυθεί η εξίσωση: f(x)=1            (Υποδ: διακρίνω δυο περιπτώσεις x≤1 και x>1) 

3. Έστω η συνάρτηση
1x

6x2
)x(f

2 ++

+
= Να βρείτε τις τιμές του α∈R ώστε το πεδίο ορισμού 

της f να είναι ολόκληρο το R . 

4. Ένα ορθογώνιο παραλληλεπίπεδο  έχει όγκο V = 500 cm3. Η βάση του είναι τετράγωνο 

πλευράς  x και το ύψος του είναι y. Να εκφράσετε την επιφάνεια του παραλληλεπιπέδου 

σαν συνάρτηση του x 

5. Ένα σύρμα έχει μήκος10cm. Το κόβουμε σε δύο κομμάτια εκ των οποίων το ένα έχει μήκος 

x . Με το κομμάτι μήκους x κατασκευάζουμε τετράγωνο και με το άλλο ισόπλευρο 

τρίγωνο. Να εκφράσετε ως συνάρτηση του x το πηλίκο των εμβαδών των δύο σχημάτων. 

6. Να βρεθούν τα πεδία ορισμού των συναρτήσεων : 

6x5x

4x
)x(f

2

2

1
−+

−
=  , 

25x10x

4x
)x(f

2

2

2
++

−
= , 

30x10x

4x
)x(f

2

2

3
++

−
= , x8)x(f4 −=  

7.  Να βρεθούν τα πεδία ορισμού των συναρτήσεων : 

2xx1)x(f1 −−−= , x5)x(f2 −= , 41x)x(f3 −−= , 33x)x(f4 +−=  

8. Να βρεθούν τα πεδία ορισμού των συναρτήσεων : 

6x7x)x(f 2

1 +−= ,   2x2)x(f2 −−= , 1xx)x(f 2

3 −−−= , 22

4 x163x2x)x(f −−−+=  

9. Να βρεθούν τα πεδία ορισμού των συναρτήσεων : 










−

+
+−=
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1x
lnx4)x(f 2

,  
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3

xx4
ln)x(f

2

,  xe1)x(f −= ,  2x3x)x(f 2 +−= ,

( )
2

2

x25

10x7xln
)x(f

−

+−
= ,  1x1)x(f +−= , 3

2

1
ln)( 









−

−
=

x

x
xf , 𝑓(𝑥) = √𝑥 − 2 − √3 − 𝑥

3
. 

10. Να βρεθεί το σύνολο τιμών των συναρτήσεων:  

 

1. x2x)x(f 2 +=  2. x2)x(f −=  

3. 
2x

2
)x(f

2 +
=  4. 

3x

x2
)x(f

−
=  

5. 21x)x(f +−=  6. 2e)x(f x +=  

7. 1xln)x(f +=  8. 3x2x)x(f 2 −+=  

9. 
2x

1x
)x(f

−

−
=  10. 3e)x(f 1x += −  
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11. Να παρασταθούν γραφικά οι συναρτήσεις και μετά να προσδιορίσετε το σύνολο τιμών 

τους. 

 

𝑓(𝑥) = √2 − 𝑥2 𝑓(𝑥) = {
−𝑥2, 𝛼𝜈 𝑥 ≤ 1

𝑥 − 2, 𝛼𝜈 𝑥 > 1
} 

𝑓(𝑥) = {
𝑒𝑥, 𝛼𝜈 𝑥 ≤ 0

𝑥 + 1, 𝛼𝜈 0 < 𝑥 ≤ 1
3, 𝛼𝜈 1 < 𝑥

} 
 

𝑓(𝑥) = 𝑙𝑛|𝑥| 

𝑓(𝑥) = |4 − 𝑥2| 𝑓(𝑥) = √|𝑥| 

 

12. Να βρεθεί το λ ώστε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης 
22

3

x)1(x

6xx
)x(f

++−

−+
= να είναι 

τοR. 

13. Έστω f(x)=x2+α2x+α, g(x)=x3+2. Να βρεθεί το α>0 ώστε οι Cf, Cgνα τέμνονται στο σημείο 

με τετμημένη 1. 

14. Δίνεται η συνάρτηση   →− 3,3:f  . Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης f(3x - 2) . Υποδ: 









−

3

5
,

3

1  

15. Έστω f συνάρτηση με πεδίο ορισμού το διάστημα  7,3 . Να βρείτε το πεδίο 

ορισμού της συνάρτησης ( )2x7f)2x(f)x(g −++= . Υποδ:  2,1  

l 

16. Για ποιες τιμές του α  R η συνάρτηση f (x) = 
2)  (α 4x  - x

3 -2x 
2 ++

 έχει πεδίο ορισμού το σύνολο R των 

πραγματικών αριθμών. 

17. Nα βρεθεί το λ ώστε το πεδίο ορισμού της 
22

2

λ 1)x (λ - x

2 x -x
)x(f

++

+
= να είναι όλο το R. 

18. Να γράψετε χωρίς απόλυτα τις παρακάτω συναρτήσεις: 

123)( +−= xxf , xxxxf −+−= 34)( 2 , 1ln)( −= xxf , 1)( −= xexf , xxxf lnln)( 2 −=  

19. Να βρείτε τα σημεία τομής των γραφικών παραστάσεων των συναρτήσεων: 

2)( xxf = , 
x

xg
1

)( =  

13)( 2 +−= xxxf , 2)( −= xxg  

xxf =)( , xxg =)(  
xexf =)( , xxg ln)( = . 

20. Για ποιες τιμές του πραγματικού x  η γραφική παράσταση της f βρίσκεται πάνω από τον 

άξονα xx΄. 

• 
2x

x1
)x(f

−

−
=  

• 6x11x6x)x(f 23 −+−=  

• xln1)x(f −=  

21. Για ποιες τιμές του πραγματικού x  η γραφική παράσταση της f βρίσκεται πάνω από τη 

γραφική παράσταση της g. 

• 8x4x)x(f 2 +−−=   και 6xx2)x(g 2 +−−=  
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• 
2x

1x
)x(f

−

−
=  και 

x

1
)x(g =  

22.  Να εξετάσετε αν είναι άρτιές ή περιττές οι παρακάτω συναρτήσει 

 

1. 1x)x(f 2 −−=  2. 3x3)x(f −=  

3. x)x(f −=  4. 1x)x(f −=  

5. 
2x4)x(f −=  6. 

1x

x2
)x(f

2 +

−
=  

7. xx)x(f =  
8. 













−


=

0x,x

0x,x
)x(f

2

2

 

9. 
2x

x
)x(f

2 −
=  10. 

x

x
)x(f =  

11. 
2x

x
)x(f

2

+
=  

12. xx3)x(f 3 −−=  

 

23. Έστω 𝑓(𝑥) = 𝑥2 + 𝛼𝑥 + 𝑎 και 𝑔(𝑥) = −𝑥2 + 𝑥 − 3 και οι γραφικές τους παραστάσεις 

τέμνονται σε σημείο με τετμημένη 1. Να βρεθούν τα διαστήματα στα οποία η Cf είναι 

πάνω από την Cg. 

24. Να βρεθεί ο πραγματικός αριθμός λ  ώστε οι συναρτήσεις 𝑓(𝑥) =
(𝑥+1)(𝑥+5)

𝑥+𝜆2−2𝜆
  και 𝑔(𝑥) =

𝑥2+6𝑥+5

𝑥+1
 να είναι ίσες. 

25. Αν ισχύει η σχέση 1xex +  για όλα τα x να δείξετε τη σχέση 1xxln
x

1
1 −− , για κάθε x 

θετικό. 

 

 
 

 

26. Έστω →:f για την οποία ισχύει: ( ) ( ) ( ) ( )xxfxxxfxxf −−−++= 22 11)( για κάθε x 

πραγματικός αριθμός. Να δειχθεί ότι η συνάρτηση είναι άρτια. 

27. Έστω   →−12,: f με f(x)=κx+2λ και   →− 3,2: g με g(x)=3x+κ-λ. Να βρεθούν τα 

α,β,κ,λ   ώστε f = g. 

28. Να εξετάσετε αν οι παρακάτω συναρτήσεις είναι ίσες μεταξύ τους, αν όχι σε ποιο διάστημα είναι 

ίσες. 

• xxf =)( ,    
2)( xxg =  

• 
2

)(
x

x
xf = ,    

x
xg

1
)( =  

• 4)( 2 −= xxf ,   22)( −+= xxxg  
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• 
2

2
ln)(

+

−
=

x

x
xf ,   ( ) ( )2ln2ln)( +−−= xxxg  

• 
2ln)( xxf =

,    xxg ln2)( =  

• 
3ln)( xxf = ,    xxg ln3)( =  

• 
2x,2x

2x,2x
)x(f

−−−

−
= , 2)( −= xxg  

29. Έστω →:f  ώστε ,2)()(3 xxfxf =−+ για κάθε x πραγματικός αριθμός . 

Α) Να δειχθεί ότι fπεριττή. 

Β) Να βρεθεί ο τύπος της. 

30.  Έστω →:f  ώστε ,)()(2 xxfxf =−− για κάθε x πραγματικός αριθμός . 

Α) Να δειχθεί ότι f άρτια. 

Β) Να βρεθεί ο τύπος της. 

 

21. Έστω οι συναρτήσεις 
2x,x3

2x,1x2
)x(f

−−

−+
= και 

1x,2x4

1x,1x3
)x(g

−

−
= . Να βρείτε τον τύπο της 

συνάρτησης )x(g)x(f2)x( −=  

22. Για μια συνάρτηση f ισχύει 2)()( +=−+ xxxfxf .Να βρεθεί ο τύπος της f. (Απ: 𝑓(𝑥) =
𝑥2−𝑥+2

𝑥2+1
) 

23. Δίνονται οι συναρτήσεις f (x) = 
1 -x 

1 x +
,  g (x) =

1) - (x 2

α 2αx   2x
2

2 ++
,α R,  x> 0.  

α) Να βρείτε τα πεδία ορισμού των f, g 

β) Για ποια τιμή του α ισχύει f=g;  

24. ** Δίνεται η συνάρτηση f (x) = log
 x 1

 x- 1

+
 

α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της f 

β) Να αποδείξετε ότι f (x1) + f (x2) = f 










+

+

21

21

 x  x 1

 x x
  για κάθε x1, x2 του πεδίου ορισμού της. 

25. ** Δίνεται η συνάρτηση f : R→R για την οποία ισχύει  

f (x + y) + f (x - y) = 2f (x) + f (y) για κάθε x, yR.  

α) Να αποδείξετε ότι η γραφική παράσταση της fπερνά από την αρχή των αξόνων.  

β) Να αποδείξετε ότι η fείναι άρτια.  

γ) Να αποδείξετε ότι για κάθε xRισχύει ότι f ( x ) = f (x).  

Υποδ: 

 

 

 

 

 

26.   ** Αν για μια συνάρτηση f ισχύει 2f (x) - 3f (
x

1
) = x2,  x 0,  να βρείτε το f (2).  
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Υποδ: Για x = 2 και x = 
2

1
 προκύπτουν δύο σχέσεις αν τις θεωρήσουμε σαν σύστημα, έχουμε f (2) = - 

4

7
 

 

 

 

 

ΣΥΝΘΕΣΗ ΣΥΝΑΡΤΗΣΕΩΝ 

 

 

1. Να εξετάσετε αν ορίζετε η fg  και η gf  στις παρακάτω περιπτώσεις : 

• 3x2)x(f += , 1x4)x(g +=  ,    

• 1x)x(f += , 1x)x(g −=  

• 
2x

3x
)x(f

−

+
=  , 1x)x(g −=  

• 2x21)x(f −= , x)x(g =  

• 
2x1)x(f −= ,  1x)x(g −=  

• 1x)x(f 2 += ,  2x)x(g +=  

 

2. Έστω ( ) →− 3,3:f  με 4)( 2 −= xxf και ( ) →12,0:g με 1)( −= xxg .Να βρεθούν οι 

συνθέσεις fg  , gf  , ff  . 

 

3. Έστω   →4,1:f  με 
12)( += xexf και   →5e,1:g με 

2ln)( xxg = .Να βρεθεί η fg  . 

 

4. Δίνονται οι συναρτήσεις f(x) = √x − 3 και g(x) = √2 − 3x . Να βρείτε τις 

συναρτήσεις (f o g)(x) , (g o f)(x) . 

 

5. Έστω →:f , →:g με 32)( += xxg .Να βρεθεί η συνάρτηση f αν 

( )( ) 12 +−= xxxgf  . 

 

6. Έστω →:f , →:g με 1x)x(g −= .Να βρεθεί η συνάρτηση f αν ( )( ) 1xxgf 3 += . 

7. Έστω →:f , →

+:g με xln)x(g = .Να βρεθεί η συνάρτηση f αν ( )( ) 4xxgf −= . 

8. Έστω η συνάρτηση ( )( ) 232 +−= xxxgf   με →:f  και →:g όπου 32)( −= xxg . 

Να βρεθεί ο τύπος της f. 

9. Έστω η συνάρτηση ( )( ) 232 +−= xxxgf   με →:f  όπου 1x)x(f += . Να βρεθεί ο τύπος 

της g. 

10. Να βρείτε συνάρτηση f , για την οποία ισχύει: (f ○ g)(x) = x2 + 3x + 3  και g(x)=x-1. 

11. Να βρείτε συνάρτηση g για την οποία ισχύει: (f ○ g)(x) = 2x2 + 4x − 9 και f(x)=4x-1. 

12. Να βρείτε συνάρτηση g για την οποία ισχύει: (f ○ g)(x) = x − 1 και f(x)=
𝑥+1

𝑥−2
. 

 

13. Έστω η συνάρτηση ( )( ) 1xxxgf 2 ++=  με →:f  όπου 
xe)x(f = . Να βρεθεί ο τύπος της 

g. 
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14. Έστω  
2,2

1,13
)(

+

−−
=

xx

xx
xf και   →− 3,2:g  με 1x2)x(g −= . Να βρείτε αν ορίζεται τη 

συνάρτηση gf  . 

 

15. Δίνονται οι συναρτήσεις 
0x,2x

0x,xx
)x(f

2

+

−
= και 

1x

1x
)x(g

−

+
= . Να βρεθεί η gf  . 

 

16. Δίνονται οι συναρτήσεις 
1x,

2x

x
1x,1x2

)x(f


+

+
=  και 

 

( 














−+

−−
=

6,2x,1x

2,6x,
x

1

)x(g . Να βρεθεί η gf  . 

 

17. Δίνονται οι συναρτήσεις 
2x

1x2
)x(f

+

−
= και 

1x

3
)x(g

−
= . Να βρεθούν οι : gf  , fg  , gg  , ff   

18. Έστω 
x

x
xf

3

2
)(

+
= .Nα βρείτε αν ορίζεται η συνάρτηση ff  . 

 

19. Έστω →:f και ( ) →+,0:g με xxg ln)( = . Αν ( )( ) 12 −= xxgf  να προσδιοριστεί η 

συνάρτηση f και στη συνέχεια να αποδείξετε ότι ( ) ( ) xxfxf 82ln3ln =++ για κάθε x> 0. 

 

20. Έστω 
x

x
xf

−

−
=

3

4
)(


. Να βρεθεί το α (πραγματικός αριθμός ) ώστε ( )( ) xxff = για κάθε xπου 

ανήκει στο Π.Ο της f. 

 

21. Δίνεται συνάρτηση →:f  , για την οποία ισχύει: (𝑓 ○ 𝑓)(𝑥) = 𝑥2 + 3𝑥για κάθε x 

πραγματικό αριθμό. Να αποδειχθεί ότι η Cf διέρχεται από την αρχή των αξόνων. (Υποδ: θέτω 

x=f(x) και μετα θέτω x=0). 

 

22. Δίνεται συνάρτηση →:f  , για την οποία ισχύει: (𝑓 ○ 𝑓)(𝑥) = 𝑥2 − 𝑥 +1 για κάθε x 

πραγματικό αριθμό.  

 

➢ Να αποδειχθεί ότι f(0)=0. (Υποδ: θέτω x=f(x) και μετά θέτω x=1). 

➢ Να αποδειχθεί ότι η g(x) = x2f(x) − x + 1 δεν είναι ¨1-1¨(Υποδ: g(0)=g(1)). 
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ΑΝΤΙΣΤΡΟΦΗ ΣΥΝΑΡΤΗΣΗ 

 

1. Να μελετηθούν οι παρακάτω συναρτήσεις ως προς τη μονοτονία στα πεδία ορισμού τους. 

• f(x) = 2x − 1 

• f(x) = −3x + 1 

• f(x) = 3x3 + 1 

• f(x) = −3x3 − 1 

• f(x) = √1 − 2x + 1 

• f(x) = ex + x3 − 1 

• f(x) =
1

x
− ln (x − 1) 

• f(x) = (
1

𝑒
)

𝑥

− 𝑥5 

• f(x) =
1

𝑥
− 𝑥2 − √𝑥 

• f(x) = 𝑥5 − √1 − 𝑥 + 2𝑥3 

• f(x) =
𝑒𝑥

𝑒𝑥+1
                   Yποδ:( 𝑓(𝑥) = 1 −

1

𝑒𝑥+1
 ή 𝜇𝜀 𝛿𝜄𝛼𝜑𝜊𝜌ά ) 

• f(x) =
𝑒𝑥−1

𝑒𝑥+1
                   Yποδ:( f(x) = 1 −

2

𝑒𝑥+1
 ή 𝜇𝜀 𝛿𝜄𝛼𝜑𝜊𝜌ά)  

• f(x) = 𝑥2 − 2𝑥 + 3 στα διαστήματα (−∞, 1] , [1, +∞).   Yποδ: f(x) = (𝑥 − 1)2 + 2 

• f(x) = 𝑥2 − 3𝑥 − 4 στα διαστήματα (−∞,
3

2
] , [

3

2
, +∞).   Yποδ: f(x) = (𝑥 −

3

2
)

2
−

25

4
 

 

2. Να μελετηθεί ως προς τη μονοτονία η συνάρτηση








+−

+
=

2x,12x2

2x,2x3
)x(f  και από την γραφική 

παράσταση να βρεθεί το σύνολο τιμών. 

3. Να μελετηθεί ως προς τη μονοτονία η συνάρτηση










−
=

1x,x

1x,2x3
)x(f

2
 και από την γραφική 

παράσταση να βρεθεί το σύνολο τιμών. 

4.  

5. Να βρείτε ποιες από τις παρακάτω συναρτήσεις είναι «1-1» και να βρεθούν οι αντίστροφες αν 

υπάρχουν. 

 

• 1x2)x(f −=  • 1x)x(f 2 −=  

• 
x

1
)x(f =  • 

2x

1x
)x(f

−

+
=  

• 2xln)x(f +=  • )1xln()x(f +=  

• x)x(f =  • x3)x(f =  

• 
2e

1e
)x(f

x

x

+

+
=  • 

1x

1
)x(f

+
=  
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• 1x1)x(f −−=  • 
xln1

xln1
)x(f

+

−
=  

•  

6. Να βρεθεί η 
1−f  των συναρτήσεων: 

• ( ) →− 1,1:f με 
4

32
)(

+

+
=

x

x
xf  

•   →5,2:f με 
1

1
)(

2 −
=

x
xf  

• →








2

41
,7:f με 52)( −= xxf . 

 

7. Έστω 12)( −= xxf .Να βρεθεί η 
1−f  και η 

1−ff  . 

 

8. Έστω  
0,2

0,2
)(

−

+
=

xx

xx
xf . Να βρεθεί αν ορίζεται η 

1−f . 

9. Έστω  𝑓(𝑥) = ⟨
𝑥 − 2, 𝑥 ≤ 0
𝑥 + 2, 𝑥 > 0

⟩. Να βρεθεί αν ορίζεται η 
1−f . 

10. Να βρεθούν οι αριθμοί λ,β ώστε η συνάρτηση  += xxf )( να έχει αντίστροφη και να ισχύει 

)()(1 xfxf =−
. 

 

11. Έστω   →3,2:f  με 32)( += xxf και 23)( 2 += xxg .Να  ορίσετε την fg  και την (𝑓 ∘ 𝑔)−1. 

 

12. Έστω 
3x)x(f −= . Να βρείτε τα κοινά σημεία της f και της f-1 
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13. Έστω 1)( 5 −+= xxxf  

➢ Ν. δ. ο: η f είναι «1-1» 

➢ Να βρείτε τα σημεία τομής της Cf
-1και της ευθείας ψ=x. 

➢ Να λυθεί η εξίσωση )()(1 xfxf =−
(Να βρεθούν τα κοινά σημεία της Cf και της Cf

-1) 

➢ Να λυθεί η ανίσωση 1)x(f 1 −
 

➢ Να λυθεί η ανίσωση x)1(f 1 −−
 

(Παρ: xxfxfxf ==− )()()(1
μόνο όταν )(xf γνησίως αύξουσα.) 

         
 

 

14. Έστω →:f  με 0x)x(f)x(f 57 =−+  για κάθε x πραγματικό αριθμό, με ( ) =f  . Να 

βρεθεί η 
1−f  αν υπάρχει. 

15. Έστω →:f  με 1x)x(f)x(f 5 +=+  με f(R)=R 

➢ Ν. δ. ο: η f είναι «1-1» 

➢ Να βρεθεί η 
1−f  

➢ Να λυθεί η εξίσωση f(x)=x (Να βρεθούν τα κοινά σημεία της Cf και της πρώτης 

διχοτόμου.) 

16. Έστω →:f  με 042)(6)(5 =+−+ xxfxf  για κάθε x πραγματικό αριθμό. 

➢ Να δειχθεί ότι η f αντιστρέφεται . 

➢ Αν επιπλέον η f έχει σύνολο τιμών το R να βρείτε την 
1−f . 

17. Έστω 







+








=   x,

7

4

7

3
)(

xx

xf . 

➢ Να δειχθεί ότι η f είναι «1-1» 

➢ Να λυθεί η εξίσωση 
xxx 743 =+  
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18. Έστω −−=   x,)2(2)( 3xxf . 

➢ Να δειχθεί ότι η f είναι «1-1» 

➢ Να βρεθούν τα κοινά σημεία της 1−f
C με την ευθεία ψ=x. 

19. Έστω →:f ώστε =−++  x  ,3)1()1( xfxf . 

➢ Να δειχθεί ότι η f δεν είναι «1-1» 

➢ Να δειχθεί ότι η f δεν είναι γνησίως μονότονη. 

 

 
 

20. Έστω →:f γνησίως μονότονη συνάρτηση, η οποία διέρχεται από τα σημεία Α(1,3)και 

Β(4,5). 

➢ Να δειχθεί ότι η f είναι γνησίως αύξουσα. 

➢ Να βρεθεί το ( )31−f  και το ( )51−f . 

➢ Να δειχθεί ότι ( ) ( )( ) 73)4( 11 =+ −− ffff . 

➢ Να λυθεί η εξίσωση: ( ) 5)2(3 1 =+ − xff . 

 

21. Έστω →:f με f(x + ψ) = f(x) + f(ψ) 

➢ Να δειχτεί ότι: f(0)=0 

➢ Να δειχτεί ότι: η f είναι περιττή  

➢ Αν η εξίσωση f(x)=0 έχει μοναδική ρίζα την x=0 τότε να δειχθεί ότι η f είναι «1-

1» 

➢ Να δειχτεί ότι:f −1(x + ψ) = f −1(x) + f −1(ψ) 
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22.  Έστω →+),0(:f και σύνολο τιμών το R ώστε να ισχύει : ( ) )(f)x(fxf +=  

➢ Να δειχτεί ότι: f(1)=0 

➢ Να δειχτεί ότι: ( ) 







−=

x

1
fxf , x πραγματικός αριθμός. 

➢ Να δειχτεί ότι: ( )+−=









,0,x),(f)x(f

x
f  

➢ Αν υπάρχει η αντίστροφη της f, να δείξετε ότι ( ) =+ −−− ,x)(f)x(fxf 111  

 

 

23. Έστω →+),0(:f  με ( ) xlnx3xf +=  

➢ Να δειχτεί ότι: η f είναι γνησίως αύξουσα. 

➢ Να λυθεί η εξίσωση : ( ) 1xf 1 =− (Απ: x=3) 

➢ Να λυθεί η ανίσωση ( ) x2x3f 1 +− (Απ: 0<x<e2) 

 

24. Έστω →:f  με 
−=










,x)(f)x(f

x
f  

➢ Να δειχτεί ότι: ( ) 01f =  

➢ Αν η εξίσωση f(x)=0 έχει μοναδική ρίζα την x=1 τότε να δειχθεί ότι η f είναι «1-

1» 

➢ Να δειχτεί ότι: ( ) ( )
−

−
− 


=− f,x

)(f

)x(f
xf

1

1
1  

➢ Nα λυθεί η εξίσωση ( ) )1x(f1xf)2x(f)x(f 22 +++=++  

 

25. Έστω →:f  και ισχύει ( )( ) xxff −= . 
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➢ Να δειχθεί ότι η f είναι «1-1» 

➢ Να δειχθεί ότι η f δεν είναι γνησίως μονότονη.  

➢ Να δειχθεί ότι: η συνάρτηση είναι περιττή.  
 

 
 

26. Έστω →:f  με 

xx

e

1e
)x(f 








+










=  

➢ Να δείξετε ότι η f είναι γνησίως φθίνουσα συνάρτηση. 

➢ Να δείξετε ότι 2)1(f   

➢ Να λύσετε την ανίσωση ( ) e
e

1eef
2

x2

+


−− .  (Υποδ: 𝑓(𝑒𝑥2
− 𝑒 − 1) > 𝑓(−1) ⇒

𝑓↓

𝑒𝑥2
< 𝑒 ⇒ 𝑥2 < 1  

➢ Να δείξετε ότι ( ) ( ) 1x1x)1x(2 e1e
−−− ++ για x<1.  (Υποδ: )1(f)x(f1x

f




 

 

27. Έστω →:f  τέτοια ώστε : 𝑓(𝑓(𝑥)) + 𝑓(𝑥) = −𝑥 

➢ Να δειχθεί η f είναι «1-1» 

➢ Να δειχθεί ότι αν f γνησίως μονότονη ,τότε η f είναι γνησίως φθίνουσα.  (Υποδ: εις άτοπο 

απαγωγή) 

28. Έστω →:f  τέτοια ώστε : 𝑓(𝑓(𝑥)) + 𝑓(𝑥) = −
𝑥

4
− 3, με 𝑓(ℝ) = ℝ και f(0)=-2 

➢ Να δειχθεί η f είναι «1-1» 

➢ Να δειχθεί ότι αν f γνησίως μονότονη ,τότε η f είναι γνησίως φθίνουσα. 

➢ Να δειχθεί ότι:  

• f(−2) = −1 

• f(−1) = −
3

2
 

• f −1(0) = −4 
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29. Έστω →:f  τέτοια ώστε : f(f(x)) = x + 1 και 𝑓(0) =
1

2
 

➢ Να δειχθεί η f είναι «1-1» 

➢ Να δειχθεί ότι : f(ℝ) = ℝ 

➢ Να δειχθεί ότι : f −1(x) = f(x) − 1 

➢ Να δειχθεί ότι : 𝑓(x + 1) = f(x) + 1 

➢ Να δειχθεί ότι :𝑓−1(1) =
1

2
 

➢ Να λυθεί η εξίσωση : 𝑓−1(𝑥2 + 2𝑥 − 2) =
1

2
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30. Έστω →:f  τέτοια ώστε : 3x3)1x(fx1x)x(f 2 −−+−− για όλα τα x. 

➢ Να βρείτε τον τύπο της f(x). 

➢ Να μελετηθεί η συνάρτηση f ως προς την μονοτονία και τα ακρότατα. 

➢ Να βρείτε το σύνολο τιμών της.  
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31. Έστω →:f  με f(0)=0 και f γνησίως φθίνουσα στο πεδίο ορισμού της. 

➢ Να δείξετε ότι η συνάρτηση 2x)x(f)x(g 3 +−=  είναι γνησίως φθίνουσα. 

➢ Να δείξετε ότι για 
3x)x(f0x  και για 

3x)x(f0x  . 

➢ Να δείξετε ότι 7)2(f)1(f − . 

➢ Να λυθεί η ανίσωση: ( ) ( ) ( ) ( )3
322 x32xx3f2xf −+−+  

 
32. Έστω →:f  και ισχύουν: 

• f(0)=0  

• f γνησίως αύξουσα στο πεδίο ορισμού της. 

• ( ) = x,x)x(gf   

Να λυθεί η ανίσωση: ( )( ) 1x)x(f21xfg +−+  

 

33. Έστω →:f  με τύπο 4x3x2)x(f 3 −+= . 

➢ Να δείξετε ότι η συνάρτηση f(x) είναι γνησίως αύξουσα. 

➢ Να βρεθούν τα κοινά σημεία των Cf και Cf
-1. 

➢ Για ποιες τιμές του x η γραφική παράσταση της f είναι πάνω από την ευθεία ψ=1. 

➢ Να λυθεί η ανίσωση: ( ) x4x)x(f2f 31 +−−
. 
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34. Έστω οι συναρτήσεις x )x(f = και x )x(g = με πεδίο ορισμού το 






 

2
,0 . 

➢ Να δείξετε ότι και δυο συναρτήσεις αντιστρέφονται. 

➢ Να υπολογίσετε το 












−

2

2
f 1

. 

➢ Να υπολογίσετε το 












−

2

3
g 1

. 

➢ Να υπολογίσετε το 














 −

3
fg 1

. 

 
35. Έστω →:f με f γνησίως μονότονη της οποίας η γραφική παράσταση διέρχεται από τα 

σημεία ( )5,1  και ( )7,1− . 

➢ Να δείξετε ότι η συνάρτηση f  είναι γνησίως φθίνουσα. 

➢ Να λυθεί η εξίσωση: )5(f1x 1−=− . 

➢ Να λυθεί η ανίσωση: ( )( ) 1x2x3f2f 21 −−+−
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36. **Δίνονται οι συναρτήσεις f (x) = 
x

1
 και h (x) = 

2 x 

1

+
με κοινό πεδίο ορισμού το διάστημα Δ = 

(0, +).  

Α. α) Να βρείτε μια συνάρτηση gώστε fog = h.  

β) Να βρείτε μια συνάρτηση φ ώστε φof = h.  

B. α) Να βρείτε τις f-1, g-1, h-1 (αντίστροφες των f, g, h).  

β) Να βρείτε τις f-1og-1και  g-1of-1.  

γ) Να εξετάσετε αν g-1of-1 = h-1 (δικαιολογήστε την απάντησή σας).  

37. ** Δίνεται η συνάρτηση f (x) = 
1  x

x

+
.  

α) Να αποδείξετε ότι η f είναι 1 - 1.  

β) Να βρείτε την f-1.  

38. ** Να βρείτε όλες τις συναρτήσεις της μορφής f (x) = αx+β, α  0, σε καθεμιά από τις περιπτώσεις:  

α)  f = f-1  β) f = - f-1 γ) f = f-1 + c         (c 0, σταθερά) 

39. ** Έστω μια συνάρτηση f με πεδίο ορισμού το R, για την οποία ισχύει  

(fof) (x) - f (x) = x, για κάθε xR. Να αποδείξετε ότι υπάρχει η αντίστροφη της f. 

 

 

ΤΡΑΠΕΖΑ ΘΕΜΑΤΩΝ 
1. ΘΕΜΑ 2/26603 

Στο σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση μιας συνάρτησης f. 

 

α) Nα βρείτε το πεδίο ορισμού και το σύνολο τιμών της συνάρτησης (Μονάδες 10) 

β) Να προσδιορίσετε τον τύπο της συνάρτησης f.  (Μονάδες 10) 

γ) Ποιες είναι οι συντεταγμένες του σημείου Γ;  (Μονάδες 5) 

 

2. ΘΕΜΑ 2/29830 



51                                                                                                                            Σ&Ν. ΚΟΛΛΙΝΤΖΑ 
 

Δίνονται οι συναρτήσεις 𝑓(𝑥) = √9 − 𝑥2 και 𝑔(𝑥) =
√4−𝑥2

𝑥
. 

α) Να βρείτε τα πεδία ορισμού των συναρτήσεων 𝑓 και 𝑔.     (Μονάδες 10) 

β) Να ορίσετε τις συναρτήσεις: 

i. 𝑓 ⋅ 𝑔                                                                                (Μονάδες 7) 

ii. 
𝑓

𝑔
                                                                                        (Μονάδες 8) 

 

3. ΘΕΜΑ 2/26637 

Δίνονται οι συναρτήσεις f(x) = √x και g(x) = lnx . 

α) Να  ορίσετε τη συνάρτηση f ∙ g .                                                                       (Μονάδες 9 ) 

β) Να ορίσετε  τη συνάρτηση 
f

g
 .                                                                            (Μονάδες 9 ) 

γ) Να βρεθούν οι τετμημένες των σημείων τομής των γραφικών παραστάσεων  

των συναρτήσεων f ∙ g και 
f

g
 , που ορίσατε στα ερωτήματα (α) και (β).                  (Μονάδες 7 ) 

4. ΘΕΜΑ 2/29831 

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓: ℝ∗ → ℝ και η συνάρτηση 𝑔(𝑥) = 𝑙𝑛
1−𝑥

1+𝑥
 . 

α) Να αποδείξετε ότι το πεδίο ορισμού της συνάρτησης 𝑔 είναι το διάστημα (-1, 1). (Μονάδες 7) 

β) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης 𝑓 ∘ 𝑔.                                                   (Μονάδες 8) 

γ) Αν επιπλέον ισχύει (𝑓 ∘ 𝑔)(𝑥) = −
1

𝑥
, να αποδείξετε ότι 𝑓(𝑥) =

𝑒𝑥+1

𝑒𝑥−1
, 𝑥 ∈ ℝ∗.   (Μονάδες 10) 

5. ΘΕΜΑ 2/29832 

Δίνεται οι συναρτήσεις 𝑓(𝑥) =
𝑒𝑥+1

𝑒𝑥−1
 και 𝑔(𝑥) = 𝑙𝑛

1−𝑥

1+𝑥
 . 

α) Να αποδείξετε ότι το πεδίο ορισμού της συνάρτησης 𝑓 είναι το ℝ∗ και της 𝑔 το διάστημα (-1, 1).                                    

(Μονάδες 8) 

β) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης 𝑓 ∘ 𝑔.                                 (Μονάδες 8) 

γ) Να βρείτε τον τύπο της συνάρτησης (𝑓 ∘ 𝑔)(𝑥).                                       (Μονάδες 9)               

  6. ΘΕΜΑ 2/35168 

Δίνονται οι συναρτήσεις f, g και h ώστε : 

f(x) = ln(1+ 𝑒𝑥) , g(x) = 2lnx και  h(x) = ln(1 + 𝑥2). 

α) Να βρείτε τα πεδία ορισμού των συναρτήσεων f και  g. (Μονάδες 8) 

β) Να ορίσετε τη συνάρτηση f ∘ g. (Μονάδες 9) 
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γ) Nα εξετάσετε αν οι συναρτήσεις f ∘ g και h είναι ίσες. (Μονάδες 8) 

  

7. ΘΕΜΑ 2/23198 

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = √𝑥 − 1, 𝑥 ≥ 0. 

α) Να αποδείξετε ότι αντιστρέφεται.                                                                                (Μονάδες 7) 

β) Να βρείτε την 𝑓−1.                                                                                                       (Μονάδες 9) 

Έστω 𝑓−1(𝑥) = (𝑥 + 1)2, 𝑥 ≥ −1 

γ) Να σχεδιάσετε στο ίδιο σύστημα αξόνων τις γραφικές παραστάσεις των 𝑓, 𝑓−1.       (Μονάδες 9) 

  

8. ΘΕΜΑ 2/23209 

Θεωρούμε τη συνάρτηση 𝑓(𝑥) = (𝑥 − 1)2 −  1 , 𝑥 ≤ 1. 

α) Να αποδείξετε ότι η 𝑓 είναι γνησίως φθίνουσα στο διάστημα   (−∞, 1].                                                                                   

(Μονάδες9) 

β) Να βρείτε το σύνολο τιμών της 𝑓.                                     (Μονάδες 8) 

γ) Να αποδείξετε ότι υπάρχει η συνάρτηση 𝑓−1 και να μεταφέρετε στην 

κόλλα σας ή στο φύλλο απαντήσεων το παρακάτω σχήμα με την γραφική 

παράσταση της 𝑓 και το οποίο να συμπληρώσετε με την γραφική 

παράσταση της συνάρτησης 𝑓−1.                                                                

(Μονάδες 8)  

 

9. ΘΕΜΑ 2/23216 

Έστω συνάρτηση 𝑓 γνησίως μονότονη στο ℝ της οποίας η γραφική της παράσταση διέρχεται από τα 

σημεία 𝛢(3,0) και 𝛣(0,8). 

α) Να αποδείξετε ότι η 𝑓 είναι γνησίως φθίνουσα στο ℝ.                                                    (Μονάδες 7) 

β) Να βρείτε για ποιες τιμές του 𝑥 η 𝐶𝑓 είναι κάτω από τον άξονα 𝑥𝑥′ και για ποιες είναι πάνω από τον 

𝑥𝑥′.                                                                                                                                         (Μονάδες 8) 

γ) Να λύσετε την ανίσωση 𝑓(𝑙𝑛 𝑥) > 0                                                                                (Μονάδες 10) 

 

10. ΘΕΜΑ 2/23642 

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓: ℝ → ℝ με τύπο 𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 𝑥 + 1. 

α) Να αποδείξετε ότι η 𝑓 είναι γνησίως αύξουσα στο πεδίο ορισμού της.                        (Μονάδες 07) 

β) Ένα από τα παρακάτω σχήματα παριστάνει την γραφική παράσταση της συνάρτησης 𝑓. Να βρείτε 

ποιο είναι και να δικαιολογήσετε την απάντησή σας. 
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(Μονάδες 07) 

γ)  

i. Να παραστήσετε γραφικά την συνάρτηση |𝑓|.                                                                 (Μονάδες 

06) 

ii. Με τη βοήθεια της γραφικής παράστασης της συνάρτησης |𝑓|, να βρείτε το πλήθος των ριζών 

της εξίσωσης |𝑥3 + 𝑥 + 1| = 2023.                                                                                    

(Μονάδες 05) 

 

11. ΘΕΜΑ 2/24130 

Δίνεται η συνάρτηση  𝑓, με τύπο   𝑓(𝑥) = √𝑥 − 1 + 3,  𝑥 ≥ 1. 

α) Να δείξετε ότι η  𝑓 είναι  1 − 1. (Μονάδες 07) 

β) Να βρείτε το σύνολο τιμών καθώς και την 

αντίστροφη της  𝑓.(Μονάδες 10) 

γ) Στο παρακάτω σχήμα δίνεται η γραφική 

παράσταση της συνάρτησης 𝑓 καθώς και η 

διχοτόμος 𝑦 = 𝑥  της γωνίας 𝑥𝑂𝑦. Αφού 

μεταφέρετε το σχέδιο στην κόλλα σας, να 

σχεδιάσετε την γραφική παράσταση της  𝑓−1  και 

με βάση το σχήμα ή με οποιονδήποτε άλλο τρόπο 

θέλετε, να βρείτε τα κοινά σημεία των γραφικών παραστάσεων
 
των συναρτήσεων 𝑓, 𝑓−1   .        

(Μονάδες 08)  

12. ΘΕΜΑ 2/24569 

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = √1 − √1 − 𝑥 . 
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α) Να αποδείξετε ότι το πεδίο ορισμού της συνάρτησης είναι το 𝐷𝑓 = [0,1].                      (Μονάδες 05) 

β)  

i. Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση 𝑓 είναι “1 – 1”.                                                        (Μονάδες 10) 

ii. Να λύσετε την εξίσωση 𝑓(𝑓(𝑥)) = 0, 𝑥 ∈ [0,1].                                                       (Μονάδες 10) 

 

13. ΘΕΜΑ 2/24703 

Θεωρούμε τη συνάρτηση 𝑓 με 𝑓(𝑥) = √1 − 𝑥 και 𝑥 ∈ (−∞, 1]. 

α) Να αποδείξετε ότι υπάρχει η συνάρτηση 

𝑓−1.                                                                     

(Μονάδες 8) 

β) Να βρείτε τη συνάρτηση 𝑓−1.                                                                                              

(Μονάδες 10) 

γ) Στο παρακάτω σχήμα δίνεται η γραφική 

παράσταση της συνάρτησης 𝑓 και ένα τμήμα 

της γραφικής παράστασης της 𝑓−1.  

Να μεταφέρετε στο φύλλο απαντήσεων το παραπάνω σχήμα και το οποίο να συμπληρώσετε με την 

υπόλοιπη γραφική παράσταση της συνάρτησης  𝑓−1.                                                                                                                                        

(Μονάδες 7) 

14. ΘΕΜΑ 2/24991 

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓: (0 , +∞) → 𝑅 με 𝑓(𝑥) = −2 𝑙𝑛 𝑥 + 1 ,   𝑥 > 0. 

α) Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση 𝑓  αντιστρέφεται.                                                           (Μονάδες 08) 

β) Να βρείτε τη συνάρτηση 𝑓−1.                                                                                            (Μονάδες 09) 

γ) Δίνεται επιπλέον η συνάρτηση g με τύπο 𝑔(𝑥) = 1 − 𝑙𝑛 𝑥2. Να αποδείξετε ότι οι συναρτήσεις 𝑓,  𝑔 

δεν είναι ίσες και στη συνέχεια να βρείτε το ευρύτερο υποσύνολο του𝑅  στο οποίο ισχύει𝑓 = 𝑔. 

(Μονάδες 08) 

15. ΘΕΜΑ 2/26602 

Δίνονται οι συναρτήσεις f και g, με  f(x) =
x2−4

x+2
  και  g(x) = x − 2.  

α) Να εξετάσετε αν οι συναρτήσεις f και g είναι ίσες και να δικαιολογήσετε την απάντησή σας. 

                                                                                                                                                   (Μονάδες 8) 

β) Να σχεδιάσετε τις γραφικές παραστάσεις των συναρτήσεων f και h, με h(x) =|g(x)|.    (Μονάδες 7) 

γ) Με τη βοήθεια των γραφικών παραστάσεων των συναρτήσεων ή με όποιο άλλο τρόπο θέλετε, να 

μελετήσετε ως προς τη μονοτονία και τα ακρότατα τις συναρτήσεις f και h.                     (Μονάδες 10) 
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16. ΘΕΜΑ 2/27277 

Στο παρακάτω σχήμα φαίνεται η γραφική παράσταση της 

αντίστροφης μιας  συνάρτησης f. Με τη βοήθεια του σχήματος 

να απαντήσετε στα παρακάτω ερωτήματα, δικαιολογώντας τις 

απαντήσεις σας. 

α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού και το σύνολο τιμών της 

συνάρτησης f. (Μονάδες 10) 

β) Να βρείτε τις τιμές f(2) και f-1(f(6)).          (Μονάδες 8) 

γ) Στο σύστημα αξόνων που ακολουθεί να χαράξετε την 

γραφική παράσταση της f.                          (Μονάδες 7)                                                                                                             

 

 

17. ΘΕΜΑ 2/27317 

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓 με 𝑓(𝑥) = √4 − 𝑥2, x [0,2] 

α) Να μελετήσετε την 𝑓 ως προς τη μονοτονία στο [0,2] (Μονάδες 10) 

β) Να αποδείξετε ότι: 

i. Το σύνολο τιμών της 𝑓 είναι το [0, 2].  (Μονάδες 05) 

ii. Ορίζεται η αντίστροφη συνάρτηση 𝑓−1 της 𝑓 .  (Μονάδες 03) 

iii. Οι συναρτήσεις 𝑓 και 𝑓−1είναι ίσες. (Μονάδες 07) 

 

18. ΘΕΜΑ 2/28299 

Έστω μια συνάρτηση f με πεδίο ορισμού το Α = [−1 , 4] και με 

γραφική παράσταση Cf που φαίνεται στο παρακάτω σχήμα. 

Μελετώντας τη Cf :  

α) να δικαιολογήσετε ότι ορίζεται η αντίστροφη συνάρτηση  f −1  

της   f,                                                                           (Μονάδες 8)        

β) να βρείτε τα σημεία τομής της Cf με την ευθεία y = x,                                                                                                

(Μονάδες 8)          

γ) να σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της f −1.                                                        

(Μονάδες 9)   

19. ΘΕΜΑ 2/28300 
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Έστω μια συνάρτηση f της οποίας η γραφική παράσταση φαίνεται 

στο παρακάτω σχήμα. Μελετώντας τη γραφική παράσταση της f να 

βρείτε: 

α) το πεδίο ορισμού και το σύνολο τιμών της f,           (Μονάδες 6) 

β) τις τιμές  f(−1), f(2) και f(5),                                 (Μονάδες 6) 

γ) το ολικό μέγιστο και το ολικό ελάχιστο της f, εφόσον υπάρχουν,                         

(Μονάδες 7) 

δ) την τιμή της σύνθεσης fοf στο −1.                                                                         

(Μονάδες 6)                                      

 

19. ΘΕΜΑ 2/28304 

Η γραφική παράσταση μιας πολυωνυμικής συνάρτησης f ∶ ℝ → ℝ, 

διέρχεται από τα σημεία Α(2 , 2), Β(−2 , 2) και Γ(0 , −2). Έστω επίσης η 

συνάρτηση g∶ ℝ → ℝ με g(x) = |x|.   

α) Να βρείτε τις τιμές f(2),  f(−2) και f(0).                              (Μονάδες 8)                                                           

β) Να βρείτε τις τιμές ( gof )(2), ( gof )(−2) και ( gof )(0).   (Μονάδες 8)                                    

γ) Η γραφική παράσταση της συνάρτησης f  φαίνεται παρακάτω. Να 

σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της συνάρτησης  gof. (Μονάδες 9)                                                                              

 

20. ΘΕΜΑ 2/29835 

Δίνονται οι συναρτήσεις 𝑓(𝑥) = √𝑥 + 1 − 1 και 𝑔(𝑥) = 2 − 𝑥. 

α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού των συναρτήσεων  𝑓 και𝑔.                                             (Μονάδες 5) 

β) Να αποδείξετε ότι για 𝑥 ∈ (−∞, 3] η (𝑓 ∘ 𝑔)(𝑥) = √3 − 𝑥 − 1.                               (Μονάδες 10)                                      

γ) Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση 𝜑(𝑥) = (𝑓 ∘ 𝑔)(𝑥) είναι αντιστρέψιμη και να ορίσετε την 

αντίστροφό της.                                                                                                                                    

(Μονάδες 10) 

 

21. ΘΕΜΑ 2/29926 

Δίνονται οι συναρτήσεις f και g με f(x) = ln(x-2) + 5 για κάθε x > 2 και  g(x) = 2x-1 με xℝ.  

α)  

i. Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση g είναι αντιστρέψιμη. (Μονάδες 6) 

ii. Nα βρείτε τη συνάρτηση 𝑔−1. (Μονάδες 7) 

β)  
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i. Να προσδιορίσετε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης f ∘ 𝑔−1. (Μονάδες 6) 

ii. Να βρείτε  τον τύπο της συνάρτησης f ∘ 𝑔−1. (Μονάδες 6) 

 

22. ΘΕΜΑ 2/31528 

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = 𝑙𝑛(1 − 𝑒−𝑥) . 

α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της και να αποδείξετε ότι αντιστρέφεται.                          (Μονάδες 14) 

β) Να βρείτε την 𝑓−1.                                                                                                          (Μονάδες 11) 

 

23. ΘΕΜΑ 2/32695 

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓 με πεδίο ορισμού το [0, +∞), σύνολο τιμών το [−
1

2
, 1)

 
και τύπο 𝑓(𝑥) = 1 −

3

√𝑥+2
.  

Δίνεται επίσης η συνάρτηση 𝑔 με πεδίο ορισμού το [−
1

2
, 1), σύνολο τιμών το [0, +∞) και τύπο 𝑔(𝑥) =

(
1+2𝑥

1−𝑥
)

2

. Με δεδομένο ότι η συνάρτηση 𝑓 είναι 1-1,  

α) Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση 𝑔 είναι η αντίστροφη της συνάρτησης𝑓.                  (Μονάδες 12) 

β) Να αποδείξετε ότι 𝑓(𝑥) < 0  και 𝑔(𝑥) > 0 για κάθε 𝑥 που ανήκει στο [0,1).            (Μονάδες 06) 

γ) Να αποδείξετε ότι  οι γραφικές παραστάσεις 𝐶𝑓, 𝐶𝑔 των συναρτήσεων 𝑓 , 𝑔αντίστοιχα δεν έχουν 

κοινά σημεία.                                                                                                                                   

(Μονάδες 07 

24. ΘΕΜΑ 2/35170 

Δίνονται οι συναρτήσεις f και g ώστε: 

f(x) = ln(1+ 𝑒𝑥)  και  g(x) = 2lnx . 

α) Να βρείτε τα πεδία ορισμού των συναρτήσεων f και  g . (Μονάδες 8) 

β) Να ορίσετε τη συνάρτηση f + g. (Μονάδες 8) 

γ) Να μελετήσετε τη συνάρτηση f + g ως προς τη μονοτονία. (Μονάδες 9) 

 

25. ΘΕΜΑ 2/35171 

Δίνονται οι συναρτήσεις  g και h ώστε : 

g(x) = 2lnx , x>0  και  h(x) = ln(1 + 𝑥2), xℝ. 

α) Να αποδείξετε ότι : 

i. H συνάρτηση g είναι αντιστρέψιμη (Μονάδες 5)  

ii. 𝑔−1(𝑥) =  𝑒
𝑥

2, με xℝ. (Μονάδες 10) 

β) Να ορίσετε τη συνάρτηση h ∘ 𝑔−1. (Μονάδες 10) 
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26. ΘΕΜΑ 2/23196 

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = 𝑒𝑥 − 1, 𝑥 ∈ ℝ. 

α) Να αποδείξετε ότι αντιστρέφεται.           (Μονάδες 7) 

β) Να βρείτε την 𝑓−1.                                  (Μονάδες 9) 

γ) Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της 

συνάρτησης f και της ευθείας y=x, η οποία εφάπτεται της Cf 

στο μοναδικό κοινό τους σημείο, την αρχή των αξόνων. Να 

σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της συνάρτησης  𝑓−1.                                                            

(Μονάδες 9) 

 

 


