
ΚΕΦΑΛΑΙΟ	1:	Διανύσµατα	 	 	 	 	 	 	 	 ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ	
 

• Ίσα	διανύσµατα:	�⃗� ⇈ 𝛽	και	|�⃗�| = :�⃗�:	

• Αντίθετα	διανύσµατα:	�⃗� ↑↓ �⃗�	και	|�⃗�| = :𝛽:	

• Γωνία	διανυσµάτων:		 	 	 	0 ≤ 𝜃 ≤ 𝜋	

𝜃 = 0:	�⃗� ⇈ 𝛽	 	 	 𝜃 = !
"
:	 �⃗� ⊥ 𝛽	 	 𝜃 = 𝜋:	�⃗� ↑↓ 𝛽	

• Διάνυσµα	θέσης:	𝛢𝛣OOOOO⃗ = 𝛰𝛣OOOOO⃗ − 𝛰𝛢OOOOO⃗ 	(µε	Ο	σηµείο	αναφοράς)	

• Μέτρο	αθροίσµατος:	X|�⃗�| − :𝛽:X ≤ :�⃗� + 𝛽: ≤ |�⃗�| + :𝛽:	

• Πολλαπλασιασµός	διανύσµατος	µε	𝜆 ∈ ℝ:	

𝛽 = 𝜆 ∙ �⃗� = a
𝜆 > 0:	�⃗� ⇈ �⃗�	𝜅𝛼𝜄	:𝛽: = 𝜆 ∙ |�⃗�|

𝜆 = 0	ή	�⃗� = 0O⃗ :	𝛽 = 0O⃗

𝜆 < 0:	𝛽 ↑↓ �⃗�	𝜅𝛼𝜄	:𝛽: = |𝜆| ∙ |�⃗�|
	

• Διανυσµατική	ακτίνα	µέσου:	Μ	µέσο	του	ΑΒ	⇒ 𝛰𝛭OOOOOO⃗ = #$%%%%%%⃗ '#(%%%%%%⃗

"
	

• Πράξεις	µε	συντεταγµένες:	Έστω	�⃗� = (𝑥), 𝑦))	,	𝛽 = (𝑥", 𝑦")	και	𝜆 ∈ ℝ.	

�⃗� + 𝛽 = (𝑥) + 𝑥", 𝑦) + 𝑦")	

𝜆 ∙ �⃗� = (𝜆 ∙ 𝑥), 𝜆 ∙ 𝑦))	

• Συντεταγµένες	µέσου	τµήµατος:	Έστω	Α(𝑥), 𝑦))	και	Β(𝑥", 𝑦")	και	Μ	το	µέσο	του	ΑΒ.	Τότε:	

𝑥+ =
𝑥) + 𝑥"
2 	𝜅𝛼𝜄	𝑦+ =

𝑦) + 𝑦"
2 	

• Συντεταγµένες	διανύσµατος	µε	γνωστά	άκρα:	

Αν	Α(𝑥), 𝑦))	και	Β(𝑥", 𝑦")	τότε	𝛢𝛣OOOOO⃗ = (𝑥" − 𝑥), 𝑦" − 𝑦)).	

• Μέτρο	διανύσµατος:	Αν	�⃗� = (𝑥, 𝑦)	τότε	|�⃗�| = s𝑥" + 𝑦".	

• Απόσταση	δύο	σηµείων	Α(𝑥), 𝑦))	και	Β(𝑥", 𝑦"):	(𝛢𝛣) = s(𝑥" − 𝑥))" + (𝑦" − 𝑦))"	

• Συντελεστής	διεύθυνσης	διανύσµατος:	Αν	�⃗� = (𝑥, 𝑦)	τότε	𝜆 = ,
-
,	εφόσον	𝑥 ≠ 0.	

• Συνθήκες	παραλληλίας	διανυσµάτων:	

	

	

• Εσωτερικό	γινόµενο:	�⃗� ∙ 𝛽 = |�⃗�| ∙ :�⃗�: ∙ 𝜎𝜐𝜈 y�⃗�, 𝛽z { = 𝑥) ∙ 𝑥" + 𝑦) ∙ 𝑦"	

• Συνθήκες	καθετότητας	διανυσµάτων:	

• 𝜎𝜐𝜈 y�⃗�, �⃗�z { = .%%⃗ ∙0%%⃗

|.%%⃗ |∙20%%⃗ 2
	

§ 🖤		�⃗�𝟐 = |�⃗�|𝟐		🖤	

�⃗� ∥ �⃗� ⟺ �⃗� = 𝜆 ∙ 𝛽, 𝜆 ∈ ℝ ⟺ det��⃗�, �⃗�� = X
𝑥. 𝑦.
𝑥0 𝑦0X = 𝑥. ∙ 𝑦0 − 𝑥0 ∙ 𝑦. = 0 ⟺ 𝜆. = 𝜆0  

�⃗� ⊥ 𝛽 ⟺ �⃗� ∙ �⃗� = 0 ⟺ 𝜆. ∙ 𝜆0 = −1 


