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ΘΕΜΑ  Α 
Α1   Έστω  f συνεχής συνάρτηση στο [α, β] και πραγματικός αριθμός η με f(α)<η<f(β). Να δείξετε ότι υπάρχει 

τουλάχιστον ένα  ,axo   με   oxf .                                                                ( Μονάδες 10   ) 

A2   Να διατυπώσετε το κριτήριο της παρεμβολής.            (Μονάδες 5) 
Α3.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο γραπτό σας τη λέξη Σωστό ή  Λάθος  
 δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.  

Α) Ισχύει η ισοδυναμία 0)(lim0)(lim 


xfxf
oo xxxx

. 

Β)  Αν μια συνάρτηση f είναι συνεχής σε ένα κλειστό διάστημα Δ, τότε υπάρχουν m, M τέτοιοι ώστε  
Mxfm  )( , x  . 

Γ)  Αν η συνάρτηση f δεν είναι 1-1, τότε δεν είναι γνησίως μονότονη. 

Δ)  Αν η συνάρτηση 
2f  είναι συνεχής στο   , τότε η  f   είναι συνεχής στο  . 

Ε)  Αν μια συνάρτηση f είναι συνεχής στο  [α, β] και f(α).f(β)>0, τότε δεν υπάρχει  ),axo  , τέτοιο ώστε 

0)( oxf             (Μονάδες 2x5=10) 

 
 
ΘΕΜΑ  B 

Δίνονται οι συναρτήσεις f, g με 
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B1   Να ορίσετε τη συνάρτηση h=f+g.         (Μονάδες  6) 

Β2  Δίνεται η συνάρτηση w με 
4

42
)(





x

x
xw , με 4x . Να βρείτε το ευρύτερο υποσύνολο του IR για το οποίο 

ισχύει w(x)=h(x).         (Μονάδες  6) 

Β3  Να δείξετε ότι η συνάρτηση h είναι 1-1 και να λύσετε την εξίσωση 
2

3
)( xh . (Μονάδες  7) 

Β4  Να ορίσετε τη συνάρτηση 
2)(

1
)(




xh
x  και να κάνετε τη γραφική της παράσταση.   (Μονάδες  6) 

 
 

ΘΕΜΑ  Γ 

Δίνεται η συνάρτηση    2,2:f , με    124  xxxf , και η συνάρτηση   ,0:g  με     

xxg )( .  

Γ1  Να εξετάσετε αν ισχύουν οι υποθέσεις του θεωρήματος Bolzano για την f στο [-2,2]. Να βρείτε, αν υπάρχουν 

 2,2 , ώστε f(ξ)=0.         (Μονάδες 2+4 ) 

Γ2  Να ορίσετε τη συνάρτηση fogh   και να βρείτε τα σημεία που η γραφική παράσταση της h τέμνει την ευθεία 

ψ=χ.            (Μονάδες  3+3) 
 

 4ο ΛΥΚΕΙΟ ΠΕΤΡΟΥΠΟΛΗΣ 
      Ημερομηνία:  2 –12 – 2024  

 Τάξη:   Γ  
Τμήμα  Γ21 
 

 
    Εξεταζόμενη ύλη: Μέχρι θεωρήματα συνέχειας                               χρόνος : 3 διδακτικές ώρες 

Επώνυμο:                                                                  ΄Ονομα: 
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Γ3    Να εξετάσετε αν η συνάρτηση h αντιστρέφεται και να σχεδιάσετε τις γραφικές παραστάσεις των συναρτήσεων h 
h-1 στο ίδιο σύστημα συντεταγμένων.                    (Μονάδες  2+3) 

Γ4   Να υπολογίσετε, αν υπάρχουν, τα όρια:  
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           (Μονάδες  2+3+3) 

 
 
ΘΕΜΑ  Δ 

Δίνεται η συνεχής συνάρτηση :f  με 2)(.)(2  xfexf x
, x , f(0)=-1. 

Δ1. Να δείξετε ότι 
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xx ee
xf , x .                   (Μονάδες 7) 

Δ2. Να δείξετε ότι 
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xf , x  και ότι η συνάρτηση f είναι γνησίως αύξουσα στο IR. 

              (Μονάδες 5) 

Δ3. Να βρείτε το σύνολο τιμών της f και να δείξετε ότι η f αντιστρέφεται με 
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 0,2x .                       (Μονάδες 8) 

Δ4. Να λύσετε την εξίσωση xxf ln)(1 
.                   (Μονάδες 5) 

Να  έχετε  επιτυχία!! 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 










