
Ιδιότητες συναρτήσεων (2ο Κεφάλαιο)

1. Η γραφική παράσταση μιας συνάρτησης 

στο παρακάτω σχήμα. 

α) Να αιτιολογήσετε γιατί η συνάρτηση είναι άρτια

β) Να βρείτε τα διαστήματα μονοτονίας

γ) Να βρείτε την ελάχιστη τιμή της 

παρουσιάζει.  

Ιδιότητες συναρτήσεων (2ο Κεφάλαιο) 

 

Η γραφική παράσταση μιας συνάρτησης f  με πεδίο ορισμού το [ 4,4]

αιτιολογήσετε γιατί η συνάρτηση είναι άρτια. 

Να βρείτε τα διαστήματα μονοτονίας της f . 

την ελάχιστη τιμή της f  καθώς και για ποιες τιμές του 

 

[ 4,4]  φαίνεται 

για ποιες τιμές του x  τις 

 



2. Στο παραπάνω σχήμα δίνεται ένα τμήμα της γραφικής παράστασης μιας άρτιας  

συνάρτησης με πεδίο ορισμού το

α) Να μεταφέρεται το σχήμα στην κόλλα σας και να συμπληρώσετε τη γραφική 

παράσταση με το κομμάτι της καμπύλης που λείπει. Να αιτιολογήσετε την 

απάντησής σας. 

β) Να βρείτε: 

    i.  Τα διαστήματα μονοτονίας της συνάρτησης 

    ii.  Tο είδος του ακροτάτου και

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Στο παραπάνω σχήμα δίνεται ένα τμήμα της γραφικής παράστασης μιας άρτιας  

με πεδίο ορισμού το ℝ. 

Να μεταφέρεται το σχήμα στην κόλλα σας και να συμπληρώσετε τη γραφική 

παράσταση με το κομμάτι της καμπύλης που λείπει. Να αιτιολογήσετε την 

Τα διαστήματα μονοτονίας της συνάρτησης f. 

ο είδος του ακροτάτου και τη θέση που το παρουσιάζει. 

Στο παραπάνω σχήμα δίνεται ένα τμήμα της γραφικής παράστασης μιας άρτιας  

Να μεταφέρεται το σχήμα στην κόλλα σας και να συμπληρώσετε τη γραφική 

παράσταση με το κομμάτι της καμπύλης που λείπει. Να αιτιολογήσετε την 



3. Δίνεται η συνάρτηση ( ) 2 3  f x x x , της οποίας η γραφική παράσταση 

φαίνεται στο 

παρακάτω σχήμα:  

 

 
 
 
α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης αλγεβρικά και να το επιβεβαιώσετε 

γραφικά. 

β) Να προσδιορίσετε το ολικό ελάχιστο της συνάρτησης, καθώς και τη θέση αυτού. 

γ) Να βρείτε τα διαστήματα στα οποία η συνάρτηση είναι 

I. γνησίως φθίνουσα 

II. γνησίως αύξουσα 

 

 

 

 

 

 



4. Δίνεται η συνάρτηση 𝑓(

α) Να δείξετε ότι η f  γράφεται στη μορφή 

β) Να αναφέρετε με ποιες μετατοπίσεις της 

παράσταση της συνάρτησης 

συντεταγμένων που ακολουθεί.

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(𝑥) = 𝑥ଶ − 4𝑥 + 5, 𝑥 ∈ ℝ. 

γράφεται στη μορφή  2( ) 2 1f x x   .  

Να αναφέρετε με ποιες μετατοπίσεις της 𝑦(𝑥) = 𝑥ଶ προκύπτει η γραφική 

παράσταση της συνάρτησης f , την οποία και να χαράξετε στο σύστημα 

συντεταγμένων που ακολουθεί. 

προκύπτει η γραφική 

, την οποία και να χαράξετε στο σύστημα 



5. Δίνονται οι συναρτήσεις 

α) Να αποδείξετε ότι 𝑓(𝑥

βοήθεια της γραφικής παράστασης της συνάρτησης 

σχήμα, να παραστήσετε γραφικά τη συνάρ

 

β) Με τη βοήθεια της γραφικής παράστασης της συνάρτησης 

i. Τα διαστήματα στα οποία η συνάρτηση 

ii. Το ολικό ακρότατο της 

Δίνονται οι συναρτήσεις 𝜑(𝑥) = −𝑥ଶ, 𝑥 ∈ ℝ και 𝑓(𝑥) = −𝑥ଶ + 2𝑥

( ) = −(𝑥 − 1)ଶ + 2 για κάθε 𝑥 ∈ ℝ και στη συνέχεια, με τη 

βοήθεια της γραφικής παράστασης της συνάρτησης 𝜑, που φαίνεται στο παρακάτω 

σχήμα, να παραστήσετε γραφικά τη συνάρτηση 𝑓. 

 

 

Με τη βοήθεια της γραφικής παράστασης της συνάρτησης 𝑓 να βρείτε:

Τα διαστήματα στα οποία η συνάρτηση 𝑓 είναι γνησίως μονότονη.

Το ολικό ακρότατο της 𝑓 καθώς και τη θέση του. 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

+ 1, 𝑥 ∈ ℝ. 

και στη συνέχεια, με τη 

, που φαίνεται στο παρακάτω 

  

να βρείτε: 

είναι γνησίως μονότονη. 



Τριγωνομετρία (3ο Κεφάλαιο, εως και 3.4) 

1. Δίνεται ότι 
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α) Να δείξετε ότι: 

i. 
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   και  ii. 3 1   . 

β) Αν για την γωνία   έχουμε 0,
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2. Δίνεται η παράσταση 
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α) Να δείξετε ότι 3x  . 

β) Να βρείτε την μέγιστη τιμή και την περίοδο της συνάρτησης   3f x x . 

γ) Να σχεδιάσετε την γραφική παράσταση της συνάρτησης f, για διάστημα μιας 
περιόδου. 

3. Έστω θ μια γωνία για την οποία ισχύει 
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α) Να βρείτε το ημθ . 

β) Αν  
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ημθ
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 να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης  

        A συν π θ συν( θ) ημ π θ ημ( θ) . 

 
4. Δίνεται η συνάρτηση      f x x x      , x∈ ℝ. 

α) Να αποδείξετε ότι   2f x x  , για κάθε x∈ ℝ και να βρείτε την περίοδο 

αυτής.                                      
β)  

i. Να μεταφέρετε στην κόλλα σας και να συμπληρώσετε τον παρακάτω πίνακα 
τιμών. 
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( ) 2f x x        
  

                                          
ii. Να σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της συνάρτησης f για0 2x   . 

 



 

5. Δίνεται η συνάρτηση   2g x x , x∈ ℝ. 

α) Να βρείτε την περίοδο καθώς και τη μέγιστη και ελάχιστη τιμή της g .  

                                  

β)  

i. Να μεταφέρετε στην κόλλα σας και να συμπληρώσετε τον παρακάτω πίνακα 
τιμών: 
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( ) 2g x x       

 

ii. Να σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της g  σε διάστημα μίας περιόδου.  

 


