Ασκήσεις 1.3
1) Δίνονται οι συναρτήσεις f:ℝ →ℝ  με τύπο f(x) = x2+1 και g : [2, +∞) →ℝ με τύπο g(x) = . Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση gof έχει πεδίο ορισμού το               A=(-∞, -1]∪[1, +∞) και τύπο (gof)(x) = . 

2) Δίνονται οι συναρτήσεις f:(1, +∞)→ ℝ με τύπο f(x) =  και g: ℝ→ℝ με τύπο  g(x) = ex .
α. Να προσδιορίσετε την συνάρτηση fog.
β. Αν (fog)(x) =  , με x>0, να αποδείξετε ότι η συνάρτηση fog είναι 
‘1 – 1’ και να βρείτε την αντίστροφή της.

3) Δίνεται η συνάρτηση f(x) = ,  με  x≠3.
α. Να αποδείξετε ότι η f αντιστρέφεται στο ℝ - {3}.
β. Να αποδείξετε ότι οι συναρτήσεις f και f -1 είναι ίσες.
γ. Να αποδείξετε ότι (fof)(x) = x για κάθε x≠3.

4) Δίνεται η συνάρτηση f : (1,+∞)→ℝ  με τύπο f(x) =   και η συνάρτηση 
g : [0, +∞ )→ℝ με τύπο g(x) = .
α. Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση f αντιστρέφεται και ότι η αντίστροφή της είναι η συνάρτηση , x<0.
β. Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση h=gof-1 είναι h(x) = με x<0.

5) Δίνονται οι συναρτήσεις g, h : (0, +)→  με τύπους g(x) =  και h(x) = lnx.

α. Να προσδιορίσετε τη συνάρτηση f με . 

β. Αν f(x) =  με x>1, να αποδείξετε ότι η συνάρτηση f  αντιστρέφεται και στη συνέχεια να αποδείξετε ότι . 

6) Να λύσετε την εξίσωση 1-lnx=x3.
7) Να λύσετε την ανίσωση .
8) Δίνεται f  γνησίως μονότονη συνάρτηση της οποίας η γραφική παράσταση διέρχεται από τα σημεία Α(1,5) και Β(-2,7).
α. Να βρείτε το είδος της μονοτονίας της f.
β. Nα λύσετε την ανίσωση f ( f () – 6) – 5 < 0.
γ. Να λύσετε την εξίσωση f (3 + f -1 (x2 + 2x ) = 5
9) Δίνεται η συνάρτηση f (x) = lnx - + x με x > 0. Να αποδειχθεί ότι ορίζεται η f-1 και να λύσετε την εξίσωση f-1 (x) = x.
[bookmark: _Hlk119777280]10) Δίνεται η συνάρτηση  , με τύπο   ,  .
α. Να δείξετε ότι η   είναι  . 

β. Να βρείτε το σύνολο τιμών καθώς και την αντίστροφη της .

[bookmark: _Hlk108476223][bookmark: _Hlk118326135]γ. Στο παρακάτω σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της συνάρτησης  καθώς και η διχοτόμος   της γωνίας . Αφού μεταφέρετε το σχέδιο στην κόλλα σας, να σχεδιάσετε την γραφική παράσταση της    και με βάση το σχήμα ή με οποιονδήποτε άλλο τρόπο θέλετε, να βρείτε τα κοινά σημεία των γραφικών παραστάσεων των συναρτήσεων ,  .
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