
Η ΠΡΟΒΟΛΙΚΗ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 

Η Πξνβνιηθή Γεσκεηξία είλαη κία κε Δπθιείδεηα Γεσκεηξία, επεηδή ζε απηή 
δερόκαζηε όηη δελ νξίδεηαη ε έλλνηα ηεο παξαιιειίαο. Πξνέθπςε από κία αηζζεηηθή 
αλάγθε. Πξόθεηηαη γηα ηελ πξνζπάζεηα λα απνηππσζεί ε ηξηζδηάζηαηε 
πξαγκαηηθόηεηα ζηνλ δηδηάζηαην δσγξαθηθό πίλαθα, έηζη ώζηε λα δεκηνπξγείηαη ε 
εληύπσζε ηνπ βάζνπο πνπ θαιείηαη προοπηική. 

Ο Απολλώνιος ο Περγεύς (~270-200 π.Φ) ζην έξγν ηνπ «Κώλνπ Τνκαί» κειέηεζε 

ζε βάζνο ηελ έιιεηςε, ηελ παξαβνιή θαη ηελ ππεξβνιή ζαλ ηνκέο νξζνύ θπθιηθνύ 
θώλνπ κε έλα επίπεδν κεηαβαιιόκελεο θιίζεο. Η ηδέα απηή κπνξεί λα ζεσξεζεί θαη 
ζαλ απαξρή ηεο Πξνβνιηθήο Γεσκεηξίαο, αθνύ νη θακπύιεο απηέο είλαη πξνβνιέο 
από ηελ θνξπθή ηνπ θώλνπ ηεο θπθιηθήο βάζεο ζηα δηάθνξα επίπεδα, όπσο θαίλεηαη 
ζην ζρήκα 1. 

Οη θαλόλεο ηεο πξννπηηθήο ζπζηεκαηνπνηήζεθαλ θπξίσο ζηε δηάξθεηα ηεο 

Αλαγέλλεζεο από ηνπο Leonardo da Vinci (1452-1519), Albrecht Dürer (1471-1528), 
Michelangelo Buanarroti (1475-1564) θαη Raffaello Sanzio (1483-1520). Πνιινί από 
ηνπο κεγάινπο δσγξάθνπο ηεο Αλαγέλλεζεο είραλ ζνβαξέο γλώζεηο καζηεκαηηθώλ  
θαη κεραληθήο, γηα απηό θαη νη θαλόλεο ηεο πξννπηηθήο είραλ ζνβαξό καζεκαηηθό 

ππόβαζξν θαη απνηέιεζαλ ηε βάζε γηα ηελ κεηαγελέζηεξε αλάπηπμε ηεο Πξνβνιηθήο 
Γεσκεηξίαο ζε απηνηειή θιάδν ησλ καζεκαηηθώλ. 

Αο δνύκε ηε δηαδηθαζία απνηύπσζεο ησλ εηθόλσλ ζην δσγξαθηθό πίλαθα. 
Υπνζέηνπκε όηη ν δσγξαθηθόο πίλαθαο (ην επίπεδν (Π) ζην ζρήκα καο) είλαη 
γπάιηλνο θαη θάζεηνο ζην νξηδόληην επίπεδν (Δ) ζην νπνίν ζηέθεηαη ν δσγξάθνο ην 
κάηη ηνπ νπνίνπ βξίζθεηαη ζην ζεκείν Ο. Η εηθόλα ελόο ζεκείνπ Α ηνπ (Δ) είλαη ην 

ζεκείν Α ,́ ηνκή ηεο νπηηθήο αθηίλαο ΟΑ κε ην επίπεδν (Π). Τν ίδην ζπκβαίλεη γηα 
θάζε άιιν ζεκείν ηνπ (Δ) θαη ηνπ πεξηβάιινληνο ρώξνπ. Οπόηε ε εηθόλα ηνπ 
ηξηγώλνπ ΑΒΓ είλαη ην ηξίγσλν Α΄Β΄Γ ,́ όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα 2.  

Η πιήξεο καζεκαηηθνπνίεζε ησλ εκπεηξηώλ ηεο δσγξαθηθήο θαη ησλ θαλόλσλ ηεο 
πξννπηηθήο έγηλε θαηά ηνλ 17ν αηώλα θαη κεγάιε ήηαλ ε ζπκβνιή ηνπ Γάιινπ 
κεραληθνύ θαη γεσκέηξε από ηε Λπώλ Girard Desargues (1593-1661). Σηελ εξγαζία 

ηνπ πνπ δεκνζηεύηεθε ην 1639 κε ηίηιν Brouillon- Projet des evenements de recontre 
d’ un cone avec un plan (Σρεδίαζκα ησλ ζπκβαηλόλησλ θαηά ηε ζπλάληεζε θώλνπ 
θαη επηπέδνπ) γηα πξώηε θνξά εθηίζεηαη θαη εθαξκόδεηαη ε ηδέα όπνπ νη παξάιιειεο 
επζείεο θαη ηα παξάιιεια επίπεδα ζεσξνύληαη εηδηθέο πεξηπηώζεηο επζεηώλ πνπ 

ζπληξέρνπλ ζε έλα ζεκείν ή επηπέδσλ πνπ δηέξρνληαη από κία επζεία. Τελ ηδέα απηή 
πηνζέηεζε κεη  ́ εγθσκίσλ ν Descartes θαη ε ππόινηπε καζεκαηηθή θνηλόηεηα θαη ε 
νπνία είλαη ε βαζηθή ηδέα ηεο Πξνβνιηθήο Γεσκεηξίαο. Γειαδή νη επζείεο ζηελ 
Πξνβνιηθή Γεσκεηξία ζσγκλίνοσν ζε κάποιο “επ’ άπειρο” ζημείο, ζπλεπώο δελ 

ππάξρνπλ παξάιιειεο επζείεο. Τα ζεκεία πνπ ζπγθιίλνπλ νη επζείεο θαινύληαη 
"ζημεία θσγής". 

Σηνπο κεηέπεηηα ρξόλνπο απνθαζηζηηθή γηα ηελ εμέιημε ηεο Πξνβνιηθήο Γεσκεηξίαο 
ήηαλ ε ζπκβνιή ησλ Gaspar Monge (1749-1818), Victor Poncelet (1788-1867), 
August Möbius (1790-1868), Jakob Steiner (1796-1863), Julius Plücker (1801-1868) 
θαη K. G. von Staudt (1798-1867). Όκσο είλαη αμηνζεκείσην όηη ε Πξνβνιηθή 

Γεσκεηξία εμειηζζόηαλ πεξίπνπ κέρξη ην 1850 κέζα ζην πιαίζην ηεο Δπθιείδεηαο 
Γεσκεηξίαο. 

Σηελ πην ζύγρξνλε εμέιημε ηεο Πξνβνιηθήο Γεσκεηξίαο ζεκειηώδεο ππήξμε ε ηδέα λα 
ραξαθηεξηζηεί κία Γεσκεηξία από ηελ αληίζηνηρε ομάδα μεηαζτημαηιζμών, νη 



νπνίνη αθήλνπλ αλαιινίσηεο ηηο βαζηθέο ηδηόηεηεο ηεο δνζείζαο Γεσκεηξίαο. Η 
ζπκβνιή ησλ Sophus Lie (1842-1899), Henri Poincare (1854-1912) θαη ηδηαηηέξσο 
ηνπ Felix Klein (1854-1925) ππήξμε θαηαιπηηθή. 

 

 

 

 
 

 

 

 


