
Η Έλλειψη 

Οριςμόσ ζλλειψησ 

Έςτω    και   δφο ςθμεία ενόσ επιπζδου. 

Έλλειψη με εςτίεσ τα ςθμεία    και   ονο-

μάηεται ο γεωμετρικόσ τόποσ C των ςθμεί-

ων του επιπζδου των οποίων το άκροιςμα 

των αποςτάςεων από τα    και   είναι ςτα-

κερό και μεγαλφτερο του    .   

 Το παραπάνω ςτακερό άκροιςμα το ςυμβολίηουμε με   . 

 Η απόςταςθ     ονομάηεται εςτιακή απόςταςη και τθ ςυμβολίηουμε 

με   . 

 Ιςχφει ότι          . Αν    , τότε τα ςθμεία    και   ςυμπί-

πτουν, οπότε θ ζλλειψθ γίνεται κφκλοσ με κζντρο    και ακτίνα α. 

Εξίςωςη ζλλειψησ 

1. Εςτίεσ ςτον άξονα     

Η εξίςωςθ τθσ ζλλειψθσ C με εςτί-

εσ τα ςθμεία: 

           και          

και ςτακερό άκροιςμα    είναι: 

  

  
 

  

  
                

Τα ςθμεία:  

                                            

ονομάηονται κορυφζσ τθσ ζλλειψθσ. 

Το τμιμα     ονομάηεται μεγάλοσ άξονασ τθσ ζλλειψθσ και ζχει μικοσ 

      , ενϊ το τμιμα     ονομάηεται μικρόσ άξονασ τθσ ζλλειψθσ 

και ζχει μικοσ       . 

 

 



2. Εςτίεσ ςτον άξονα     

Η εξίςωςθ τθσ ζλλειψθσ C με εςτίεσ τα ςθ-

μεία: 

            και            

και ςτακερό άκροιςμα    είναι: 

  

  
 

  

  
                

Τα ςθμεία: 

                                

ονομάηονται κορυφζσ τθσ ζλλειψθσ. 

Το τμιμα     ονομάηεται μεγάλοσ άξονασ τθσ ζλλειψθσ και ζχει μικοσ 

      , ενϊ το τμιμα     ονομάηεται μικρόσ άξονασ τθσ ζλλειψθσ 

και ζχει μικοσ       . 

Συμμετρίεσ τησ ζλλειψησ 

Η αρχι των αξόνων Ο είναι κζντρο ςυμ-

μετρίασ τθσ ζλλειψθσ και ονομάηεται 

κζντρο τθσ ζλλειψθσ. Το ευκφγραμμο 

τμιμα που ορίηουν δφο οποιαδιποτε 

ςυμμετρικά ωσ προσ το Ο ςθμεία τθσ 

ζλλειψθσ, για παράδειγμα ςτο διπλανό 

ςχιμα τα    και   , ονομάηεται διά-

μετροσ τθσ ζλλειψθσ. 

Οι άξονεσ     και     είναι άξονεσ ςυμμετρίασ τθσ ζλλειψθσ. 

Από τισ παραπάνω ςυμμετρίεσ προκφπτει ότι αν το ςθμείο           ανικει 

ςε μια ζλλειψθ C, τότε και τα ςθμεία: 

          ,                  και                 

ανικουν ςτθν ζλλειψθ C. 

 

 



Εκκεντρότητα τησ ζλλειψησ 

Έςτω μια ζλλειψθ C με εςτίεσ ςε οποιονδιποτε άξονα. Εκκεντρότητα τθσ ζλ-

λειψθσ C (ςυμβολικά ε) ονομάηουμε τον λόγο: 

  
 

 
   

Για τθν εκκεντρότθτα τθσ ζλλειψθσ προκφπτει ο τφποσ: 

 

 
 √     

Από τον τφπο αυτόν ςυμπεραίνουμε ότι αν θ εκκεντρότθτα ε τείνει ςτο 1, τό-

τε το πθλίκο 
 

 ⁄   τείνει ςτο 0 και θ ζλλειψθ είναι πιο «επιμικθσ», τείνοντασ 

να εκφυλιςτεί ςε ευκφγραμμο τμιμα, ενϊ αν θ εκκεντρότθτα ε τείνει ςτο 0, 

τότε το πθλίκο 
 

 ⁄   τείνει ςτο 1 και θ ζλλειψθ μοιάηει με κφκλο. 

Οι ελλείψεισ που ζχουν τθν ίδια εκκεντρότθτα ονομάηονται όμοιεσ. 

 

Εφαπτομζνεσ ζλλειψησ 

 Η εφαπτομζνη ε τθσ ζλλειψθσ: 

   
  

  
 

  

  
   

 ςτο ςθμείο τθσ          ζχει εξίςωςθ: 

   
   

  
 

   

  
   

Ειδικότερα οι ευκείεσ      και     είναι κατακόρυφεσ εφαπτομζ-

νεσ τθσ ζλλειψθσ C ςτα άκρα του μεγάλου άξονά τθσ και οι ευκείεσ 

    και      είναι οριηόντιεσ εφαπτομζνεσ τθσ ζλλειψθσ C ςτα ά-

κρα του μικροφ άξονά τθσ. 

 Η εφαπτομζνη ε τθσ ζλλειψθσ: 

    
  

  
 

  

  
   



 ςτο ςθμείο τθσ          ζχει εξίςωςθ: 

    
   

  
 

   

  
   

Ειδικότερα οι ευκείεσ      και     είναι κατακόρυφεσ εφαπτομζ-

νεσ τθσ ζλλειψθσ C ςτα άκρα του μικροφ άξονά τθσ και οι ευκείεσ 

    και      είναι οριηόντιεσ εφαπτομζνεσ τθσ ζλλειψθσ C ςτα ά-

κρα του μεγάλου άξονά τθσ. 

 

Ανακλαςτική ιδιότητα τησ ζλλειψησ 

Η κάκετθ ευκεία ςτθν εφαπτομζ-

νθ ε μιασ ζλλειψθσ ςτο ςθμείο ε-

παφισ Μ, διχοτομεί τθ γωνία: 

    ̂  

όπου    και   οι εςτίεσ τθσ. 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 


