KYPTOTHTA — 2HMEIA KAMMNHZ — DE L'HOSPITAL

+ MEAETH KAI XAPA=H IPAQ®IKHZ NAPAXTAZHZ

1) Na BpeBoUv ta akpotata Kol T CNUEL KAUTTAC TWV OCUVAPTHCEWV :

Cx*2+x, x>0
3

x2-1"'

fx)=x6—10x*+3 , g(x) = h(x) =<

(—x3—x%+x,x<0

2) No BpeOel 0 YEWUETPLKAG TOTIOG TWV CNUELWV KOUTTHG TG OLKOYEVELOLG
cuvaptioswv f(x) =24e*—x% , 1>0 .

3) No BpeBoUv oL tipégtou B € R woten f(x) = x* + Bx3 + %xz +1 va
givaw kuptn oto R . Napouoidlel TOTe n f onpUeio KOUTAG ;

xt a?x3 ax?
4) Na Bpebeito & € R wote n f(x)=E— 3 —3x+1 va

EXeLonpeio kaunngoto xo =1 .

5) Aivetou n suvaptnon f(x) = x-nux , x € R. Na de1xBei 6t n Cy £xeL
HOVASLKO oNUELO KAUTIAG OTO (0, g) .

6) Aivetal n cuvaptnon f(x) = In(Inx) .
i) Na Seifete otun f eival koiAn .
ii) Na Bpeite tnv epantopevn tng €y oto xp =€ .
iii) Nat 8eifete ot In(Inx) < z -1 , Vvx>1.

7) Eotw pia cuvaptnon f ocuvexng oto [0, 3] kat SUo Ppopég mapaywyiciun
oo (0,3) kavwxel f2(x) +2f(x) +x*—-3x+1=0, vx€][0,3].
i) Na 6€i&ete OtL N f Sev mapoucLalel onpeio KAUMAG .

ii) Na Bpeite Tov TUMO TG f KOl Ta aAKPOTATA TN .



8)'Eotw f:[0,+0) = R cuvaptnon, 6Uo ¢popég mapaywyicun , yia tnv
oroia toyvouv: f(0) = -1, f(0) =1 kat f (x) > 0 oto [0,+) .
i) Na Bpeite tnv edicwon tng edantépevng tng Cs oo (0, £(0)) .
ii) Na anodeifete 0TI uAp)eL akpPwe Eva akpBwe Xy > 0 , TETOLo woTte
f(xg) =0 .
9)'Ectw f pia cuvaptnon napaywyiowun oto R, pue nedio tipwv to R, yua
v omnoia untoBétoupe 6t f(x) + /@ =2x+1 , Vx ER .
o) Na anodeifete otL:
i)n f eivan yvnoiwg av§ovoa
ii) n e§lowon x + e* = 1 €xeL povadikn pilato 0.
iii) n f €xeL povadikn pifato 0
iv) n f otpédel ta koida kdtw oto R .
B) Bpeite tnv e§icwon tng epantdpevng tng Cy oto onpeio g (0, f (0))
Ka énetta va anodeifete ot f(x) < x , VX ER.
v) Na anobeifete otLn f givar avriotpéPun Kat va Bpeite tnv
avtiotpodn tng.

10) Av yio Tn ouvdptnon f undpxetn f Vx € (—2,2) ko toxUeL n oxéon
F2(x) —2f(x) +x*—3=0 , Vx € (=2,2) , 106te 6V UNAPXEL
onueio kKaumAgya tny f .

11) Aiveran n ouvaptnon f , pe tono f(x) = 4x3 — 12ax* + 12x — 2.
MNa noleg TLHEG Tou a otpédel N f ta Koida navw ;

4 AZ 3 AZ
12) Na Bpebeito A € R, wote n f(x) =:—2—Tx—%—3x+1 va

EXEL onpeio KaumAgoto xy = 1.
13) Aiverau n ouvdptnon f , pe tomo f(x) = x? + nux ue A =R.
Na deiete ot n epantouevn og onolodnnote onpueio (xg, f(xp)) TNG

C; , bev £xeL dAAa kowa onpeia pe tnv Cy .



14) Aivetauw n ouvaptnon f , petono f(x) = (x+ 1) Inx .
a) Na peAetnOel WG MPOG KUPTOTNTA KOIL O.K. .
B) Na BpeBei n epantopevn tng f oto onueio pe TETUNMEVN Xp = 1.

x—1

pore) vx € (0,1) .

v) Na éeigete otL i Inx <

2
15) Aivetal n ouvaptnon f , pe tomo f(x) = e* + x? —-1.
o) Na Seiete otun f eival kupti octoR.

B) Na BpeBei n eparntépevn tng Cr oto 0.

2
v)Na6£i£steéttex2—x7+x+1 VX ER.

16) No anodeieTe TG EMOUEVEC IPOTACELC :
a) Av pia ouvaptnon f: R — R gival kupth oto R Ko mapoucLalet TOmKo
OKPOTATO GE £Va CNMELO Xy , TOTE MOPOUOLATEL OALKO EAAXLOTO GTO Xy .
B) Av pia cuvaptnon f eival mapaywyiotpn oto R kat 1o f(xg) givar t.a. ,
TOTE TO X Oev €ival o.K. .
Y) Av n cuvaptnon f: R — R eival kupth Kat €XeL Vo pileg x4, X5 , Vv
deifete otun f(x) < 0 Vx € (xq1,x3) .

Eniong, va deifete ot n f Sev unopei va €xeL Tpeig pileg .

17) Houvéptnon f: R » R pe 2x% < f(x) < x*+1 Vx € R, eivan
nopaywyiotpn octoR .
a) Na Bpeite Tnv epantopevn tng Croto xp = 1 .

B) Na d¢eifete otun f Sev eival koiAn .



18) (@£pa NaveAAnviwv E€stdoewv 1997) :
‘Eotw ouvaptnon f 600 ¢popég mapaywyiolpn oto R, pe f(x) > 0 ko
f () fx)>[f (x)]?, Vx € R.Na anobeifete otu:

: @ , .
a) H suvdptnon @(x) = o Elvayvnoiwg povétovn .
’ ’ X X
B)V x4, %, € R woxbeLot: f (71 —2) < Jf(x1)  fxy

19) H ouvdptnon f: R — R sivaw napaywyiown , pe £(0) = f (0) = 0 ka

f (0) =3, pe f ouvexr oto 0. No urtoAoyioete Ta 6pLa :

) x)+x2 . x[fo)+x?
lim —f®  lim [f () +x%]
x—0 xnux+ ocvvx—1 x—0 X—nux
, . . 3x+2Inx e* +x?%
20) No Bpeite ta opiat : Iim ——— , lim

’

x—>+00 X+Inx x—+00 X2—x+1

’

: 2 : opx
xl_l)lJrr!o(lnx x) , xll%l(x In x) , xll)rggr(l + x)

1
o X
lim (nux)=* lim (ln—x)\/} , lim (1 +§)

2
x_)T X—-+o0co X X—>+oo

21) Na peAeTOETE Kol vaL XOLPAEETE TLG YPOLPLKES TTAPOALOTACELG TWV

OUVAPTHOEWV :
2 2 3 1
FO =" [y, f@="o" pexe@m,
1 1+x
f(x)=x-ex ’ f(x)__ ln_ ’ f()_1+|x| ’
/%' x2—1 , x€(—oo,—1)U (1, +x)
fx) =<
Inx> , xe€[-1,0)u(0,1]




