
Δίνεται η συνεχής συνάρτηση 

2x -αe , x 0
f(x) = α

ln(x + e) , x > 0
e

 





. 

α) Να αποδείξετε ότι α=1. 

β) Να βρείτε το σύνολο τιμών της συνάρτησης f. 

γ) Να αποδείξετε ότι η εξίσωση f(x)=κ , 
1

κ >
e

, έχει ακριβώς δύο ετερόσημες ρίζες.  

δ) Για τις διάφορες πραγματικές τιμές του λ να υπολογίσετε το όριο 

x - 2
f (0) - λ

lnf (x) + x
lim

( )x + x -1 
. 

ε) Να αποδείξετε ότι υπάρχει ακριβώς ένα  1ξ 0,ρ , όπου ρ1 η θετική ρίζα της f(x)=κ, τέτοιο, 

ώστε να ισχύει 
1 1 1

4 3 2

ρ ρ ρ
4f ( ) + 3f ( ) + 2f ( )

f (ξ) =
9

. 


