
Θέματα από ΙΕΠ Παράγραφος 1.4 Συντεταγμένες στο επίπεδο 
 

Θέμα 2 
 

14666 

Θεωροφμε τα διανφςματα  α   =  1,−3   και  β  = (−2,−1) και ορίηουμε τα διανφςματα 

u  = 3α   − 5β     και   v  = 5α   − 9β  . 
α) Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ των διανυςμάτων  u   και v  . 

 (Μονάδεσ 9) 

β) Αν w    = 2u  − v  , να γράψετε το w      ωσ γραμμικό ςυνδυαςμό των α   , β  . 
 (Μονάδεσ 9) 

γ) Αν τα  β   , w    , u    είναι τα διανφςματα κζςθσ των ςθμείων Κ, Λ, και Μ αντίςτοιχα, να αποδείξετε 
ότι τα ςθμεία αυτά είναι ςυνευκειακά. 

 (Μονάδεσ 7) 
 
15002 

Δίνονται τα ςθμεία 𝛢 0,5  και 𝛥 4,5  και τα διανφςματα 𝛢𝛣      =  3,−3  και 𝐴𝛤      =  3,1 . 
α) Να αποδείξετε ότι το ςθμείο 𝛤 ζχει ςυντεταγμζνεσ 𝛤 3,6 . 

(Μονάδεσ 11) 

β)  i. Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ του διανφςματοσ 𝛤𝛥      . 
(Μονάδεσ 6) 

ii. Να αποδείξετε ότι 𝐴𝛣      //𝛤𝛥      . 
     (Μονάδεσ 8) 

 

15043 
Ζνα γραφείο μελετϊν ζχει αναλάβει τθν αναμόρφωςθ μιασ οικιςτικισ περιοχισ, θ οποία αποτυπϊνεται ςε 
τοπογραφικό ςχζδιο με ζνα καρτεςιανό ςφςτθμα ςυντεταγμζνων. Τα ςθμεία 𝛢 0,5 ,𝛣 4,1  και 𝛤(6,−1) 
παριςτάνουν τθ κζςθ τριϊν οικιςμϊν ςτο χάρτθ. 
 

 
α) i. Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ των διανυςμάτων 𝛢𝛣       και 𝛣𝛤      .  

(Μονάδεσ 06) 

ii. Nα αποδείξετε ότι τα ςθμεία 𝛢,𝛣,𝛤 είναι ςυνευκειακά και ωσ εκ τοφτου υπάρχει θ 
δυνατότθτα να ςχεδιαςκεί ζνασ ευκφγραμμοσ δρόμοσ που να ςυνδζει τουσ τρεισ οικιςμοφσ. 

(Μονάδεσ 07) 

β) Να αποδείξετε ότι θ απόςταςθ του οικιςμοφ 𝛣 από τον οικιςμό 𝛢 είναι διπλάςια από τθν απόςταςθ του 
οικιςμοφ 𝛣 από τον οικιςμό 𝛤. 

(Μονάδεσ 12) 



15854 

Δίνονται τα διανφςματα α   =  2, 1  και β  =  −8,−4 .  

α)  Να δείξετε ότι  α   //β  . 
(Μονάδεσ 10) 

β) Να δείξετε ότι για τα διανφςματα  α   ,β    ιςχφει β  = −4α   . 
(Μονάδεσ 7) 

γ) Να αποδείξετε ότι το μζτρο του διανφςματοσ β   είναι τετραπλάςιο του μζτρου του διανφςματοσ α   . 
(Μονάδεσ 8) 

 
16147 

Δίνονται τα διανφςματα :  α    = 3 i  + 3 3 j   , β   =  2 i  ,  γ   = - 3 j   και δ   = (-1 , 1). 

α) Να βρείτε το ςυντελεςτι διεφκυνςθσ κακενόσ από τα διανφςματα α   , β   και δ  . 
 (Μονάδεσ 09) 

β) Να γράψετε τθ γωνία που ςχθματίηει κακζνα από τα διανφςματα α   , β  , γ   και δ   με το κετικό 
θμιάξονα Οx.                                      (Μονάδεσ 10) 
γ) Να βρείτε τα μζτρα των διανυςμάτων α    και  γ  .                             (Μονάδεσ 06) 
 
16151 

Δίνονται τα διανφςματα α   = (3,3) και β  = (− 3, 1). 

α) Να βρείτε το ςυντελεςτι διεφκυνςισ των διανυςμάτων α    και β    κακϊσ και τθ γωνία που 
ςχθματίηει κακζνα από αυτά με τον άξονα xϋx.                 (Μονάδεσ 16) 

β) Να βρείτε τθ γωνία  α,    β  
 

 .                 (Μονάδεσ 09) 

 
16579 
Δίνονται τα ςθμεία Α(2,1) και Β(6,7) του καρτεςιανοφ επιπζδου Οxy. 

α) Να ςχεδιάςετε το διάνυςμα AB      .                                           (Μονάδεσ 07) 

β) Αν v  = AB       να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ του διανφςματοσ v  .                                                    (Μονάδεσ 08) 
γ) Να αποδείξετε ότι τα διανφςματα u  = (−8,−12) και v   του β) ερωτιματοσ είναι αντίρροπα. 

                       (Μονάδεσ 10) 
 

16580 
Σε καρτεςιανό επίπεδο Οxy δίνονται τα ςθμεία Α(2,4), Β(11, 5), Γ(3, 7) και ζνα ςθμείο Δ ϊςτε το 

ΑΔ       να είναι ίςο με το άκροιςμα των ΑΒ       και ΑΓ      . 
Να υπολογίςετε τισ ςυντεταγμζνεσ: 

α) των διανυςμάτων ΑΒ       και ΑΓ      .                     (Μονάδεσ 12) 

β) του διανφςματοσ ΑΔ      .                                  (Μονάδεσ 08) 
γ) του ςθμείου Δ.                                                       (Μονάδεσ 05) 

 
 

16581 
Σε καρτεςιανό επίπεδο Οxy δίνονται τα ςθμεία 𝛢(−1, 6), 𝛣(1, 2) και 𝛤(3,−2). 

α) Να υπολογίςετε τισ ςυντεταγμζνεσ των διανυςμάτων 𝐴𝐵       και 𝛣𝛤      .                           (Μονάδεσ 12) 
β) Να αποδείξετε ότι τα ςθμεία Α, Β και Γ είναι ςυνευκειακά.                               (Μονάδεσ 06) 
γ) Να αποδείξετε ότι το Β είναι μζςο του ευκφγραμμου τμιματοσ ΑΓ.                         (Μονάδεσ 07) 
 
 
 



17070 
Στο καρτεςιανό επίπεδο 𝑂𝑥𝑦 δίνονται τα ςθμεία  𝛢 3, 4 , 𝛣 2,1 , 𝛤 3,−1  και  𝛥(4, 2). 
α) Να ςχεδιάςετε τα παραπάνω ςθμεία 𝛢,𝛣,𝛤 και 𝛥.                                                            (Μονάδεσ 8) 

β) Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ των διανυςμάτων 𝛢𝛣       και 𝛥𝛤       .                                            (Μονάδεσ 9) 
γ) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο 𝛢𝛣𝛤𝛥 είναι παραλλθλόγραμμο.                              (Μονάδεσ 8) 

                                                                                                                      
18878 
Ζνασ εξερευνθτισ ξεκίνθςε από τθν καταςκινωςι του 
(ςθμείο 𝛰) τρείσ μζρεσ πριν, για ζνα ταξίδι μζςα ςτθ 
ηοφγκλα. Στο τζλοσ τθσ πρϊτθσ θμζρασ ζφκαςε ςτο 
ςθμείο 𝛢, ςτο τζλοσ τθσ δεφτερθσ θμζρασ ζφκαςε ςτο 
ςθμείο 𝛣 και ςτο τζλοσ τθσ τρίτθσ θμζρασ ζφκαςε ςτο 
ςθμείο 𝛵. Οι τρεισ θμζρεσ του ταξιδιοφ του μποροφν να 
περιγραφοφν από τα παρακάτω διανφςματα  

𝛰𝛢      =  1, 1 ,    𝛢𝛣      =  2, 4 ,    𝛣𝛵      =  2, 5 3 − 5 , 

όπωσ φαίνονται ςτο ςχιμα: 
 

 
Αν οι αποςτάςεισ εκφράηονται ςε χιλιόμετρα, τότε: 

α) Να αποδείξετε ότι 𝛰𝛵      =  5, 5 3 . 

(Μονάδεσ 13) 
β) Να υπολογίςετε τθν απόςταςθ  𝛰𝛵  του εξερευνθτι 
από τθν καταςκινωςθ ςτο τζλοσ τθσ τρίτθσ θμζρασ. 

(Μονάδεσ 12) 
 
 
 

19038 

Δίνεται τα διανφςματα α   = (2,3), β  = (-1,1) και γ = (-5,-5). 

α) Να υπολογίςετε τθ γωνία που ςχθματίηει το διάνυςμα β   με τον άξονα xϋx. 
(Μονάδεσ 9) 

β) Να αποδείξετε ότι |γ | = 5|β  |.  
(Μονάδεσ 8) 

γ) Να υπολογίςετε τουσ πραγματικοφσ αρικμοφσ λ, μ ϊςτε το διάνυςμα γ  να γραφεί ςτθ μορφι 

γ = λα   + μβ  . 
(Μονάδεσ 8) 

 
21681 
Θεωροφμε τα ςθμεία Α(1, 2), Β( 3, 4), Γ(2, 5) . 

α) Να βρείτε ςθμείο Δ ϊςτε ΔΓ ΑΒ . 
(Μονάδεσ 10) 

β) Να αιτιολογιςετε γιατί το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι παραλλθλόγραμμο. 
(Μονάδεσ 8) 

γ) Να βρείτε το κζντρο Ο του παραλλθλογράμμου. 
(Μονάδεσ 7) 

22038 
Δίνεται το διάνυςμα α   = (5,−12). 

α) Να βρείτε ζνα διάνυςμα β   που να είναι ομόρροπο ςτο  α    και να ζχει μζτρο 1. 
(Μονάδεσ 12) 

β) Να βρείτε ζνα διάνυςμα γ   που να είναι αντίρροπο ςτο  α    και να ζχει μζτρο 7. 
(Μονάδεσ 13) 



 
22044 
Δίνονται τα ςθμεία A 0,0 , B 4,0  και Γ(5,1). 
α) Να ςχεδιάςετε ζνα ορκοκανονικό ςφςτθμα αξόνων και να τοποκετιςετε ςε αυτό τα ςθμεία Α,Β, Γ. 

(Μονάδεσ 10) 

β) Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ ενόσ τζταρτου ςθμείου Δ ζτςι ϊςτε το τετράπλευρο ΑΒΓΔ να είναι 
παραλλθλόγραμμο. Να αιτιολογιςετε τθν απάντθςι ςασ. 

(Μονάδεσ 15) 

 
22052 

Δίνονται τα διανφςματα α   = (−2,5) και  β  = (1,−3). 

α) Να αποδείξετε ότι τα διανφςματα α   , β   δεν είναι παράλλθλα. 
(Μονάδεσ 12) 

β) Να εκφράςετε το διάνυςμα v  = (8,−21) ωσ γραμμικό ςυνδυαςμό των διανυςμάτων α    και β  . 
(Μονάδεσ 13) 

 
22060 
Δίνονται τα ςθμεία Α(0, 2), Β(3, 0), Γ(6,2) και Δ(3,4). 

α) Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ των διανυςμάτων ΑΔ      , ΒΓ     , ΒΑ       και να επιβεβαιϊςετε ότι:  ΑΔ      = ΒΓ     . 
(Μονάδεσ 12) 

β) Να δείξετε ότι  ΒΑ       =  ΒΓ      . Ποιο είναι το ςχιμα του τετραπλεφρου ΑΒΓΔ; 
(Μονάδεσ 13) 

 
22557 
Το ιςοςκελζσ τρίγωνο ΑΒΓ ζχει βάςθ ΒΓ και φψοσ ΑΟ. Η κορυφι Α είναι ςθμείο του κετικοφ 
θμιάξονα Οy και οι κορυφζσ Β και Γ είναι ςθμεία του άξονα x′x , όπωσ φαίνεται ςτο παρακάτω 
ςχιμα. Ζςτω  ΒΓ = 12 ,  ΑΟ = 8 και Μ το μζςο τθσ πλευράσ ΑΓ. 
α) Να αποδείξετε ότι: 

i. Α(0 , 8), Β(−6 , 0) και Γ(6 , 0).                                                                             (Μονάδεσ 9)  
ii.  Μ(3 , 4)                            (Μονάδεσ 9) 

β) Να βρείτε το μικοσ τθσ διαμζςου ΒΜ.                                                                                  (Μονάδεσ 7) 
 

 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Θζμα 4 
  
17076 
Δίνονται τα ςθμεία 𝛢(−3,−1) , 𝛣(0, 3) και 𝛭(𝑥, 𝑦) του καρτεςιανοφ επιπζδου 𝑂𝑥𝑦. 

α) Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ των  διανυςμάτων 𝛢𝛭        , 𝛭𝛣        και  𝛢𝛣      .                             (Μονάδεσ 6) 

β) Να βρείτε τα μζτρα των  διανυςμάτων 𝛢𝛭        , 𝛭𝛣        και  𝛢𝛣      .                                              (Μονάδεσ 6) 

γ) Να αποδείξετε ότι  𝛢𝛭        +  𝛭𝛣        ≥ 5.                                                                                  (Μονάδεσ 6) 

δ) Θεωριςτε τον ιςχυριςμό: «Υπάρχει ηεφγοσ πραγματικϊν αρικμϊν (𝑥,𝑦) τζτοιο ϊςτε να ιςχφει  

  𝑥 + 3 2+ 𝑦 + 1 2 +  𝑥2+ 𝑦 − 3 2 = 4 .» 
Είναι αλθκισ ι  ψευδισ ο παραπάνω ιςχυριςμόσ; Να αιτιολογιςετε τθν απάντθςι ςασ. 

                                                                                                                              (Μονάδεσ 7) 
        
 
17077 
Στο καρτεςιανό επίπεδο  𝑂𝑥𝑦 τα ςθμεία 𝛢 και 𝛣 ζχουν διανφςματα κζςεωσ 

𝛰𝛢      = 2𝑖 + 𝜆𝑗   και  𝛰𝛣      =  𝜆 + 1 𝑖 +  𝜆 + 3 𝑗  , με 𝜆 ∈  . 

α) Να αποδείξετε ότι  𝛢𝛣      =  𝜆 − 1 𝑖 + 3𝑗  .                                                                           (Μονάδεσ 6) 
β) Να βρείτε τθν απόςταςθ των ςθμείων 𝛢 και 𝛣 ωσ ςυνάρτθςθ του 𝜆.                          (Μονάδεσ 7) 
γ) Για ποιζσ τιμζσ του 𝜆 θ απόςταςθ των ςθμείων 𝛢 και 𝛣 είναι ίςθ με 5;                       (Μονάδεσ 7) 
δ) Θεωριςτε τον ιςχυριςμό: «Υπάρχει πραγματικόσ αρικμόσ 𝜆 τζτοιοσ ϊςτε θ απόςταςθ των 
ςθμείων 𝛢 και 𝛣 να παίρνει τθ μικρότερθ δυνατι τιμι.»  
Είναι αλθκισ ι  ψευδισ ο παραπάνω ιςχυριςμόσ; Να αιτιολογιςετε τθν απάντθςι ςασ. 

(Μονάδεσ 5) 
 

 
 
20938 

Θεωροφμε τρίγωνο OAB,  με  ΟΑ      = α   ,  ΟΒ      = (6,8).  Για το διάνυςμα α    γνωρίηουμε  
ότι  α   = ( α    − 4,  α    − 2) 
α) Να δείξετε ότι  α    = 2.           

(Μονάδεσ 10) 
β) Να βρείτε ςθμείο Γ  ζτςι, ϊςτε το τετράπλευρο OAΓB να αποτελεί παραλλθλόγραμμο.                                                                                                 

(Μονάδεσ 08) 
γ) Να βρείτε τθν γωνία που ςχθματίηει θ πλευρά ΟΑ  με τθ διαγϊνιο ΑΒ του     
παραλλθλογράμμου OAΓB. 

(Μονάδεσ 07) 
 
 
 

  
 
         
 


