
Θέματα από ΙΕΠ Παράγραφος 2.1 Εξίσωση Ευθείας 
 

Θέμα 2 
 

15027 
Δίνονται τα ςθμεία Α(1,-1) και Β(3,5) όπωσ φαίνεται ςτο διπλανό 
ςχιμα.  
α) Να βρείτε το ςυντελεςτι διεφκυνςθσ τθσ ευκείασ ΑΒ.  

(Μονάδεσ 7) 

β) Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ του μζςου Μ του τμιματοσ ΑΒ.  
(Μονάδεσ 8) 

γ) Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ μεςοκακζτου του τμιματοσ ΑΒ.  
(Μονάδεσ 10) 

 
 

15044 
Δίνονται τα ςθμεία 𝛢(0,5) και 𝛣(6, −1). 

α)  Ι. Να βρείτε τον ςυντελεςτι διεφκυνςθσ τθσ ευκείασ που διζρχεται από τα ςθμεία 𝛢 και 𝛣. 
(Μονάδεσ 5) 

 ΙΙ. Να αποδείξετε ότι το μζςο του ευκφγραμμου τμιματοσ 𝛢𝛣, είναι το ςθμείο 𝛭 3,2 . 
(Μονάδεσ 5) 

β) Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ μεςοκάκετθσ ευκείασ (𝜀) του ευκφγραμμου τμιματοσ 𝛢𝛣. 
(Μονάδεσ 15) 

 
 

15271 
Δίνονται τα ςθμεία Α( 3, 2), Β(1, 6) και  Γ( 13, 7) . 

α) Να βρείτε το ςυντελεςτι διεφκυνςθσ τθσ ευκείασ που διζρχεται από τα Α, Β.  
(Μονάδεσ 8) 

β) Να αποδείξετε ότι θ ευκεία που διζρχεται από τα Α, Β ζχει εξίςωςθ  y x 5 . 
(Μονάδεσ 7) 

γ) Να αιτιολογιςετε γιατί το ςθμείο Γ δεν είναι πάνω ςτθν ΑΒ.  
(Μονάδεσ 10) 

 
 

15275 
Σε ορκοκανονικό ςφςτθμα ςυντεταγμζνων κεωροφμε το ςθμείο M(2, 1). 

α) Μια ευκεία (ε) με ςυντελεςτι διεφκυνςθσ λ διζρχεται από το Μ. Να βρείτε: 
i. Τθν εξίςωςθ τθσ. 

(Μονάδεσ 2) 

ii. Για ποιεσ τιμζσ του λ θ ευκεία ςχθματίηει τρίγωνο με τουσ άξονεσ. 
(Μονάδεσ 5) 

β) Ζςτω ότι  θ ευκεία (ε) τζμνει τουσ άξονεσ x x  και y y ςτα ςθμεία Α, Β αντίςτοιχα. 

i. Να βρείτε, με τθ βοικεια του λ, τα μικθ των τμθμάτων ΟΑ, ΟΒ. 
(Μονάδεσ 6) 

ii. Να βρείτε για ποιεσ τιμζσ του λ θ ευκεία ςχθματίηει με τουσ άξονεσ ιςοςκελζσ τρίγωνο. 
(Μονάδεσ 6) 

iii. Να υπολογίςετε, ςε κάκε περίπτωςθ, το εμβαδόν του ιςοςκελοφσ τριγϊνου που 
ςχθματίηεται. 

(Μονάδεσ 6) 

 

15657 

Δίνονται οι ευκείεσ: 1 : 2 6x y    και 2 : 2 2x y    .                  

α) Να βρείτε το κοινό τουσ ςθμείο  . 
(Μονάδεσ 12) 

β) Να δείξετε ότι οι ευκείεσ 1 2,   και 3 :3 4x y    διζρχονται από το ίδιο ςθμείο. 
(Μονάδεσ 13) 



16002 

Σε τρίγωνο ΑΒΓ είναι Α(3, 2)  και Γ(5, 2) . Αν το ςθμείο 
 
 
 

1
Μ 3,

2
είναι το μζςο τθσ ΒΓ, τότε: 

α) Να αποδείξετε ότι Β(1, 1) .                                         (Μονάδεσ 9) 

β) Να βρείτε το μικοσ τθσ πλευράσ ΒΓ.        (Μονάδεσ 6) 

γ) Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ ευκείασ ΑΓ.                    (Μονάδεσ 10) 

 

16766 
Δίνονται οι ευκείεσ (ε1) και (ε2) με εξιςϊςεισ x − 3y = 4 και 9x + 3y = 6 αντίςτοιχα. 
α)  Να αποδείξετε ότι οι ευκείεσ (ε1) και (ε2) είναι κάκετεσ. 

(Μονάδεσ 8) 

β) Να αποδείξετε ότι οι ευκείεσ (ε1) και (ε2) τζμνονται ςτο ςθμείο Α 1, − 1 . 
(Μονάδεσ 8) 

γ) Να βρεκεί θ εξίςωςθ τθσ ευκείασ θ οποία διζρχεται από το ςθμείο Α και είναι κάκετθ ςτον 
άξονα xϋx.  

(Μονάδεσ 9) 
 

18236 
Σε τρίγωνο ΑΒΓ είναι A( 1, 5)  και B(2, 1) . Αν οι πλευρζσ ΑΓ και ΒΓ βρίςκονται πάνω ςτισ ευκείεσ 

1ε : y x 4   και 2

1
ε : y x 2

2
    αντίςτοιχα, τότε:  

α) Να αποδείξετε ότι Γ(4, 0) . 
(Μονάδεσ 12) 

β) Να βρείτε: 
i. το ςυντελεςτι διεφκυνςθσ τθσ ευκείασ ΑΓ 

(Μονάδεσ 6) 

ii. τθν εξίςωςθ του φψουσ ΒΔ. 
(Μονάδεσ 7) 

 

18351 
Δίνονται τα ςθμεία Α(-1,5), Β(3,3). Να υπολογίςετε: 
α) Τισ ςυντεταγμζνεσ του μζςου Μ του τμιματοσ ΑΒ. 

(Μονάδεσ 8) 

β) Τον ςυντελεςτι διεφκυνςθσ τθσ ευκείασ ΑΒ. 
(Μονάδεσ 8) 

γ) Τθν εξίςωςθ τθσ μεςοκακζτου (θ) του τμιματοσ ΑΒ. 
(Μονάδεσ 9) 

 

20868 
Στο διπλανό ςχιμα φαίνονται τα ςθμεία 𝛢 1,1 , 𝛣 3,2  και 𝛤 
μιασ ευκείασ (𝜀). 
α) Να βρείτε τθν κλίςθ 𝜆 τθσ ευκείασ (𝜀). 

(Μονάδεσ 10) 

β) Να αποδείξετε ότι θ εξίςωςθ τθσ ευκείασ (𝜀) είναι θ 

𝑦 =
1

2
𝑥 +

1

2
 . 

(Μονάδεσ 05) 

γ) Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ του ςθμείου 𝛤, ςτο οποίο θ 
ευκεία (𝜀) τζμνει τον άξονα 𝑥΄𝑥. 

(Μονάδεσ 10) 

 
21964 
Δίνονται το ςθμείο Α(4,-2) και θ ευκεία (ε1) με εξίςωςθ: x – y +2 = 0. Να βρείτε: 
α) τθν ευκεία (ε2) που διζρχεται από το ςθμείο Α και είναι κάκετθ ςτθν ευκεία (ε1).         (Μονάδεσ 8) 
β) το ςθμείο τομισ Β, των ευκειϊν (ε1) και (ε2): y = -x + 2.                                                         (Μονάδεσ 8)                                                                                                                            
γ)  το ςυμμετρικό Γ του ςθμείου Α, ωσ προσ τθν ευκεία (ε1).                  (Μονάδεσ 9)    



21965 
Δίνονται τα ςθμεία Α(2, -4) και Β(0, -2) 
α)  Να βρείτε το μζςο Μ του τμιματοσ ΑΒ.                                                       (Μονάδεσ 7) 
β)  Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ μεςοκακζτου (η) του ευκφγραμμου τμιματοσ ΑΒ.                (Μονάδεσ 8) 
γ) Αν (η): y = x – 4 και (ε): y = 2·x-6, τότε να βρείτε το ςθμείο τομισ των ευκειϊν (η) και (ε).  

    (Μονάδεσ 10)                                                         
 

22047 
Δίνεται το τετράγωνο του ςχιματοσ με κορυφζσ Α1, Α2, Α3, Α4. Ζςτω  
λ1, λ2, λ3, λ4  οι κλίςεισ των ευκειϊν Α1Α2, Α2Α3, Α3Α4, Α4Α1 αντίςτοιχα. 
α) Να βρείτε όλα τα ηεφγθ των παράλλθλων πλευρϊν του 
τετραγϊνου. Ποιά ςχζςθ ςυνδζει τισ κλίςεισ κάκε δφο παράλλθλων 
πλευρϊν; 

(Μονάδεσ 15) 

β) Να αποδείξετε ότι:    
λ1

λ3
+

λ2

λ4
= 2 . 

(Μονάδεσ 10) 
 
22049 
Δίνεται το τετράγωνο του ςχιματοσ με κορυφζσ Α1, Α2, Α3, Α4. Ζςτω  λ1, 

λ2, λ3, λ4  οι κλίςεισ των ευκειϊν Α1Α2, Α2Α3, Α3Α4, Α4Α1 αντίςτοιχα. 
α) Να βρείτε όλα τα ηεφγθ των πλευρϊν του τετραγϊνου που είναι 
κάκετεσ μεταξφ τουσ. Ποιά ςχζςθ ςυνδζει τισ κλίςεισ κάκε δφο 
κάκετων πλευρϊν; 

(Μονάδεσ 15) 

β) Να αποδείξετε ότι:    λ1 ∙ λ2 + λ2 ∙ λ3 + λ3 ∙ λ4 + λ4 ∙ λ1 = −4 . 
(Μονάδεσ 10) 

 
 
22071 
Οι πλευρζσ ΑΒ και ΑΔ ενόσ παραλλθλογράμμου ΑΒΓΔ ζχουν εξιςϊςεισ x+2y+1=0 και 2x+y+5=0 
αντίςτοιχα και το κζντρο του παραλλθλογράμμου είναι το ςθμείο Κ(1,2).  
α) Να αποδείξετε ότι: 
i. Θ κορυφι Α του παραλλθλογράμμου ζχει ςυντεταγμζνεσ Α(-3, 1)                                   (Μονάδεσ 08) 

ii. Θ κορυφι Γ του παραλλθλογράμμου ζχει ςυντεταγμζνεσ Γ(5, 3).                    (Μονάδεσ 07)  
β) Να βρείτε τισ εξιςϊςεισ των άλλων δφο πλευρϊν του ΒΓ και ΓΔ.                    (Μονάδεσ 10) 
 
 
22173 
Δίνεται το τετράγωνο ΑΒΓΟ με κορυφζσ τα ςθμεία Α(0,4), Β(4,4), Γ(4,0), 

Ο(0,0). Στθν διαγϊνιο ΑΓ παίρνουμε ςθμείο Η, τζτοιο ϊςτε  ΑΖ       = 
3

4
 ΑΓ      . 

Επίςθσ, κεωροφμε το μζςο Δ τθσ ΒΓ.     
α) Να βρείτε: 
i. Τισ ςυντεταγμζνεσ του ςθμείου Δ. 

 (Μονάδεσ 07) 
ii. Τισ ςυντεταγμζνεσ του ςθμείου Η.  

                                                                                          (Μονάδεσ 09) 
β) Αν το ςθμείο Δ είναι το (4,2) και το ςθμείο Η το (3,1), να αποδείξετε ότι θ ευκεία ΗΔ είναι 
κάκετθ ςτθν ευκεία ΑΓ.                                                                                                                   

 (Μονάδεσ 09) 
 

 



Θέμα 4 

 
14970 
Δίνεται θ ευκεία     y λ(x 2) λ 2, λ R  (1). 

α) Να βρείτε τισ ευκείεσ που προκφπτουν όταν λ 1  και όταν λ 2. Κατόπιν να βρείτε το κοινό 
ςθμείο Μ των δυο ευκειϊν. 

(Μονάδεσ 7) 
Ζςτω Μ(1, 2)  

β) Να αποδείξετε ότι όλεσ οι ευκείεσ που προκφπτουν από τθν (1) για τισ διάφορεσ τιμζσ  του λ, 
διζρχονται από το Μ.  

(Μονάδεσ 5) 

γ) Να βρείτε: 
i. τα ςθμεία τομισ Α, Β τθσ ευκείασ (1) με τουσ άξονεσ x x  και y y . 

(Μονάδεσ 6) 

ii. για ποιεσ τιμζσ του λ το εμβαδόν του τριγϊνου ΟΑΒ είναι ίςο με 
1

2
.  

(Μονάδεσ 7) 

 
15029 
Στο διπλανό ςχιμα δίνονται τα ςθμεία  

(0,0) , (1, 3) , ( 3 1, 3 1)     . 

α) Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ ευκείασ   κακϊσ και 
τθ γωνία   που ςχθματίηει με τον άξονα x x . 

(Μονάδεσ 6) 
β) Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ ευκείασ   κακϊσ και 
τθ γωνία   που ςχθματίηει με τον άξονα x x . 

(Μονάδεσ 6) 
γ) Να δείξετε ότι το τρίγωνο   είναι ορκογϊνιο 

και ιςοςκελζσ με ˆ 90  . 
(Μονάδεσ 7) 

δ) Να δείξετε ότι 
3 1

15
3 1







. 

(Μονάδεσ 6) 

15658 

Δίνονται τα διανφςματα  2, 2    και  1,1   τα οποία ζχουν κοινι αρχι το ςθμείο  2,1 .  

α) Να αποδείξετε ότι τα διανφςματα   και   είναι κάκετα. 
                                                                                                                                (Μονάδεσ 4) 

β) Αν το ςθμείο   είναι το πζρασ του διανφςματοσ  ,   είναι το πζρασ του διανφςματοσ   και 

 ,x y   ζνα τυχαίο ςθμείο τθσ ευκείασ  , 

i. να δείξετε ότι οι ςυντεταγμζνεσ των ςθμείων   και   είναι  4, 1   και  3,2 .  

                                                                                                                               (Μονάδεσ 5) 

ii. να δείξετε ότι 3 11x y   . 
                                                                                                                               (Μονάδεσ 6)  

iii. να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ του ςθμείου  ,x y  , αν ιςχφει ότι το   είναι εςωτερικό ςθμείο του 

ευκφγραμμου τμιματοσ   και 
1

2
   . 

                                                                                                                            (Μονάδεσ 10) 

 



17078 
Δίνονται τα ςθμεία 𝛢 3, 2𝛼 , 𝛣 4, 𝛼 , 𝛤 𝛼 + 1, 1 − 𝛼  και  𝛥(𝛼, 1), με 𝛼 ∈  . 
α) Να αποδείξετε ότι: 
i. Θ ευκεία που διζρχεται από τα ςθμεία 𝛢 και 𝛣 ζχει εξίςωςθ 𝑦 = −𝛼𝑥 + 5𝛼.    

                                                                                                                               (Μονάδεσ 6) 

ii. Τα ςθμεία 𝛤 και 𝛥 ανικουν ςτθν ευκεία  𝛢𝛣 αν και μόνο αν 𝛼 = 
5± 21

2
 .  

            (Μονάδεσ 7) 

iii. Το τετράπλευρο 𝛢𝛣𝛤𝛥 είναι παραλλθλόγραμμο όταν 𝛼 ≠ 
5± 21

2
 .   

 (Μονάδεσ 7) 

β) Θεωριςτε τον ιςχυριςμό: «Υπάρχει πραγματικόσ αρικμόσ 𝛼 ϊςτε το τετράπλευρο 𝛢𝛣𝛤𝛥 να 
είναι τετράγωνο.» Είναι αλθκισ ι  ψευδισ ο παραπάνω ιςχυριςμόσ; Να αιτιολογιςετε τθν 
απάντθςι ςασ.  

                                                                                                 (Μονάδεσ 5) 

 
18568 
Δίνονται τα ςθμεία Α(2,4), Β(-1,0) και Γ(3,-2). 
α) Να αποδείξετε ότι τα ςθμεία Α, Β, Γ αποτελοφν κορυφζσ τριγϊνου ΑΒΓ.                  (Μονάδεσ 04) 
β) Αν θ ευκεία ΑΒ τζμνει τον άξονα y’y ςε ζνα ςθμείο Δ και θ ευκεία ΑΓ τζμνει τον άξονα x’x ςε 
ζνα ςθμείο Ε, τότε: 
i. Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ των ςθμείων Δ και Ε.        (Μονάδεσ 10) 

ii. Να αποδείξετε ότι  ΑΔ       = 2ΔΒ       και ΑE       = 2EΓ      .  (Μονάδεσ 06) 

γ) Να αποδείξετε ότι  θ ευκεία ΔΕ είναι παράλλθλθ τθσ ΒΓ.  (Μονάδεσ 05) 

 
 
22065 
Δίνονται τα ςθμεία Α 0,0 , Β 8,0 , Γ 10,4 , Δ(2,4). Τα 
ςθμεία Μ και Ν είναι τα μζςα των πλευρϊν ΑΒ και ΒΓ 
αντίςτοιχα, ενϊ Κ και Λ είναι τα ςθμεία που τζμνουν τα 
τμιματα ΔΜ και ΔΝ τθν διαγϊνιο ΑΓ αντίςτοιχα, όπωσ 
φαίνεται ςτο ςχιμα. 
α) Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι 
παραλλθλόγραμμο. 

(Μονάδεσ 5) 

β) Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ των ςθμείων Μ και Ν. 
(Μονάδεσ 5) 

γ) Να βρείτε τισ εξιςϊςεισ των ευκειϊν ΑΓ, ΔΜ, ΔΝ  και ςτθ ςυνζχεια τισ ςυντεταγμζνεσ των 
ςθμείων Κ και Λ. 

(Μονάδεσ 10) 

δ) Να δείξετε ότι τα ςθμεία Κ και Λ τριχοτομοφν τθν διαγϊνιο ΑΓ, δθλαδι τθν χωρίηουν ςε τρία 
ίςα τμιματα. 

(Μονάδεσ 5) 

 
 


