
Θέματα από ΙΕΠ Παράγραφος 2.2 Γενική Μορφή Εξίσωση Ευθείας 
 

Θέμα 2 
 
15986 

Δίνονται τα ςθμεία Α(1,1) και Β(2,3) 

α) i) Να βρείτε το ςυντελεςτι διεφκυνςθσ τθσ ευκείασ που διζρχεται από τα Α, Β. 
ii) Να αποδείξετε ότι θ εξίςωςθ τθσ ευκείασ ΑΒ είναι θ (ε):  𝑦 = 2𝑥 − 1. 

(Μονάδεσ 12) 

β) Να εξετάςετε αν το ςθμείο  𝛤 2100 , 5   ανικει ςτθν ευκεία (ε). 
(Μονάδεσ 13) 

21162 
Δίνονται τα ςθμεία A(3,2)  και Β(-1,-6) .  Να βρεκοφν: 

α) Οι ςυντεταγμζνεσ του μζςου Μ του ευκφγραμμου τμιματοσ ΑΒ.                                    (Μονάδεσ 8) 

β) Ο ςυντελεςτισ διεφκυνςθσ τθσ ευκείασ που διζρχεται από τα ςθμεία Α και Β.            (Μονάδεσ 8) 

γ) Θ εξίςωςθ τθσ μεςοκακζτου ευκείασ (ε) του ευκφγραμμου τμιματοσ ΑΒ.                       (Μονάδεσ 9) 
  
 
21662 
Δίνεται θ ευκεία ε: - x + y - 2 = 0 και τα ςθμεία  Α(-5,1) και Β (-3,5).  
α) Να βρείτε το ςυμμετρικό του ςθμείου Α ωσ προσ το ςθμείο Β.          (Μονάδεσ 10)  
β) Να βρείτε: 

i. τθν εξίςωςθ τθσ ευκείασ ε’ που διζρχεται από το Β και είναι κάκετθ ςτθν ε.    (Μονάδεσ 5) 
ii. το ςθμείο τομισ των ευκειϊν ε και ε’.                                              (Μονάδεσ 5) 

iii. το ςυμμετρικό του ςθμείου Β ωσ προσ τθν ευκεία ε.                    (Μονάδεσ 5)              
                                                                                                       

22059 
Δίνεται το ςθμείο Α(1,−3) και θ ευκεία ε: 4x + 6y = 1. 
α) Να εξθγιςετε γιατί το Α δεν είναι ςθμείο τθσ ευκείασ ε.     (Μονάδεσ 10) 
β) Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ ευκείασ που διζρχεται από το ςθμείο Α και είναι παράλλθλθ ςτθν 
ευκεία  ε.           (Μονάδεσ 15) 

 
22072 
Δίνονται οι εξιςϊςεισ (1): λ x + ( λ - 1 ) y - 4 = 0  και (2): ( 3 λ + 1 ) x - 2 λ y - 7 = 0  με λ ϵ R. 

α) Να αποδείξετε ότι οι εξιςϊςεισ (1) και (2) παριςτάνουν εξιςϊςεισ ευκειϊν για κάκε λR. 
 (Μονάδεσ 15) 

β) Να βρείτε τισ τιμζσ του λR, ϊςτε οι ευκείεσ με εξιςϊςεισ τισ (1) και (2) να είναι μεταξφ τουσ 
κάκετεσ.                    (Μονάδεσ 10) 

 
22092 
Δίνεται τετράπλευρο ΑΒΓΔ με κορυφι Α(1,4). Θ πλευρά ΑΔ ζχει εξίςωςθ 3𝑥 − 2𝑦 + 5 = 0 και θ 
διαγϊνιοσ ΒΔ ζχει εξίςωςθ 𝑦 = 𝑥 + 2.  
α) Να αποδείξετε ότι θ κορυφι Δ ζχει ςυντεταγμζνεσ Δ(−1,1).                            (Μονάδεσ 12) 
β) Αν οι διαγϊνιοι ΑΓ και ΒΔ του τετραπλεφρου τζμνονται κάκετα, να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ διαγωνίου ΑΓ. 

                                    (Μονάδεσ 13) 
 

22171 
Δίνονται οι ευκείεσ ε1: 3x - y  = 5 και ε2: x – y + 1 = 0. 
α) Να βρεκεί το ςθμείο τομισ τουσ Μ.                                                                                        (Μονάδεσ 10) 
β) Να βρεκεί θ εξίςωςθ τθσ ευκείασ που διζρχεται από το ςθμείο Μ(3,4) και είναι κάκετθ ςτθν (ε2).    
                                                                                                                                       (Μονάδεσ 10) 
γ) Να βρεκεί ζνα διάνυςμα παράλλθλο ςτθν (ε1).                                                                     (Μονάδεσ 05) 



Θέμα 4 
 

14978 

Δίνονται τα ςθμεία 𝛢 1,1 ,𝛣 3,3 . 

α) Αν 𝑀 𝑥,𝑦  ςθμείο του επιπζδου, να βρείτε τισ αποςτάςεισ 𝑑1 ,𝑑2 του Μ από τα Α και Β 
αντίςτοιχα.                   (Μονάδεσ 6) 

β) Να γράψετε τθ ςχζςθ που πρζπει να πλθροφν οι 𝑑1 ,𝑑2, ϊςτε το ςθμείο Μ να ανικει ςτθ 
μεςοκάκετο του ΑΒ.                   (Μονάδεσ 4) 

γ) Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ μεςοκακζτου του ΑΒ.              (Μονάδεσ 8) 

δ) Να βρείτε ςθμείο Σ τζτοιο ϊςτε το τρίγωνο ΣΑΒ να είναι ιςόπλευρο.            (Μονάδεσ 7) 
 

15004 
α) Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ ευκείασ 𝜀1 που διζρχεται από τα ςθμεία 𝛢 4,2  και 𝛣 8,5 . 

(Μονάδεσ 5) 

β) Αν 𝜀1: 3𝑥 − 4𝑦 − 4 = 0, να δείξετε ότι θ οξεία γωνία που ςχθματίηει με τθν ευκεία  
𝜀2: 7𝑥 − 𝑦 − 1 = 0 είναι 𝜑 = 45𝑜 .     (Μονάδεσ 8) 

γ) Να βρείτε το ςθμείο τομισ των 𝜀1 και 𝜀2.     (Μονάδεσ 4) 

δ) Να βρείτε τθν εξίςωςθ ευκείασ 𝜀3 τζτοιασ ϊςτε θ 𝜀2 να διχοτομεί τθ γωνία που ςχθματίηουν 
οι ευκείεσ 𝜀1 και 𝜀3.     (Μονάδεσ 8) 

      
15253 

Δίνεται θ εξίςωςθ 2 2 2( 1) (3 2 1) 5 4 1 0x y             (1), όπου R . 

α) Να βρείτε για ποιεσ τιμζσ του   θ (1) παριςτάνει ευκεία  .          (Μονάδεσ 5) 

β) Να βρείτε για ποιεσ τιμζσ του   οι ευκείεσ  :  

i. είναι παράλλθλεσ ςτον xx .        (Μονάδεσ 4) 
ii. είναι παράλλθλεσ ςτον yy .        (Μονάδεσ 4) 

iii. διζρχονται από το (0,0) .         (Μονάδεσ 4) 

γ) Να δείξετε ότι όλεσ οι ευκείεσ   που προκφπτουν από τθν (1) διζρχονται από ςτακερό 
ςθμείο.            (Μονάδεσ 8) 

 

15439 
Μία φωτεινι ακτίνα διερχόμενθ από το ςθμείο 
𝛢(2,3) και προςπίπτουςα ςτθν ευκεία (𝜀) με 
εξίςωςθ 𝑥 + 𝑦 + 1 = 0, μετά τθν ανάκλαςι τθσ 
διζρχεται από το ςθμείο 𝛭(1,1).  

α) i. Να αποδείξετε ότι θ προβολι του ςθμείου 𝛢 
πάνω ςτθν ευκεία (𝜀) είναι το ςθμείο 
𝛱(−1,0). 

(Μονάδεσ 7)                                                                                                           
ii. Να αποδείξετε ότι το ςυμμετρικό του 

ςθμείου 𝛢 ωσ προσ τθν ευκεία (𝜀), είναι το 
ςθμείο 𝛢΄(−4,−3). 

                                   (Μονάδεσ 5) 
β) i. Αν γνωρίηετε ότι θ ανακλϊμενθ ακτίνα είναι 

θ ευκεία (𝜀2), θ οποία διζρχεται από τα 
ςθμεία 𝛢΄,𝛴,𝛭, τότε να βρείτε τθν εξίςωςι τθσ. 

                                                 (Μονάδεσ 4) 

ii.Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ του ςθμείου πρόςπτωςθσ 𝛴 τθσ φωτεινισ ακτίνασ (𝜀1) πάνω 
ςτθν ευκεία (𝜀).  

                      (Μονάδεσ 5) 

γ) Αν  𝛴  −
2

3
,−

1

3
 , τότε να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ προςπίπτουςασ ακτίνασ (𝜀1).                                      (Μονάδεσ 4) 



15475 
Δφο εργοςτάςια 𝛢 και 𝛣 τα οποία ςε ζνα ςφςτθμα 
ςυντεταγμζνων ζχουν ςυντεταγμζνεσ 𝛢 2,1 ,𝛣 4,3 , 
βρίςκονται κοντά ςε μια ακτι που πρόκειται να 
καταςκευαςτεί μια αποβάκρα και κα εξυπθρετεί τα δφο 
εργοςτάςια.  
α) Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ ευκείασ που ςυνδζει τα δφο 
εργοςτάςια.   

(Μονάδεσ 8) 

β) Αν θ ακτι είναι ευκφγραμμθ με εξίςωςθ ε:𝑦 = 2𝑥 − 7, να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ του 
ςθμείου τθσ ακτισ ςτο οποίο πρζπει να τοποκετθκεί θ αποβάκρα ϊςτε να απζχει εξ ίςου από 
τα δφο εργοςτάςια.   

(Μονάδεσ 10) 

γ) Αν το ηθτοφμενο ςθμείο του ερωτιματοσ β) είναι 𝛮(4,1), να βρείτε πόςο απζχει το κάκε 
εργοςτάςιο από το ςθμείο αυτό. 

(Μονάδεσ 7) 
 
16003 
Θεωροφμε τθν οικογζνεια των ευκειϊν      αε : (α 4)x 2αy α 4 0, α R . 

α) Να βρείτε τισ ευκείεσ που προκφπτουν όταν α 0  και όταν α 1  και κατόπιν να 
προςδιορίςετε το κοινό τουσ ςθμείο Μ. 

(Μονάδεσ 8) 

β) Να αποδείξετε ότι όλεσ οι ευκείεσ τθσ οικογζνειασ διζρχονται από το Μ. 
(Μονάδεσ 6) 

γ) Ζςτω ότι μια ευκεία τθσ παραπάνω οικογζνειασ τζμνει τουσ κετικοφσ θμιάξονεσ Οx, Οy ςτα 
ςθμεία Α και Β αντίςτοιχα. 

i. Να αποδείξετε ότι  0 α 4 .                                                                                               (Μονάδεσ 4) 
ii. Να βρείτε για ποια τιμι του α ιςχφει  (ΟΑ) = 2(ΟΒ)                                                         (μονάδεσ 5)  

 
16477 
Σε καρτεςιανό ςφςτθμα ςυντεταγμζνων xy , θ 

εξίςωςθ ευκείασ  

 : 1 2 0x y      , όπου   αρικμόσ που 

μεταβάλλεται ςτο , παριςτάνει τθ φωτεινι 
ακτίνα που εκπζμπει ζνασ περιςτρεφόμενοσ 
φάροσ  .  Ακόμθ δίνεται ότι ζνα φορτθγό 
πλοίο είναι αγκυροβολθμζνο ςτο ςθμείο 

 0,0 .     

α)  i. Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ του φάρου   
(Μονάδεσ 10) 

ii. Να εξετάςετε αν υπάρχει φωτεινι ακτίνα 
που εκπζμπεται από το φάρο προσ το 
αγκυροβολθμζνο πλοίο. 

(Μονάδεσ 5) 
β) Ζνα ρυμουλκό πλοίο   βρίςκεται βόρεια του φάρου  . Θ φωτεινι ακτίνα που φωτίηει το   
ζχει εξίςωςθ 4 0x y   . Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ του ςθμείου   όταν είναι γνωςτό ότι θ 

ςυντομότερθ διαδρομι που πρζπει  να διανφςει το ρυμουλκό πλοίο για να πάει προσ το 
αγκυροβολθμζνο φορτθγό πλοίο είναι ίςθ με 4  μονάδεσ μικουσ. 

              (Μονάδεσ 10) 
 

 



18244 

Δίνονται οι ευκείεσ 
1 : 3y x   και 

2 : y x  . 

α) Να ςχεδιάςετε τισ 1 2,   ςτο ίδιο ορκοκανονικό ςφςτθμα αξόνων.  
(Μονάδεσ 6) 

β) Να βρείτε τθ γωνία που ςχθματίηει κάκε μια από τισ ευκείεσ 1  
και 

2  με τον άξονα xx .  
(Μονάδεσ 6) 

γ) Να αιτιολογιςετε γιατί θ οξεία γωνία των 1 2,   είναι 15 .  
(Μονάδεσ 3) 

δ) Να αποδείξετε ότι 
3 1

15
2 2




 . 

(Μονάδεσ 10) 
 
21160 
Σε καρτεςιανό ςφςτθμα ςυντεταγμζνων Οxy κεωροφμε το τρίγωνο που ορίηεται από τα ςθμεία 
Ο(0, 0), Β(κ, 0) και Γ(0,2κ) όπου κ κετικόσ πραγματικόσ αρικμόσ. Εξωτερικά του τριγϊνου ΟΒΓ 
καταςκευάηουμε τετράγωνα ΟΒΔΕ και ΟΓΗΘ, τότε: 
α) Να βρείτε τισ εξιςϊςεισ των ευκειϊν που ανικουν τα ευκφγραμμα τμιματα ΓΔ και ΒΗ. 

(Μονάδεσ 10) 

β) Να βρεκεί θ εξίςωςθ του φψουσ του τριγϊνου ΟΒΓ που διζρχεται από το Ο.                (Μονάδεσ 7) 

γ) Να αποδείξετε ότι οι ευκείεσ ΓΔ, ΒΗ και το φψοσ του β) ερωτιματοσ διζρχονται από το ίδιο 
ςθμείο.                     (Μονάδεσ 8) 

 
21652 

Δίνονται οι εξιςϊςεισ 2x y    (1) και 1x y     (2), όπου R .  

α) Να δείξετε ότι για κάκε R  οι εξιςϊςεισ (1) και (2) παριςτάνουν ευκείεσ   και   αντίςτοιχα. 
(Μονάδεσ 6) 

β) Να βρείτε για ποιεσ τιμζσ του   οι ευκείεσ   και   τζμνονται. 
(Μονάδεσ 6) 

γ) Για  1,1  R   

i. να βρείτε ςυναρτιςει του   τισ ςυντεταγμζνεσ του ςθμείου τομισ   των   και  . 
(Μονάδεσ 7) 

ii.  αν 
2 1

,
1 1

 

 

 
 

    

να αποδείξετε ότι το   κινείται ςτθν ευκεία : 1x y   . 

(Μονάδεσ 6) 

 
 
 


