
Θέματα από ΙΕΠ Παράγραφος 2.3 Εμβαδόν Τριγώνου 
 

Θέμα 2 
15440 
Δίνονται τα ςθμεία 𝛢 0,2 ,𝛣 3,0  και 𝛤(1,1). 

α) Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ των διανυςμάτων 𝛢𝛣      , 𝛢𝛤      .  (Μονάδεσ 9) 
β) i. Να εξετάςετε αν τα ςθμεία 𝛢,𝛣 και 𝛤 ορίηουν τρίγωνο.  (Μονάδεσ 8) 

ii. Να υπολογίςετε το εμβαδόν του τριγϊνου 𝛢𝛣𝛤.  (Μονάδεσ 8)  
 

16194 
Δίνονται οι ευκείεσ (ε1) : 8χ +ψ−28 = 0, (ε2) : χ −ψ+1 = 0, (ε3) : 3χ+4ψ+5=0. 
α) Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ του ςθμείου τομισ Μ των (ε1) και (ε2).           (Μονάδεσ 09)          
β)  Αν το ςθμείο τομισ είναι το Μ(3,4) να υπολογίςετε:  

i. Το μζτρο του διανφςματοσ OM , όπου Ο θ αρχι των αξόνων.                (Μονάδεσ 08) 

ii. Τθν απόςταςθ του ςθμείου Μ από τθν ευκεία (ε3).             (Μονάδεσ 08) 
 

16425 

Δίνονται οι ευκείεσ: ε1: y = 
2

3
 x + 1 και ε2: x = 

3

2
 y + 9. 

α) Να αποδείξετε ότι: ε1 // ε2.                                                             (Μονάδεσ 12)                      

β) Να υπολογίςετε τθν απόςταςθ των ευκειϊν ε1 και ε2.             (Μονάδεσ 13) 

 

16759 
Δίνονται οι ευκείεσ (ε1), (ε2) και (ε3) με εξιςϊςεισ x − 2y = −1, 2x + y = 4 και y = −1  αντίςτοιχα. 
α) Να αποδείξετε ότι οι ευκείεσ (ε1) και (ε2) είναι κάκετεσ.  (Μονάδεσ 8) 

β) Να αποδείξετε ότι οι ευκείεσ (ε1) και (ε2) τζμνονται ςτο ςθμείο Α  
7

5
,

6

5
 .   (Μονάδεσ 9) 

γ) Να υπολογίςετε τθν απόςταςθ του ςθμείου Α από τθν ευκεία (ε3).  (Μονάδεσ 8) 

 
16769 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφζσ Α(1,7), Β(-1,5) και Γ(3,3).  
α) Να υπολογίςετε το εμβαδόν του τριγϊνου ΑΒΓ.  (Μονάδεσ 09) 

β) Αν Μ είναι το μζςο τθσ πλευράσ ΒΓ, τότε να υπολογίςετε: 
i. Τισ ςυντεταγμζνεσ του Μ. 

ii. Τθν εξίςωςθ τθσ διαμζςου ΑΜ. 
(Μονάδεσ 16) 

16771 

Δίνονται τα ςθμεία Α(2,1), Γ(4,-1) και το διάνυςμα AB (3, 1)  .       

α) Να βρεκεί το ςθμείο Β.   (Μονάδεσ 09) 

β) Αν Β(5,0): 
     i. Να δείξετε ότι τα ςθμεία Α, Β και Γ ςχθματίηουν τρίγωνο.   (Μονάδεσ 08) 
    ii. Να υπολογίςετε το εμβαδόν του τριγϊνου ΑΒΓ.                           (Μονάδεσ 08) 
                      

16774 
Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφζσ τα ςθμεία Α(2,5), Β(3,6) και Γ(-1,-2).       
α) Να βρείτε τον ςυντελεςτι διεφκυνςθσ τθσ ευκείασ ΒΓ.                                                 (Μονάδεσ 07) 
β) Να βρείτε τθν εξίςωςθ του φψουσ που άγεται από το Α.                      (Μονάδεσ 09) 
γ) Να βρείτε τθν γωνία που ςχθματίηει θ ευκεία ΑΒ με τον άξονα xϋx.         (Μονάδεσ 09) 
                 

16810 
Στο ορκοκανονικό ςφςτθμα ςυντεταγμζνων κεωροφμε τα ςθμεία Α(1,1), Β(5,2), Γ(0,-2) και Δ(8,0).  
α) Να τοποκετιςετε τα παραπάνω ςθμεία του επιπζδου ςε ζνα πρόχειρο ςχιμα και να αποδείξετε ότι το 
τετράπλευρο με κορυφζσ τα ςθμεία αυτά είναι τραπζηιο. (Μονάδεσ 10) 
β) Να υπολογίςετε το εμβαδόν του τραπεηίου του ερωτιματοσ α). (Μονάδεσ 15) 



17805 

Δίνεται το τρίγωνο   με  3,4 ,  7,1 ,   θ 

αρχι των αξόνων και το ςθμείο 
12 16

,
5 5


 
 
 

 τθσ 

πλευράσ  . 

α) Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ των διανυςμάτων   

και  .  
(Μονάδεσ 7) 

β) Να δείξετε ότι 
1

5
    .  

(Μονάδεσ 9) 

γ) Δίνεται ότι  
25

2
  τετραγωνικζσ μονάδεσ. Να δείξετε ότι    

1

5
   . 

     (Μονάδεσ 9) 

 
18240  
Δίνεται το ςθμείο (1, 2)  και θ ευκεία ( ) : 3 y x .  

α) Να βρείτε τθν απόςταςθ του ςθμείου   από τθν ευκεία ( ) .  (Μονάδεσ 7) 

β) Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ ευκείασ ( )  που διζρχεται από το   και είναι παράλλθλθ ςτθν ( ) .  
   (Μονάδεσ 8) 
γ) Να ςχεδιάςετε ςτο ίδιο ορκοκανονικό ςφςτθμα ςυντεταγμζνων τισ ευκείεσ ( ) , ( ) .  (Μονάδεσ 10) 

 
18733 

Δίνονται τα ςθμεία  4,3 ,  1,1  και  6,0 . 

α) Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ των διανυςμάτων   και  .      (Μονάδεσ 8) 

β) Να δείξετε ότι τα διανφςματα   και   είναι κάκετα.     (Μονάδεσ 8) 

γ) Δίνεται το ςθμείο 
7 1

,
2 2


 
 
 

. Να δείξετε ότι       .  (Μονάδεσ 9) 

 
18979 
Δίνονται οι ευκείεσ 𝜀1: 2𝑥 + 3𝑦 = 5 και 𝜀2: 4𝑥 + 6𝑦 = 8. 
α) Να δείξετε ότι οι ευκείεσ 𝜀1 , 𝜀2 είναι παράλλθλεσ.  (Μονάδεσ 10) 

β) Να αποδείξετε ότι το ςθμείο 𝛢 1,1  είναι ςθμείο τθσ ευκείασ 𝜀1.  (Μονάδεσ 5) 

γ) Να βρείτε τθν απόςταςθ του ςθμείου 𝛢 από τθν ευκεία 𝜀2.  (Μονάδεσ 10) 

 
20864 

Δίνονται οι ευκείεσ: 
1
: 2 6 0  x y  και 

2
: 2 2 0  x y .                  

α) Να δείξετε ότι οι ευκείεσ 
1 2
 και  είναι παράλλθλεσ.  (Μονάδεσ 12) 

β) i. Να δείξετε ότι το ςθμείο (0,6)  ανικει ςτθν ευκεία 
1
 .  (Μονάδεσ 5) 

ii. Nα υπολογίςετε τθν απόςταςθ των ευκειϊν 
1 2
 και .  (Μονάδεσ 8) 

 
20885 

Η ευκεία ε διζρχεται από  το ςθμείο Α(-3, -1) και ςχθματίηει με τον άξονα x’x γωνία 
3π

4
. 

α) Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ ευκείασ ε.                                                  (Μονάδεσ 12)                                                                                                                                                                                              
β) Να αποδείξετε ότι  το εμβαδό του  τριγϊνου, που ςχθματίηει θ ευκεία ε με τουσ άξονεσ x’x και y’y, 

είναι: E = 8.                                                                     (Μονάδεσ 13) 
                                                                                                                
                                                                                                                     
 



20926 
Δίνεται θ ευκεία ε: x − 2y = 1 και τα ςθμεία Α(0,2), Β(1,0).  
α) Να αποδείξετε ότι το ςθμείο Β ανικει ςτθν ευκεία ε ενϊ το ςθμείο Α δεν είναι ςθμείο τθσ ε.  

(Μονάδεσ 08) 

β) Να βρείτε τθν απόςταςθ του ςθμείου Α από τθν ευκεία ε.   (Μονάδεσ 08) 
γ) Να υπολογίςετε τθν απόςταςθ του Α από το Β και να αποδείξετε ότι θ προβολι του Α  
    ςτθν ευκεία ε είναι το Β.  (Μονάδεσ 09) 
 
21260 

Δίνεται θ ευκεία (ε): 2 0 y x  και τα ςθμεία  1,1  και  1,3  . 

α) Να δείξετε ότι το ςθμείο  5,10  ανικει ςτθν ευκεία (ε).   (Μονάδεσ 5) 

β) Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ των διανυςμάτων   και  .   (Μονάδεσ 10) 
γ) Να βρείτε το εμβαδόν του τριγϊνου ΑΒΓ.  (Μονάδεσ 10) 
 

Θέμα 4 
 

14984 
Θεωροφμε τα ςθμεία 𝛢(− 2,− 3) και 𝛣(7, 9). Ζςτω 𝑆 το ςφνολο των ςθμείων Μ που είναι κορυφζσ των 
τριγϊνων ΑΜΒ ϊςτε  𝛢𝛭𝛣 = 12 τ.μ. 
α) Να αποδείξτε ότι το 𝑆 αποτελείται από τα ςθμεία των παραλλιλων ευκειϊν 
  𝜀1 : 4𝑥 − 3𝑦 − 9 = 0 και  𝜀2 : 4𝑥 − 3𝑦 + 7 = 0.  (Μονάδεσ 9) 
β) Να αποδείξετε ότι θ ευκεία ΑΒ είναι θ μεςοπαράλλθλθ των  𝜀1  και  𝜀2 .  (Μονάδεσ 9) 
γ) Θεωροφμε ζνα ςθμείο 𝛭1 ςτθν  𝜀1  και ζνα ςθμείο 𝛭2 ςτθν  𝜀2  ϊςτε να ςχθματίηεται το 
τετράπλευρο 𝛢𝛭1𝛣𝛭2. Πόςο είναι το εμβαδόν του; Πόςα τετράπλευρα 𝛢𝛸𝛣𝛶 υπάρχουν, αν το Χ πρζπει 
να είναι ςθμείο τθσ  𝜀1  και το Υ ςθμείο τθσ  𝜀2 , που ζχουν το ίδιο εμβαδό με το 𝛢𝛭1𝛣𝛭2; Εξθγιςτε. 
 (Μονάδεσ 7) 

 
15194 

Δίνονται τα ςθμεία του επιπζδου  1,1 ,  4,4  και  3,1 .   

α) Να δείξετε ότι τα ςθμεία αυτά ςχθματίηουν τρίγωνο.   (Μονάδεσ 7) 

β) Να δείξετε ότι θ μεςοκάκετοσ του τμιματοσ   είναι θ ευκεία   : 
1 11

3 3
y x   .   (Μονάδεσ 9) 

γ) Να βρείτε ςθμείο Κ τθσ ευκείασ (ε) του β) ερωτιματοσ τζτοιο ϊςτε (ΚΑ) = (ΚΒ). Τι ιδιότθτα ζχει το 
ςθμείο Κ;    (Μονάδεσ 9) 
 
15273 

Θεωροφμε τα ςτακερά ςθμεία A(3,4) , B(2,5)  και Γ( 2,2)  και το μεταβλθτό ςθμείο 

Μ(4α 1, 3α 1), α R   . 

α) Να αποδείξετε ότι τα Α, Β, Γ ςχθματίηουν τρίγωνο.  (Μονάδεσ 5) 
β) Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ ευκείασ ΒΓ.  (Μονάδεσ 5) 
γ) Να αποδείξετε ότι τα ςθμεία Μ κινοφνται ςτθν ευκεία που διζρχεται από το Α και είναι παράλλθλθ 

ςτθν ΒΓ.  (Μονάδεσ 7) 
δ) Να αποδείξετε ότι για οποιαδιποτε κζςθ του ςθμείου Μ ιςχφει (ΜΒΓ) (ΑΒΓ) . Πωσ αιτιολογείται 

αυτό γεωμετρικά;  (Μονάδεσ 8) 
 
15380  (μονάδεσ 8 – 8 – 9)  
Δίνονται τα ςθμεία Α(1,3),Β(−2,2) και θ ευκεία ε: 3x + y + α = 0, με αϵℝ. 
α) Να βρείτε για ποια τιμι του α, θ απόςταςθ του ςθμείου Α από το ςθμείο Β είναι ίςθ με τθν απόςταςθ 

του ςθμείου Α από τθν ευκεία ε.     
β)     Για α = 4 
        i. Να βρείτε  το εμβαδόν του τριγϊνου ΑΒΓ, όπου Γ το ςθμείο τομισ τθσ ευκείασ ε με τον άξονα y΄y.   
        ii. Να βρείτε το ςθμείο τθσ ευκείασ ε που απζχει τθν μικρότερθ απόςταςθ από τθν αρχι των αξόνων. 



 15433 
Δφο οικιςμοί Α και Β βρίςκονται ςτισ κζςεισ που ορίηουν τα ςθμεία Α(−1,−2) και  Β(3,1). Εξωτερικά 
των οικιςμϊν υπάρχει ευκφγραμμοσ  δρόμοσ με εξίςωςθ δ: x + y − 1 = 0.  
α) Να βρείτε ςε ποια  κζςθ του δρόμου δ:  
       i.   Ο οικιςμόσ Α ζχει τθ μικρότερθ απόςταςθ από τον δρόμο.       (Μονάδεσ 8) 
      ii. Υπάρχει το Κζντρο Υγείασ τθσ περιοχισ, αν είναι γνωςτό ότι ιςαπζχει από τουσ δφο οικιςμοφσ. 

(Μονάδεσ 7) 

β) Να βρείτε τθ κζςθ Γ ενόσ αυτοκινιτου πάνω ςτο δρόμο, αν είναι γνωςτό, ότι το εμβαδόν του τριγϊνου 
που ςχθματίηουν τα τρία ςθμεία Α,Β και Γ είναι ίςο με  8. 

(Μονάδεσ 10) 
 

15681 

Δίνονται τα ςθμεία (0,0) , ( ,0) , ( , )
2




 
και ( , 0)

2



, όπου α, β ςτακεροί κετικοί πραγματικοί 

αρικμοί. 
α) Να μεταφζρετε τα παραπάνω ςθμεία ςε ορκοκανονικό ςφςτθμα ςυντεταγμζνων. Κατόπιν, να 
αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΟΑΒ είναι ιςοςκελζσ και το ςθμείο Μ είναι  το μζςο τθσ βάςθσ του ΟΑ. 
 (Μονάδεσ 6) 

β) Να αποδείξετε ότι οι εξιςϊςεισ των ευκειϊν ΟΒ και ΑΒ είναι : 2 0  x y   και

: 2 2 0   x y    αντίςτοιχα.  (Μονάδεσ 8) 

γ) Αν 
1

d  είναι θ απόςταςθ του ςθμείου Μ από τθν ευκεία ΟΒ  και 
2

d  θ απόςταςθ του ςθμείου Μ από 

τθν ευκεία ΑΒ, να αποδείξετε ότι 
1 2
d d .  (Μονάδεσ 8) 

δ) Ποια πρόταςθ τθσ Ευκλείδειασ Γεωμετρίασ ζχει αποδειχκεί;  (Μονάδεσ 3) 
 
15692 

Δίνεται θ εξίςωςθ     
2 2x y y x 2xy 6 . 

α) Να αποδείξετε ότι: 

     i.     
2

(x y) (x y) 6 0 . (Μονάδεσ 4) 

    ii.Η εξίςωςθ παριςτάνει ζνα ηεφγοσ παράλλθλων ευκειϊν, τισ οποίεσ να βρείτε.  (Μονάδεσ 4) 

Ζςτω   
1

ε : x y 3 0  και   
2

ε : x y 2 0  οι δυο παράλλθλεσ ευκείεσ.  

β) Να αποδείξετε ότι όλα τα ςθμεία  
 
 
 

1
M α, α , α R

2
 ιςαπζχουν από τισ δυο ευκείεσ.  (Μονάδεσ 10) 

γ) Να βρείτε τθν μεςοπαράλλθλθ των δυο ευκειϊν.  (Μονάδεσ 7) 
 
15987 
Δίνονται τα ςθμεία Α(1,1) και Β(2,3) 
α) Να αποδείξετε ότι θ εξίςωςθ τθσ ευκείασ ΑΒ είναι θ (ε): 𝑦 = 2𝑥 − 1.  (Μονάδεσ 8) 

β) Να αιτιολογιςετε αν το ςθμείο 𝛤 2100 , 5  ανικει ι όχι ςτο θμιεπίπεδο που ορίηεται από τθν ευκεία 
(ε) και τθν αρχι των αξόνων Ο(0,0).  (Μονάδεσ 8) 
γ) Να αιτιολογιςετε αν το εμβαδόν του τριγϊνου ΑΒΓ είναι μεγαλφτερο ι μικρότερο από το εμβαδόν του 
τριγϊνου ΑΟΒ.  (Μονάδεσ 9) 

 
16057 
Δίνονται τα ςθμεία 𝛢(2,0) , 𝛣 3,4  και 𝜆 ∈ ℝ. 
α) i. Να βρείτε τθν εξίςωςθ που περιγράφει όλεσ τισ ευκείεσ που διζρχονται από το ςθμείο 𝛢 και ζχουν 

κλίςθ 𝜆.            (Μονάδεσ 5) 

    ii. Να αποδείξετε οτι θ ευκεία, θ οποία διζρχεται από το ςθμείο 𝛢, ζχει κλίςθ 𝜆 και απζχει 
απόςταςθ ίςθ με 1 από το ςθμείο 𝛣, ζχει εξίςωςθ  𝜀 : 15𝑥 − 8𝑦 − 30 = 0.  (Μονάδεσ 8) 

β) Να αποδείξετε οτι υπάρχει και άλλθ ευκεία (𝜁), εκτόσ από τθν  𝜀 , θ οποία διζρχεται από το ςθμείο 𝛢 
και απζχει απόςταςθ ίςθ με 1 από το ςθμείο 𝛣. (Μονάδεσ 5) 

γ) Να βρείτε τισ εξιςϊςεισ των διχοτόμων των γωνιϊν που ςχθματίηουν οι ευκείεσ  𝜀  και  𝜁 .      (Μονάδεσ 7) 
 



17694 
Στο χάρτθ μίασ πεδινισ περιοχισ, που είναι εφοδιαςμζνοσ με ορκοκανονικό ςφςτθμα ςυντεταγμζνων, 
δφο κωμοπόλεισ Α και Β ζχουν ςυντεταγμζνεσ Α(3,6) και Β(7,-2).  
α) Ανάμεςα ςτισ δφο κωμοπόλεισ, κα καταςκευαςτεί ευκεία ςιδθροδρομικι γραμμι, κάκε ςθμείο τθσ 
οποίασ κα ιςαπζχει από αυτζσ. Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ ευκείασ, πάνω ςτθν οποία βρίςκεται θ 
ςιδθροδρομικι γραμμι.                              (Μονάδεσ 12)                                                                                                                      
β) Πάνω ςτθν ςιδθροδρομικι γραμμι κα καταςκευαςτεί ςτακμόσ Σ, ϊςτε το εμβαδόν τθσ περιοχισ που 
ορίηεται από τα ςθμεία Α, Β και Σ να ιςοφται με 20 τετραγωνικζσ μονάδεσ. Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ 
του ςτακμοφ Σ ςτο χάρτθ.           (Μονάδεσ 13) 
  
                                                                                                                   
17695 
Υποκζτουμε, ότι ςε ζνα επίπεδο που ζχουμε εφοδιάςει με ορκοκανονικό ςφςτθμα ςυντεταγμζνων, 
κινοφνται δφο ςθμεία Α και Β. Κάκε χρονικι ςτιγμι t με t ≥ 0 θ κζςθ του πρϊτου ςθμείου είναι              
Α(t-1, 2t-1) και του δευτζρου Β(3t-1, -4t-1). 
α) Να βρείτε τισ εξιςϊςεισ των γραμμϊν πάνω ςτισ οποίεσ κινοφνται τα δφο ςθμεία.   (Μονάδεσ 8) 

β) Υπάρχει χρονικι ςτιγμι κατά τθν οποία τα δφο ςθμεία ταυτίηονται;                     (Μονάδεσ 7) 

γ) Να υπολογιςτεί θ απόςταςθ των δφο ςθμείων τθν χρονικι ςτιγμι t=2.                                  (Μονάδεσ 5) 
δ) Να βρεκεί θ χρονικι ςτιγμι t κατά τθν οποία θ απόςταςθ του ςθμείου Α από τθν ευκεία ε: 4x+3y+7=0 
ιςοφται με 6.                                                                   (Μονάδεσ 5) 
 
 
18732 

Σε ςφςτθμα αξόνων δίνονται τα ςθμεία  3,4

και  7,1 .  

α) Αν 
8

2,
3


 
 
 

 και 
13

,3
3


 
 
 

 να δείξετε ότι: 

i. 
1

3
    και 

1

3
                        (Μονάδεσ 6)  

ii. //  .               (Μονάδεσ 5) 

iii. Να δείξετε ότι    
2

1

3
  

 
 
 

.   (Μονάδεσ 5) 

β) Γενικεφοντασ το παράδειγμα του α) ερωτιματοσ, αν για τα ςθμεία Γ και Δ ιςχφουν 
1

  


 και 

1
  


, να δείξετε ότι    

2

1
  

 
 
 

.   (Μονάδεσ 9) 

 
20655 

Δίνονται τα ςθμεία    2,1 , 3, 1    και  2,0  .       

α) i. Να αποδείξετε ότι τα ςθμεία A, B και Γ δεν είναι ςυνευκειακά.       (Μονάδεσ 07) 

    ii. Να αποδείξετε ότι το εμβαδό του τριγϊνου ΑΒΓ ιςοφται με 9

2
 τετραγωνικζσ μονάδεσ.  (Μονάδεσ 03) 

β) Να βρεκεί ο γεωμετρικόσ τόποσ των ςθμείων   ,x y  για τα οποία ιςχφει         (Μονάδεσ 07)  

γ) Αν ο γεωμετρικόσ τόποσ των ςθμείων Δ του ερωτιματοσ (β) αποτελείται από τισ ευκείεσ 

      
1 2

: 4 7 0  και  : 4 11 0x y x y , τότε: 

   i. Να αποδείξετε ότι οι ευκείεσ ΑΓ,  
1 2
  και   είναι παράλλθλεσ.    (Μονάδεσ 03) 

  ii. Να εξετάςετε αν είναι αλθκισ ι ψευδισ ο ιςχυριςμόσ « οι ευκείεσ   4 7 0x y  και   4 11 0x y

ζχουν ωσ μεςοπαράλλθλο τθν ευκεία  ».       (Μονάδεσ 05) 

 



20724 
Η ευκεία   με εξίςωςθ 1 0x y    του διπλανοφ 

ςχιματοσ, αναπαριςτά τθ γραμμι ενόσ ςιδθροδρομικοφ 
δικτφου που εξυπθρετεί τουσ κατοίκουσ δφο πόλεων 

(8,1) , ( 7,4)    (για τθν ακρίβεια Α, Β είναι τα κεντρικά 

ςθμεία των πόλεων από τα οποία μετράμε αποςτάςεισ). 
Για το λόγο αυτό κα καταςκευαςτεί κατά μικοσ τθσ 

γραμμισ ( ) , ζνασ ςτακμόσ ςε ζνα ςθμείο Σ και μία 

πεηογζφυρα ςε ζνα ςθμείο Π. Να βρείτε : 
α) ποια πόλθ από τισ Α, Β είναι πλθςιζςτερα ςτθ γραμμι 
του τραίνου.      (Μονάδεσ 6) 
β) τισ ςυντεταγμζνεσ του Π, αν είναι γνωςτό ότι κα 
καταςκευαςτεί ςτο πλθςιζςτερο ςθμείο τθσ γραμμισ ςτθν πόλθ Β.     (Μονάδεσ 7) 
γ) τισ ςυντεταγμζνεσ του Σ ςτισ παρακάτω περιπτϊςεισ  

i. ο ςτακμόσ Σ να ιςαπζχει από τισ πόλεισ Α, Β.       (Μονάδεσ 6) 

ii. το οδικό δίκτυο που κα ςυνδζει το ςτακμό Σ με τισ πόλεισ ,   να ζχει το μικρότερο δυνατό μικοσ.  
(Μονάδεσ 6) 

 
20728 

Δίνονται οι ευκείεσ 
1

3
:

3
y x  και 

2
: y x . 

α) Να ςχεδιάςετε τισ 
1 2
,   ςτο ίδιο ορκοκανονικό ςφςτθμα αξόνων.   (Μονάδεσ 6) 

β) Να βρείτε τθ γωνία που ςχθματίηει κάκε μια με τον άξονα xx .  (Μονάδεσ 6) 

γ) Να βρείτε το εμβαδόν του τριγϊνου ΟΑΒ, όπου (0,0), (3, 3), (3,3)    .  (Μονάδεσ 6) 

δ) Να αποδείξετε ότι 
3 1

15
2 2


 .   (Μονάδεσ 7) 

 (Θυμίηουμε ότι το εμβαδόν ενόσ τριγϊνου δίνεται από το θμιγινόμενο δφο πλευρϊν του επί το θμίτονο 
τθσ περιεχόμενθσ γωνίασ τουσ).  
 
 
20861 
Δίνεται τo ςθμείo 𝛭 −2, 2 . 
α) Να βρείτε τισ εξιςϊςεισ των ευκειϊν (𝜀) που διζρχονται από το ςθμείο 𝛭.   (Μονάδεσ 06) 
β)  i. Να βρείτε ποιεσ από τισ παραπάνω εξιςϊςεισ ευκειϊν ςχθματίηουν τρίγωνο με τον αρνθτικό 

θμιάξονα 𝑂𝑥΄ και τον κετικό θμιάξονα 𝑂𝑦.  (Μονάδεσ 04) 
ii Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ ευκείασ  𝜀1 , θ οποία διζρχεται από το ςθμείο 𝛭 και ςχθματίηει με τον 
αρνθτικό θμιάξονα 𝑂𝑥΄ και τον κετικό θμιάξονα 𝑂𝑦 τρίγωνο, με εμβαδόν 𝛦 = 8.     (Μονάδεσ 10) 

γ) Αν  𝜀1 :  𝑦 = 𝑥 + 4, να βρείτε το μικοσ του φψουσ του ορκογωνίου τριγϊνου, που ςχθματίηει θ 
 𝜀1  με τουσ άξονεσ, το οποίο φζρεται από τθν κορυφι 𝛰.  (Μονάδεσ 05) 

 
 

20939 
Σε ζνα ορκοκανονικό ςφςτθμα ςυντεταγμζνων Οxy είναι τοποκετθμζνα 7 χωριά ωσ ςθμεία του επιπζδου 
και μια πθγι νεροφ ςε ζνα ςθμείο Π. Γνωρίηουμε ότι υπάρχουν 6 αγωγοί νεροφ που ςυνδζουν τθν πθγι 
με ζξι από τα παραπάνω χωριά.  Οι αγωγοί αυτοί ανικουν ςτισ 
γραμμζσ με εξιςϊςεισ τθσ μορφισ:    
 𝜆 + 1 x + (λ − 1)y + 2 = 0, με λ∈{0,1,2,3,4,5} . 
α) Να αποδείξετε ότι και οι 6 γραμμζσ είναι ευκείεσ. (Μονάδεσ 04) 

β)  Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ του ςθμείου Π.   (Μονάδεσ 06) 
γ)  Το ζβδομο χωριό βρίςκεται ςτο ςθμείο O(0,0). Να αποδείξετε ότι κανζνασ από τουσ  
παραπάνω αγωγοφσ νεροφ δεν διζρχεται από το χωριό αυτό.  (Μονάδεσ 04) 



δ)  Προκειμζνου να ζχει πρόςβαςθ ςτο νερό το χωριό Ο, υπάρχουν δφο επιλογζσ:          
1θ επιλογι: Να ςυνδζςουμε απευκείασ  το χωριό O με τθν πθγι   
2θ επιλογι: Να ςυνδζςουμε το χωριό O με ζναν από τουσ παραπάνω αγωγοφσ μζςω τθσ ςυντομότερθσ 
διαδρομισ. 
Με δεδομζνο ότι το κόςτοσ καταςκευισ ανά μονάδα μικουσ για κάκε μία από τισ παραπάνω επιλογζσ 
είναι το ίδιο,  
i. να βρείτε τθν τιμι του λ για τθν οποία οι δφο επιλογζσ οδθγοφν ςτο ίδιο κόςτοσ  καταςκευισ.   (Μονάδεσ 08) 

ii.Πωσ εξθγείται γεωμετρικά το  ςυμπζραςμα;    (Μονάδεσ 03) 
 
22067    
Θεωροφμε μία ευκεία ε: y = λx  με κετικι κλίςθ  λ. 
α) Αν δ1 είναι θ διχοτόμοσ τθσ οξείασ γωνίασ που 
ςχθματίηει θ ευκεία ε με τον x΄x  άξονα, τότε να 
αποδείξετε ότι θ εξίςωςθ τθσ διχοτόμου δ1 είναι: 

y = λ1x     με    λ1 =
λ

1+ 1+λ2
 . 

(Μονάδεσ 12) 

β) Αν δ2 είναι θ διχοτόμοσ τθσ αμβλείασ γωνίασ 
που ςχθματίηει θ ευκεία ε με τον x΄x  άξονα, τότε 
να αποδείξετε ότι θ εξίςωςθ τθσ διχοτόμου δ2 
είναι: 

y = λ2x     με    λ2 =
λ

1− 1+λ2
 . 

(Μονάδεσ 7) 

γ) Αν λ = 1, να εφαρμόςετε τουσ τφπουσ του α) ερωτιματοσ για να αποδείξετε ότι:  

εφ22,5ο =  2 − 1. 
(Μονάδεσ 6) 

 
22073 
Σε χάρτθ με καρτεςιανό ςφςτθμα ςυντεταγμζνων θ κζςθ ενόσ λιμανιοφ προςδιορίηεται από το ςθμείο 

Λ(2,6) και θ κζςθ ενόσ πλοίου με το ςθμείο Π(λ-1, 2+λ), λR. 
α) i. Αν το πλοίο κινείται ευκφγραμμα, να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ τροχιάσ του.  (Μονάδεσ 07) 
    ii. Να εξετάςετε αν το πλοίο κα περάςει από το λιμάνι. (Μονάδεσ 05) 
β) Αν τελικά το πλοίο δεν περάςει από το λιμάνι, να βρείτε: 

i. Ποια είναι θ ελάχιςτθ απόςταςθ του πλοίου από το λιμάνι;  (Μονάδεσ 06) 
   ii. Το ςθμείο του καρτεςιανοφ επιπζδου που βρίςκεται το πλοίο, όταν απζχει τθν ελάχιςτθ απόςταςθ 

από το λιμάνι. (Μονάδεσ 07) 

 
22262 
Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφζσ τα ςθμεία Α(-2, 1), Β(1, 5) και Γ(5, -1). 
α) Να υπολογίςετε το εμβαδόν του τριγϊνου ΑΒΓ.                                  (Μονάδεσ 5)         
β) Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ ευκείασ ΒΓ.                                                  (Μονάδεσ 5)                                                                                  
γ) Να βρείτε τθν εξίςωςθ του φψουσ του τριγϊνου  από τθν κορυφι Α. Στθ ςυνζχεια να βρείτε το ςθμείο 
Δ τθσ ευκείασ ΒΓ, από το οποίο, το Α απζχει τθν ελάχιςτθ απόςταςθ.    (Μονάδεσ 8)             
δ) Να βρείτε το ςφνολο των ςθμείων Μ του επιπζδου για τα οποία ιςχφει:         

 (ΜΑΒ) = 
1

2
 (ΑΒΓ).                                                                                              (Μονάδεσ 7) 

                                                                                                                               
22265 

Στο καρτεςιανό επίπεδο δίνονται τα ςθμεία Α(1, –1), Β(2, 2) και Γ(μ–1, 3μ–2), μR. 
α) Να αποδείξετε ότι κακϊσ το μ διατρζχει το R, το ςθμείο Γ κινείται ςτθν ευκεία ε: y = 3x +1.   (Μονάδεσ 6) 
β) Να αποδείξετε ότι κακϊσ το μ διατρζχει το R, τα ςθμεία Α, Β, Γ είναι κορυφζσ τριγϊνου.  (Μονάδεσ 6) 
γ) Να αποδείξετε ότι το εμβαδόν του τριγϊνου ΑΒΓ είναι ςτακερό.          (Μονάδεσ 5)                                                                                  
δ) Να βρείτε  τισ εξιςϊςεισ των ευκειϊν που διζρχονται από το ςθμείο Β και από τισ οποίεσ το ςθμείο Α, 
απζχει απόςταςθ ίςθ με 1.                                             (Μονάδεσ 8)  
 


