
10.4 ΑΛΛΟΙ ΤΥΠΟΙ ΕΜΒΑΔΟΥ  -   10.5 ΕΜΒΑΔΟΝ ΚΑΙ ΟΜΟΙΟΤΗΤΑ  

ΘΕΜΑ 2      29784 

Στο τετράπλευρο του παρακάτω σχήματος έχουμε για τις 

πλευρές  ΑΒ=5,  ΒΓ=8,  ΑΔ=3 και για τις γωνίες  ΔΑ̂Β =

120°   όπως και ΔΒ̂Γ = 120°. 

α) Να δείξετε ότι το μήκος της ΒΔ είναι 7 μονάδες . 

β) Να υπολογίσετε το μήκος της ΓΔ. 

γ) Να υπολογίσετε το εμβαδό του τριγώνου ΓΒΔ. 

ΛΥΣΗ 

 

ΘΕΜΑ 2    21838 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με πλευρές ΑΒ=8 , ΑΓ=12 και γωνία Α̂ = 60ο .  

α) Να αποδείξετε ότι το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ είναι (ΑΒΓ)=24√3.  

β) Αν ΒΔ και ΓΕ διάμεσοι του τριγώνου ΑΒΓ, να αποδείξετε ότι : 

i. Τα τρίγωνα ΒΕΓ και ΑΕΓ είναι ισοδύναμα. 

ii. Τα τρίγωνα ΕΒΓ και ΔΓΒ είναι ισοδύναμα με (ΕΒΓ)=(ΔΓΒ)=12√3 

ΛΥΣΗ 

 



 

ΘΕΜΑ 2      21196 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με κάθετες πλευρές β = 8 και γ = 6. 

α) Να αποδείξετε ότι το εμβαδόν Ε του τριγώνου ΑΒΓ είναι Ε = 24             

β) Να υπολογίσετε: 

i. Να υπολογιστεί το μήκος της πλευράς α του τριγώνου ΑΒΓ. 

ii. Το ύψος του υα  που αντιστοιχεί στην υποτείνουσα α του τριγώνου.   

iii. Την ακτίνα ρ του εγγεγραμμένου κύκλου του τριγώνου. 

ΛΥΣΗ 

 



 

 

ΘΕΜΑ 4    22380 

Στο παρακάτω σχήμα δίνεται τραπέζιο ΑΒΓΔ με Β̂ = Γ̂ = 90° 

και ΒΓ = 16 , ΓΔ = 22 και ΑΔ = 20. Έστω Κ η προβολή του 

σημείου Α πάνω στην ευθεία ΓΔ και Λ η προβολή του σημείου 

Β πάνω στη ευθεία ΑΔ. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. ΚΔ = 12 ,                

ii. το εμβαδόν του τριγώνου ΑΚΔ είναι 96 .               

β) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΚΔ και ΒΛΑ είναι όμοια 

και να βρείτε το εμβαδόν του τριγώνου ΒΛΑ .                                                                                                            

γ) Να βρείτε το μήκος της διαμέτρου του περιγεγραμμένου κύκλου του τετραπλεύρου 

      ΒΓΔΛ. 

ΛΥΣΗ 

 



 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4     22568 

Δίνεται κύκλος με κέντρο το σημείο Λ και ακτίνα R=10, ο 

οποίος διέρχεται από το κέντρο  ενός άλλου κύκλου με 

κέντρο το σημείο Κ και ακτίνα ρ=6. Η εφαπτομένη του 

κύκλου (Κ,ρ) στο σημείο του Γ τέμνει τον κύκλο (Λ,R) στα 

σημεία Α και Β. Η προέκταση της ΚΛ προς το Λ τέμνει τον 

κύκλο (Λ,R) στο σημείο Δ.  

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. Τα τρίγωνα ΚΓΒ και ΚΑΔ είναι όμοια. 

ii. ΚΑ∙ΚΒ=120 

β) Αν είναι ΚΒ=15, να βρείτε το εμβαδόν του τριγώνου ΑΓΚ. 

ΛΥΣΗ  

 

 

 



ΘΕΜΑ 4     22406 

Στο παρακάτω σχήμα η ΒΔ είναι διχοτόμος 

του τριγώνου ΑΒΓ και επίσης είναι ΒΓ =

2ΑΒ.  

α) Να αποδείξετε ότι το εμβαδόν του 

τριγώνου ΔΒΓ είναι διπλάσιο του εμβαδού 

του τριγώνου ΑΒΔ.                                                                                                                   

β) Να χωρίσετε το τρίγωνο ΑΒΓ σε τρία ισοδύναμα τρίγωνα.                            

γ) Έστω ότι ΑΒ = 12 και ημ Β =
3
4

 .  

i. Να αποδείξετε ότι το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ είναι 108.               

ii. Να βρείτε τα εμβαδά των τριγώνων ΔΒΓ και ΑΒΔ.  

ΛΥΣΗ        

       



 

 

ΘΕΜΑ 4     22375 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Στην πλευρά ΒΓ παίρνουμε σημείο Κ ώστε 

ΚΒ = 2ΚΓ και στο ευθύγραμμο τμήμα ΑΚ παίρνουμε σημείο Λ 

ώστε ΛΑ = 2ΛΚ . Έστω Ε1 ,  Ε2 , Ε3 και Ε4 τα εμβαδά των 

τριγώνων ΑΛΓ , ΓΛΚ , ΒΛΚ  και ΑΛΒ αντίστοιχα. 

α) Να αποδείξετε ότι:  

i. 
Ε1

Ε2
= 2     και     

Ε4

Ε3
 = 2 

ii. Ε1 = Ε3 .

                

β) Αν  Ε1 = 10, να βρείτε το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ. 

ΛΥΣΗ 

 



 

 

ΘΕΜΑ 4     22369 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = 8 , ΒΓ = 7  

και Α̂ = 60°.  

α) Να αποδείξετε ότι  ΑΓ = 3 ή  ΑΓ = 5 .                                                                

β) Έστω ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι οξυγώνιο όπως στο 

παρακάτω σχήμα.  

i. Να αποδείξετε ότι ΑΓ = 5. 

ii. Να αποδείξετε ότι το εμβαδόν του τριγώνου είναι (ΑΒΓ) = 10√3 .       

iii. Προεκτείνουμε τη ΒΓ κατά τμήμα ΓΔ = ΑΓ και σχηματίζουμε τον ρόμβο ΑΓΔΕ. 

Να βρείτε το εμβαδόν του ρόμβου ΑΓΔΕ .                                                            

ΛΥΣΗ              

 



 

 

 

 

ΘΕΜΑ 4   21839 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = 6 cm και ΑΓ = 3 cm και Α̂ οξεία. Εξωτερικά του τριγώνου με πλευρές τις πλευρές 

ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα του τριγώνου ΑΒΓ σχηματίζουμε τα τετράγωνα ΑΒΔΕ και ΑΓHZ και φέρνουμε την ΕΖ , 

όπως στο παρακάτω σχήμα. 



α) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΕΖ και ΑΒΓ 

είναι ισοδύναμα.  

β) Αν το εμβαδόν του πολυγωνικού χωρίου 

ΕΖΗΓΒΔ είναι (ΕΖΗΓΒΔ)=54cm2  : 

i. Να αποδείξετε ότι η γωνία Α του 

τριγώνου ΑΒΓ είναι Α̂ =30ο. 

ii. Να βρείτε το εμβαδόν του τετραγώνου 

που έχει για  πλευρά την πλευρά ΒΓ  

του τριγώνου ΑΒΓ. 

 

ΛΥΣΗ  

 


