Oz pnua EVOLIUECOV TIHAV

To endpevo Bedpnua amotehel yevikenon Tov Bewpnuatoc tov Bolzano kot sival yvooto
®¢ Bsdpnua EVOLAUEGOV TIUOV.

OEQPHMA

‘Ecto 1o cuvdptnon £ 1 omoia eivol OptGUEVN G Eval KAEIGTO dracTha [a, F]. Av:
® n f elvau cvuveync oto [a, f] ko

o fla)=/f(p)

TOTE, Yoo K0Os apOuo n petalv tov fa) ko [ f) vrdpyst Evoc, TOLAAYIGTOV
X, € (a, B) 1éto10¢, OGGTE

f(x)=mn

AHOAEIZH

Ac vmoBscovpe 0T fla) < f{f). Tote Ba woyvel fla) < n < AP) (Zy. 67). Av Osmpncovpue
™ cvvaptnon g(x) = f(ix) — n, xela,f], ﬂupumpm')pe OTL:

Vi
® 1) g cival cuveyng oTo [a, f] Kot

e ga)g(f) <0,

apov

ga)=Ra)—n <0 ko

8p)=Ap)—n>0.

Emopévme, ocopemve pe to Bsdpnua Tov
Bolzano, vrapyet x,€ (a,f) 1étO10, DOTE

8(x)) = Rx) —n =0, onote Ax)) =7n. W
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VA
Av o cuvdaptnon £ ogv €lvol GUVEYNG GTO
Sompa [a, f], tOte, ONOG QaiveTol Kot SB)j === |
GTO JMACVO GYNUA, OEV TAIPVEL DITOYPEMTL- :
KGO OLEC TIC EVOLAUECEC TIHEC. 1 ! '
|
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® Me 1 Ponfeta Tov Be@PNUATOC EVOIOUECHVY TILMOV OTOOEIKVVETOL OTL:

H swkova f(A4) evoc diaotnratoc A4 HEGH HOC GUVEYOVE Kol U1 6TABEPNC GUVAPTI-
ong f stvat oo,

OEQPHMA (Méyietng Kot eAa16TNS TIUNC)

Av felvar cuveyng cuvapmnon cto [a, f], tote 1 fmaipvel o610 [a, f] (o peEyiom
T M kot o edayiemn Tipn m. (Zy. 690)

Anhadn, vIapyouvy x,,x, €[a, ] T€T010, OGTE, av m = A x,) ko1 M= f( x)), va 1G)VvEL

m=< f(x)<M,noxade x<la, p].



2XOAIO

Ao 10 TopaTdve Be®pNUo Kol TO BE®PNLLL EVOIOUECOV TILOV TPOKVITEL OTL TO GVVOALO
TIHOV [0S GLVEYOVC GLVAPTNONG f 1E TEDI0 OPIGHOV TO [, [] eival TO KAE1IGTO S1dGTN IO
[m, M], 6mov m 1 erdyiot) Tiun Kot M 1 pEY1oT) TIUN ™.

['a mapddstyna, n covapnon A x) = nux,
xe€[0,27] €rer ocvvorlo Tudv to [—1, 1],
a@ov eival cuveyng oto [0, 2zl pe m=-1
Kot M= 1.

® Teloc, amodetkvieToL OTL:

Av o cuvaptnon £ eival yvnoimg avgovosa Kol GUVEYNS O £V GVOIKTO 0100 TN
(a, p), TOTE TO GUVOAO TIUMOV TNE GTO NAGTNUE ALTO etvatl To dacthua (A, B) (Zy.
71a), 0mov

A=lim /(x) xa B= lim f(x)

x—=at

Av, dueg, n £ etvar yvnoimwg @Oivovea kol cuveyfng oto (a, f), T0TeE TO GLVOLO
TILOV TNG GTO SLAGTNHA oV TO givat To daotnua (B, A) (Zy. 71P).
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