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Ασκήσεις: Ρίζες πραγματικών αριθμών  

 

ΘΕΜΑ 2.28 

Δίνονται οι παραστάσεις: 2  ( )2A x= −  και 33  (2 )B x= − , όπου x πραγματικός αριθμός. 

α) Για ποιες τιμές του x ορίζεται η παράστασηA ; 

β) Για ποιες τιμές του x ορίζεται η παράστασηB ; 

γ) Να δείξετε ότι, για κάθε 2x , ισχύειA B= . 

 

ΘΕΜΑ 2.29 

Αν είναι 3 65, 3, 5A B= = = , τότε:  

α) Να αποδείξετε ότι 15  = . 

β) Να συγκρίνετε τους αριθμούς ,    . 

 

ΘΕΜΑ 2.30 

Δίνονται οι αριθμητικές παραστάσεις:   

𝛢 = (√2)
6

,  𝐵 = (√3
3

)
6

,    𝛤 = (√6
6

)
6

. 

α)  Να αποδείξετε ότι: 𝐴 + 𝛣 + 𝛤 = 23. 

β) Να συγκρίνετε τους αριθμούς: √3
3

   και  √6
6

. 

 

ΘΕΜΑ 2.31 

Δίνεται η παράσταση 𝛫 =
√𝑥2+4𝑥+4

𝑥+2
−

√𝑥2−6𝑥+9

𝑥−3
. 

α) Να βρείτε τις τιμές που μπορεί να πάρει o αριθμός 𝑥, ώστε η παράσταση 𝛫 να έχει νόημα 

πραγματικού αριθμού. 

β) Αν −2 < 𝑥 < 3, να αποδείξετε ότι η παράσταση 𝛫 είναι σταθερή, δηλαδή ανεξάρτητη του 

𝑥. 
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ΘΕΜΑ 2.32 

Αν είναι 3 65, 3, 5A B= = = , τότε:  

α) Να αποδείξετε ότι 15  = . 

β) Να συγκρίνετε τους αριθμούς ,    . 

 

ΘΕΜΑ 2.33 

Δίνονται οι αριθμοί:  𝛢 = (√3)6  και 𝛣 = (√3
3

)6. 

α) Να δείξετε ότι:  𝛢 − 𝛣 = 18. 

β) Να διατάξετε από το μικρότερο στο μεγαλύτερο τους αριθμούς √3 , √3
3

. 

 

ΘΕΜΑ 2.34 

Δίνονται οι αριθμοί ( )= +
1

α 3 5
2

 και  ( )= −
1

β 3 5
2

 

α) Να υπολογίσετε το άθροισμα +α β και το γινόμενο α β   

β) Να αποδείξετε ότι + =2 2α β 7  

 

ΘΕΜΑ 2.35 

α) Να δείξετε ότι (2 + √5)
2

= 9 + 4√5 και (1 − √5)
2

= 6 − 2√5  

β) Με τη βοήθεια του ερωτήματος α) ή με όποιον άλλο τρόπο θέλετε, να δείξετε ότι 

√9 + 4√5 + √6 − 2√5 = 1 + 2√5. 

 

ΘΕΜΑ 2.36 

Δίνονται οι αριθμοί 3 1 = −  και 3 1 = + . 

α) Να δείξετε ότι 2 2 10  + + = . 

β) Να δείξετε ότι 1 5
 

 
+ + = .  

 

ΘΕΜΑ 2.37 

α) Να αποδείξετε ότι 2 < √5. 

β) Να αποδείξετε ότι (2 −  √5 )
2

= 9 −  4√5. 

γ) Να αποδείξετε ότι √9 −  4√5 = √5 –  2. 
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ΘΕΜΑ 2.38 

Δίνεται η παράσταση: 
3 5

Α
5 3 5 3

= +
− +

 

α) Να μετατρέψετε την παράσταση 
√3

√𝟓−√𝟑
 σε ισοδύναμη με ρητό παρονομαστή.  

β) Να δείξετε ότι: Α 4= .  

γ) Να λύσετε την εξίσωση: x A 1+ = .  

 

ΘΕΜΑ 4.8 

Δίνονται οι πραγματικοί αριθμοί ,  , με 1 2 = +  και 1 2 = − . 

α) Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης 2 2  = − . 

β) Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης 2 2  = − . 

γ) Αν 4 2 =  και 2= , να δείξετε ότι 2 2 2 2   −  − .  

 

 

 

 

 

  

 

 

                                                                                                       

 

                                     

 

 

 

 

 

 


