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Φ8 Μαθηματικά Προσανατολισμού – Διανυσματικός Λογισμός - Ασκήσεις 

(Εσωτερικό Γινόμενο)

1. Αν a⃗=(1 , λ+2),β⃗=(2,1),γ⃗=(0 ,7) , να βρεθεί το λ ώστε

α)  β⃗⊥ α⃗ β) β⃗ // α⃗ γ) 2 α⃗−β⃗

2. Αν |⃗ΑΒ|=3 και Α⃗Β⋅⃗ΑΓ=9 , τότε να δείξετε ότι Α⃗Β⊥ Β⃗Γ .

3. Αν  |⃗a|=10 ,|⃗β|=4 και  η  γωνία  μεταξύ  των  δύο  διανυσμάτων  είναι  120ο , να

υπολογίσετε το  |⃗a+4 β⃗|.
4. Τρίγωνο ΑΒΓ έχει κορυφές Α(1, 2), Β(-2, 1) και Γ(3, 6). Να βρεθεί η Â .

5. Έστω τo διανύσματα a⃗=(1 ,−1) και σημεία Α(5, 2) και Β(-1, 10). 

α) Να βρείτε το |⃗a| και το λ a⃗.

β) Να βρείτε το μέσο Μ του ΑΒ.

γ) Έστω Γ(λ, 3). Αν Μ⃗Γ=(−1 ,−3), βρείτε την τιμή του λ.

δ) Αν λ=1, να βρείτε το Α⃗Β⋅⃗ΒΓ .

ε) Να βρείτε το |⃗ΑΒ|.
στ) Αν β⃗=(x−1,2) , να βρείτε το x, ώστε β⃗ // A⃗B .

ζ) Αν γ⃗=(1− y ,2 y+3) , να βρείτε το y ώστε γ⃗⊥α⃗ .

6. Έστω a⃗ , β⃗ με |⃗a|=1 ,|⃗β|=2 και η γωνία τους θ= π
3
. Επίσης u⃗=a⃗+2 β⃗ και v⃗=a⃗− β⃗ .

α) Υπολογίστε το a⃗⋅⃗β

β) Υπολογίστε το u⃗⋅⃗v .

γ) Υπολογίστε τα  |⃗u|, |⃗v|.

δ) Να δείξετε ότι τα x⃗=u⃗+2 v⃗ και a⃗ είναι παράλληλα διανύσματα.

7. Έστω ΑΒΓΔ παραλληλόγραμμο με Α(1, 1), Γ(4,3) και Δ(2,3).

α) Βρείτε το Κ, το κέντρο του ΑΒΓΔ.

β) Βρείτε τις συντεταγμένες του Β.

γ) Υπολογίστε την περίμετρο του ΑΒΓΔ.

δ) Βρείτε την γωνία Â .

8. Έστω τρίγωνο με κορυφές Α(λ, 2λ+5), Β(3,4) και Γ(5, 7), το οποίο έχει Γ̂=90ο .

α) Να δείξετε ότι λ=2.

β) Να δείξετε ότι (για λ=2) το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές.

γ) Να βρείτε σημείο Δ, συμμετρικό του Γ ως προς Β.

δ) Να βρείτε το συν ( ^ΓΑΔ).

9. Να βρεθεί ο γεωμετρικός τόπος των σημείων Μ ώστε  Α⃗Β⋅⃗ΑΜ+ Α⃗Γ⋅⃗ΑΜ=0.

10. Να αποδειχθεί ότι η διάμεσος ορθογωνίου τριγώνου από ορθή είναι ίση με το μισό

της υποτείνουσας.

11. Να αποδειχθεί το Πυθαγόρειο Θεώρημα.

12. Να αποδειχθεί ο νόμος συνημιτόνων α2=β2+ γ2−2 βγσυν ( Â).


