
ΛΥΣΗ 

 

α)  

i. Αρκεί να δείξουμε ότι το ςφςτθμα των εξιςϊςεων τθσ παραβολισ y2 = 4x και τθσ 

ευκείασ  
 

 
 -  

 

 
 + 1 = 0 είναι αδφνατο. 
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 . Η δευτζρου 

βακμοφ εξίςωςθ            δεν ζχει πραγματικζσ ρίηεσ, αφοφ Δ = 9-48<0, 

άρα το ςφςτθμα είναι αδφνατο. 

Η ευκεία ε ιςοδφναμα γράφεται 4x-3y+12=0 

d(M, ε) = 
   

 

 
        

√     
 = 

  

 
 = 2. 

ii. Τα ςθμεία τομισ τθσ ευκείασ ε με τουσ άξονεσ τα βρίςκουμε κζτοντασ y=0 και x=0 

ςτθν εξίςωςι τθσ.  

Για y=0 ζχουμε 
 

 
 = -1 ι x = -3, άρα Γ(-3, 0). 

Για x=0 ζχουμε 
 

 
 = 1 ι y = 4, άρα Δ(0, 4). 

Για το εμβαδό του τριγϊνου ΜΓΔ κα βροφμε το μικοσ του τμιματοσ ΓΔ γιατί το 

φψοσ που αντιςτοιχεί ςε αυτό είναι θ απόςταςθ του ςθμείου Μ από τθν ευκεία ε. 

(ΓΔ) = √               = √      √     . 



Άρα (ΜΓΔ) = 
 

 
 (ΓΔ) d(M, ε) = 

 

 
 52 = 5 τ.μ. 

β)  

i. Η εφαπτομζνθ η τθσ παραβολισ ςε τυχαίο ςθμείο τθσ (x1,y1) με y1≠0 ζχει εξίςωςθ 

yy1 = 2(x+x1) ι y = 
 

  
x + 

   

  
 με ςυντελεςτι διεφκυνςθσ λη = 

 

  
 

Η ευκεία ε ζχει ςυντελεςτι διεφκυνςθσ λε = 
   

      
 = 

 

 
. Για να είναι θ ευκεία ε 

παράλλθλθ τθσ εφαπτομζνθσ η πρζπει και αρκεί λη = λε ι 
 

 
 = 

 

  
 ι y1 = 

 

 
 .  

Το ςθμείο (x1,y1) επαλθκεφει τθν εξίςωςθ τθσ παραβολισ, επομζνωσ  

  
  = 4x1 ι (

 

 
)
 

= 4x1 ι x1 = 
 

  
 . 

Για x1 = 
 

  
 , y1 = 

 

 
  θ εφαπτομζνθ η που είναι παράλλθλθ τθσ ευκείασ ε είναι: 

y = 
 

  
x + 

   

  
   ι   y = 

 
 

 

 x + 
  

 

  
 

 

    ι τελικά  

η: 16x-12y+9=0 

ii. Για να βροφμε τθν απόςταςθ των ευκειϊν η και ε, αρκεί να βροφμε ζνα ςθμείο, ζςτω 

Κ,  τθσ η και να υπολογίςουμε τθν απόςταςθ του ςθμείου αυτοφ από τθν ευκεία ε.  

Θζτοντασ x=0 ςτθν εξίςωςθ τθσ ευκείασ η ζχουμε: y = 
 

  
 =  

 

 
 . Άρα το ςθμείο Κ τθσ 

ευκείασ η είναι το Κ(0, 
 

 
).  Η εξίςωςθ τθσ ευκείασ ε είναι: 4x-3y+12=0, επομζνωσ: 

d(η, ε) = d(Κ, ε) = 
       

 

 
    

√        
 = 

  
 

 
 

  

 
 

√  
 = 

  

 

 
 = 

  

  
 . 


