
ΘΕΜΑ 4_1 

Δίνεται το πολυώνυμο ( ) 3 23 4 5 2P x x x x= + − − . 

α) Να βρείτε τις ρίζες του πολυωνύμου. 

(Μονάδες 5) 

β) Να λύσετε την ανίσωση ( ) 0P x  . 

     (Μονάδες 9) 

γ) Να λύσετε την ανίσωση 
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       (Μονάδες 11) 

ΘΕΜΑ 4_2 

Δίδεται το πολυώνυμο P(x) = x4 + 1. 

α) Να αποδείξετε ότι το πολυώνυμο P(x) δεν έχει πραγματικές ρίζες. 

(Μονάδες 5) 

β) Να βρείτε δύο αριθμούς α, β τέτοιους ώστε: 

x4 + 1 = (x2 + αx + 1) ∙ (x2 + βx + 1) 

(Μονάδες 10) 

γ) Θεωρούμε την ακόλουθη πρόταση: «Κάθε πολυώνυμο που μπορεί να αναλυθεί σε 

γινόμενο πολυωνύμων μικρότερου μη μηδενικού βαθμού, έχει πραγματικές ρίζες». 

Είναι η πρόταση αυτή Σωστή ή Λάθος; Αν η πρόταση είναι σωστή, να δώσετε 

απόδειξη. Αν η πρόταση είναι λάθος, να δώσετε αντιπαράδειγμα. 

 (Μονάδες 10) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4_3 

Στο παρακάτω σχήμα, δίνεται η παραβολή 23y x= −  και τα σημεία της ,  . Δίνεται 

ακόμα ότι το   είναι ορθογώνιο με ( )0, 3 .  

 

α) Αν  είναι το εμβαδό του ορθογωνίου  , τότε: 

i. να αποδείξετε ότι για κάθε ( )0, 3  είναι ( ) 32 6f   = =− +  

τετραγωνικές μονάδες. 

(Μονάδες 08) 

ii. να βρεθεί το εμβαδό  στη θέση 1 = . 

(Μονάδες 02) 

β) Να αποδείξετε ότι το εμβαδό  δεν μπορεί να ξεπεράσει τις 4  τετραγωνικές 

μονάδες. 

(Μονάδες 12) 

γ) Να βρεθεί η θέση του  , ώστε το εμβαδό   να πάρει τη μέγιστη τιμή του. 

(Μονάδες 03) 
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ΘΕΜΑ  4_4 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο με εμβαδό 260cm= , του οποίου η υποτείνουσα είναι κατά 

2cm  μεγαλύτερη από τη μία κάθετη πλευρά. Αν ονομάσουμε x  το μήκος αυτής της κάθετης 

πλευράς και y  το μήκος της άλλης κάθετης (σε cm ), τότε:  

α) Να δείξετε ότι ο αριθμός x  ικανοποιεί την εξίσωση: 

3 2 3600 0x x+ − = . 

(Μονάδες 10) 

β) Αν γνωρίζετε ότι το μήκος της πλευράς x  είναι αριθμός ακέραιος και μικρότερος του 16, 

να βρείτε την τιμή του x  καθώς και τα μήκη των άλλων πλευρών του τριγώνου. 

(Μονάδες 10) 

γ) Να βρείτε το πλήθος των ορθογωνίων τριγώνων που ικανοποιούν τα αρχικά δεδομένα του 

προβλήματος. Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας. 

                                                                                                                      (Μονάδες 5) 

ΘΕΜΑ 4_5 

Η μέση θερμοκρασία Τ (σε βαθμούς Κελσίου) στην επιφάνεια ενός πλανήτη, μετά 

από 𝑥 εκατομμύρια χρόνια, έχει εκτιμηθεί ότι είναι 𝑇(𝑥) = 𝑥3  −  10𝑥2 + 31𝑥 –  30. 

α) Αποδείξτε ότι 2 εκατομμύρια χρόνια μετά, η μέση θερμοκρασία στον πλανήτη θα 

είναι μηδέν C . 

(Μονάδες 5) 

β) Να βρείτε τους αριθμούς 𝛼, 𝛽, 𝛾 με 𝛼 < 𝛽 < 𝛾 ώστε να ισχύει  

𝛵(𝑥) = (𝑥 −  𝛼)(𝑥 −  𝛽)(𝑥 −  𝛾)  

(Μονάδες 10) 

γ) Θεωρούμε ότι μια χρονική περίοδος παγετώνων στον πλανήτη είναι αυτή στην 

οποία η μέση θερμοκρασία Τ είναι συνεχώς κάτω από μηδέν C . Ποιες χρονικές 

περιόδους θα έχουμε παγετώνες στον πλανήτη; 

(Μονάδες 10) 

 


