
ΘΕΜΑ 4_1 

Δίνονται τα σημεία 𝛢(−3,−1) , 𝛣(0, 3) και 𝛭(𝑥, 𝑦) του καρτεσιανού επιπέδου 𝑂𝑥𝑦. 

α) Να βρείτε τις συντεταγμένες των  διανυσμάτων 𝛢𝛭⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  , 𝛭𝛣⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗   και  𝛢𝛣⃗⃗⃗⃗  ⃗.                    

(Μονάδες 6) 

β) Να βρείτε τα μέτρα των  διανυσμάτων 𝛢𝛭⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  , 𝛭𝛣⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗   και  𝛢𝛣⃗⃗⃗⃗  ⃗.                                   

  (Μονάδες 6) 

γ) Να αποδείξετε ότι |𝛢𝛭⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  | + |𝛭𝛣⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  | ≥ 5.                                                                         

(Μονάδες 6) 

δ) Θεωρήστε τον ισχυρισμό: «Υπάρχει ζεύγος πραγματικών αριθμών (𝑥, 𝑦) τέτοιο 

ώστε να ισχύει  √(𝑥 + 3)2+(𝑦 + 1)2 + √𝑥2+(𝑦 − 3)2 = 4 .» 

Είναι αληθής ή  ψευδής ο παραπάνω ισχυρισμός; Να αιτιολογήσετε την απάντησή 

σας. 

                                                                                                                              (Μονάδες 7) 

ΘΕΜΑ 4_2 

Θεωρούμε τρίγωνο OAB,  με  ΟΑ⃗⃗⃗⃗  ⃗ = α⃗⃗ ,  ΟΒ⃗⃗⃗⃗  ⃗ = (6,8).  Για το διάνυσμα α⃗⃗  γνωρίζουμε  

ότι  α⃗⃗ = (|α⃗⃗ | − 4, |α⃗⃗ | − 2) 

α) Να δείξετε ότι |α⃗⃗ | = 2.           

(Μονάδες 10) 

β) Να βρείτε σημείο Γ  έτσι, ώστε το τετράπλευρο OAΓB να αποτελεί 

παραλληλόγραμμο.                                                                                                 

(Μονάδες 08) 

γ) Να βρείτε την γωνία που σχηματίζει η πλευρά ΟΑ  με τη διαγώνιο ΑΒ του     

παραλληλογράμμου OAΓB. 

(Μονάδες 07) 

 

 

 

 

 


