
Συνάρτηση      και αντίστροφη συνάρτηση 

Συνάρτηση     και εξισώσεις 

Μεκοδολογία 

Όταν μασ ηθτοφν να λφςουμε μια εξίςωςθ θ οποία δεν μπορεί να λυκεί με κάποια γνωςτι 

μζκοδο, τότε αυτό μπορεί να γίνει με τθ βοικεια τθσ      ωσ εξισ: 

 Μεταφζρουμε όλουσ τουσ όρουσ ςτο πρώτο μζλοσ. 

 Θζτουμε το πρώτο μζλοσ ίςο με  ( ), οπότε θ εξίςωςθ ζχει τθ μορφι 

 ( )   . 

 Αποδεικνφουμε ότι θ   είναι    . 

 Βρίςκουμε με δοκιμζσ μια ρίηα    τθσ εξίςωςθσ  ( )   . 

 H εξίςωςθ  γίνεται  ( )     ( )   (  )      , αφοφ      . 

 

Εύρεση της     

Έςτω       μια ςυνάρτθςθ. Για να βροφμε τθν αντίςτροφθ τθσ  , εργαηόμαςτε 

ωσ εξισ: 

 Αποδεικνφουμε ότι θ   είναι    . 

 Θζτουμε    ( ) (οπότε είναι    ( )   ). 

 Λφνουμε τθν εξίςωςθ    ( ) ωσ προσ  . Ταυτόχρονα βρίςκουμε τουσ 

περιοριςμοφσ που πρζπει να ικανοποιεί το  , ώςτε θ εξίςωςθ    ( ) να 

ζχει λφςθ ωσ προσ   και θ λφςθ αυτι να ανικει ςτο πεδίο οριςμοφ Α τθσ  . 

 Η ςυναλικευςθ των περιοριςμών για το   μασ δίνουν το ςφνολο τιμών τθσ  , 

το οποίο είναι το πεδίο οριςμοφ τθσ    . 

 Αν θ λφςθ τθσ εξίςωςθσ    ( ) ωσ προσ   είναι θ    ( ), τότε ζχουμε ότι 

   ( )   ( ). Θζτουμε όπου   το   και ζχουμε ζτςι τον τφπο    ( ). 

 

Η εξίσωση    ( )   ( ) 

Πρόταςθ 

Έςτω       μια     ςυνάρτθςθ, οπότε ορίηεται θ αντίςτροφι τθσ     . Αν θ   

είναι γνησίως αύξουσα, τότε οι εξιςώςεισ  ( )     ( )  ( )       ( )    είναι 

ιςοδφναμεσ.  

Απόδειξθ 

 Έςτω α μια λφςθ τθσ εξίςωςθσ   ( )     ( ), δθλαδι  ( )     ( ). Τότε: 

 (   ( ))   ( ( )), δθλαδι  ( ( ))    

Θα αποδείξουμε ότι  ( )   . Εργαηόμαςτε με απαγωγι ςε άτοπο. 



 Αν  ( )   , τότε  ( ( ))   ( )     ( ), άτοπο. 

 Αν  ( )   , τότε  ( ( ))   ( )     ( ), άτοπο. 

Άρα είναι  ( )   . 

 Έςτω ότι  ( )   . Τότε      ( ) και ζτςι    ( )   ( ). 

 

Μονοτονία της   και της     

Πρόταςθ 

Αν μια ςυνάρτθςθ   είναι γνθςίωσ μονότονθ, τότε και θ     ζχει το ίδιο είδοσ 

μονοτονίασ. 

Απόδειξθ 

Έςτω ότι θ   είναι γνθςίωσ αφξουςα. Θα αποδείξουμε ότι και θ     είναι γνθςίωσ 

αφξουςα. Έςτω λοιπόν        ( ) με      . Θα αποδείξουμε ότι:  

   (  )   
  (  ) 

Αφοφ        ( ), κα υπάρχουν          τζτοια, ώςτε: 

 (  )       και     (  )     

απ’όπου προκφπτει ότι: 

   (  )        και       (  )     

Έτςι: 

       (  )   (  )        (                      )   

    (  )   
  (  ) 

Άρα και θ     είναι γνθςίωσ αφξουςα. 

Όμοια εργαηόμαςτε και για   γνθςίωσ φκίνουςα. 

 

 

 

 

 

 


