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2.1 Οι πράξεις και οι ιδιότητές τους 

 

Ιδιότητες των δυνάμεων 
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Αξιοσημειώτες ταυτότητες 

 

 ( ) 222
βαβ2αβα ++=+       ( ) 222
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βαβ3βα3αβα +++=+      ( ) 32233

βαβ3βα3αβα −+−=−  

 ( )( )2233 βαβαβαβα +−+=+      ( )( )2233 βαβαβαβα ++−=−  

 ( )( ) 22 βαβαβα −=−+       ( )( ) ( ) αβxβαxβxαx 2 +++=++  

 

ΛΥΜΕΝΗ ΑΣΚΗΣΗ 

 

Αν 4x =  και 8y = , να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης 
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Λύση 

Αρχικά απλοποιούμε την παράσταση: 
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Στη συνέχεια θέτουμε όπου 4x =  και 8y = : 

 

( ) ( ) 642222284yxA 661223622626 ====== −−−−  
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Ασκήσεις για λύση 

1. Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης 
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2. Να βρείτε την τιμή της παράστασης ( ) ( ) 1xy2yx3xy3yx22A +−+−−+= , 

όταν 33,2x −=  και 67,3y = . 

 

3. Αν ισχύει 5x2y =− , να βρείτε την τιμή της παράστασης: 

( ) ( ) 5y4x32yx10A +−−−=  

 

4. Αν οι αριθμοί γ5β4αx +−=  και γ3αβ2y −−=  είναι αντίθετοι, να αποδείξετε 

ότι γβ = . 

 

5. Αν οι αριθμοί α και β είναι αντίθετοι, να βρείτε την τιμή της παράστασης: 
( )  ( )α5ββ2α32Α −−−−=  

 

6. Αν οι αριθμοί x και y είναι αντίθετοι και οι αριθμοί α και β είναι αντίστροφοι, να 
βρείτε την τιμή της παράστασης: 

( ) ( ) ( )y2x42βααyx2Α +−+++−−=  

 

7. Αν ισχύει 
3

2

y

x
= , με 0y  , να βρείτε την τιμή των κλασμάτων: 
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8. Αν ισχύει 
7

γ

4

β

2

α
==  και 10γβ2α3 =+− , να βρείτε τις τιμές των α, β και γ. 

 

9. Αν οι γωνίες Γ̂,Β̂,Α̂ ενός τριγώνου ΑΒΓ είναι ανάλογες των αριθμών 2, 3, 4, να 

βρεθούν οι γωνίες του τριγώνου. 
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10. Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης ( ) 
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11. Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης 
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12. Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης ( )  ( ) 32223 y:xyxA
−−−=  για 

5

1
x =  και 

5y = . 

 

13. Αν 3α −=  και 0β  , να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 

( ) ( ) 354532 β:αβ:αΑ
−−−−

=  

14. Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης ( )
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4x =  και 8y = . 

 

15. Να αποδείξετε ότι: 

α) ( ) ( )( ) ( ) x6221x434x4x3x
2

−=+−−+−+  

β) ( ) ( ) ( ) 323
x1x92x93x =−+−+−  

γ) ( ) ( ) 2x1x62x 323
+=+−+  

δ) ( ) ( ) 323
x1x3x32x1 −−=−+−  

ε) ( )( )  ( )( ) ( )( ) 01x1xxxxx1x1x 222
=−+++−−+−  

στ) ( )( )  ( ) ( )22222
βααβ2βαβα +=++−   

ζ) ( ) ( ) ( ) ( )2αα41α21α2α1α2α
222222 −++=−+++−  

η) ( ) ( ) ( ) ( )( ) ( ) 33223
xxyxyyx23xyyx23yx2 =−+−−+−−+−  

 

16. Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης ( )( )( ) 422 yyxyxyxA +++−= , αν 

2x −= . 
 

17. Να αποδείξετε ότι η παράσταση ( )( ) ( ) ( )1xx31x1xx1xA
32 +++−+−+=  είναι 

ανεξάρτητη του x. 
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18. α) Να αποδείξετε ότι ( ) ( ) αβ4βαβα
22
=−−+ . 

β) Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 
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19. Αν ισχύει 3
α

1
α =+ , να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων: 
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20. Να παραγοντοποιήσετε τις παραστάσεις: 
 

α) xy9xy6yx12 22 −+   β) 42 y9x4 −  

γ) 24x8x6x2 23 +−−   δ)  22 y4xy20x25 +−  

ε) xx2x 23 ++    στ) αβ2γβα 222 −−+  

 

21. Να παραγοντοποιήσετε τα παρακάτω τριώνυμα: 
 

α) 8x6x2 +−    β)  5x6x2 ++  

γ) 3x2x2 −−    δ)  4x3x2 −+  

 

22. Να βρείτε για ποιες τιμές του x ορίζονται οι παρακάτω παραστάσεις και στη 
συνέχεια να τις απλοποιήσετε: 
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23. Αν ισχύει ( ) ( )1αβ1βα 22 +=+ , να αποδείξετε ότι οι αριθμοί α και β είναι ίσοι ή 

αντίστροφοι. 
 

24. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 

α) ( )( ) 03x2x26x9x4 23 =−−+−  

β) ( ) 23
x11x =+−  

γ) ( ) ( ) ( ) 0x232x1x
333
=−+−+−  

δ) ( ) ( ) ( ) 03x41x32x
333
=−−−+−  

 

Τράπεζα θεμάτων 

1. (14555) 

 

2. (14473) 
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3. (14458) 

 

4. (13088) 

 

5. (13472) 
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6. (13053) 

 

7. (12685) 

 

8. (1251) 
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9. (14489) 

 

10. (14329) 

 
 


