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ΕΠΙΜΕΛΕΙΑ  :  ΠΑΝΤΕΛΗΣ  ΤΡΙΜΗΣ 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΟΣ 

    
   ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 
                   A΄ Λυκείου 
 
 
 

2ο   ΘΕΜΑ  

 

18.  στοιχεία κύκλου - τριγώνου 

Σε κύκλο κέντρου Ο θεωρούµε τρεις διαδοχικές ίσες γωνίες 
ΑΟΒ, ΒΟΓ και ΓΟΑ . 
 
α) Να αποδείξετε ότι η προέκταση της ακτίνας ΑΟ 
διχοτοµεί τη γωνία ΒΟΓ.                                  (Μονάδες 10) 
 
β) Να βρείτε το είδος του τριγώνου ΑΒΓ ως προς τις 
πλευρές του.                                                     (Μονάδες 8) 
 
γ) Αν µε κέντρο Ο και ακτίνα ΟΚ όπου Κ το µέσο της 
ακτίνας ΟΑ, γράψουµε έναν άλλο κύκλο που θα τέµνει τις 
ακτίνες ΟΒ και ΟΓ στα σηµεία Λ και Μ αντίστοιχα, τότε τα 
τόξα ΚΜ και ΑΒ είναι ίσα; ∆ικαιολογήστε την απάντησή σας.                    (Μονάδες 7) 
 
19.  ισότητα τριγώνων 

∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και Κ εσωτερικό 
σηµείο του τριγώνου τέτοιο 
ώστε ΚΒ=ΚΓ. 
Να αποδείξετε ότι: 
 
α) Τα τρίγωνα ΒΑΚ και ΚΑΓ είναι ίσα.          (Μονάδες 12) 

β) Η ΑΚ είναι διχοτόµος της 
∧
A .                     (Μονάδες 6) 

γ) Η προέκταση της ΑΚ διχοτοµεί τη γωνία 
∧

BKΓ  του 
τριγώνου ΒΚΓ.                                                (Μονάδες 7) 
 

20.  ισότητα τριγώνων   

∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) . Στην 
προέκταση της πλευράς ΒΓ και προς τα δυο της 
άκρα, θεωρούµε σηµεία ∆ και Ε αντίστοιχα έτσι 
ώστε Β∆= ΓΕ. 
Να αποδείξετε ότι: 

α) εξεξ ΓB
∧∧

=                                               (Μονάδες 6) 

 
β) Τα τρίγωνα ΑΒ∆ και ΑΓΕ είναι ίσα.  

(Μονάδες 12) 
 
γ) Η διάµεσος ΑΜ του τριγώνου ΑΒΓ είναι και 
διάµεσος του τριγώνου Α∆Ε.                (Μονάδες 7) 

 

 

 

ΚΡΙΤΗΡΙΑ ΙΣΟΤΗΤΑΣ ΤΡΙΓΩΝΩΝ   
ΚΡΙΤΗΡΙΑ ΙΣΟΤΗΤΑΣ ΟΡΘΟΓΩΝΙΩΝ ΤΡΙΓΩΝΩΝ   

 

ΣΧΕΤΙΚΕΣ  ΘΕΣΕΙΣ 
ΚΥΚΛΟΥ  ΕΥΘΕΙΑΣ 

 -  ΚΥΚΛΩΝ 

ΑΝΙΣΟΤΙΚΕΣ ΣΧΕΣΕΙΣ ΙΣΟΤΗΤΑ  
ΤΡΙΓΩΝΩΝ 

ΤΡΑΠΕΖΑ  ΘΕΜΑΤΩΝ 

2η  εργασία 

Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 
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21.  ισότητα τριγώνων   

Στις προεκτάσεις των πλευρών ΒΑ και ΓΑ τριγώνου ΑΒΓ παίρνουµε τα τµήµατα 
Α∆ = ΑΒ και ΑΕ = ΑΓ. 
Να αποδείξετε ότι 
 
α) Τα τρίγωνα ΑΒΓ και Α∆Ε είναι ίσα.     (Μονάδες 12) 
 
β) Η προέκταση της διαµέσου ΑΜ προς το µέρος της κορυφής Α διχοτοµεί την 
πλευρά Ε∆ του τριγώνου ∆ΑΕ.      (Μονάδες 13) 
 

22.  ισότητα τριγώνων   

Θεωρούµε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) και σηµείο Μ εσωτερικό του τριγώνου, 
τέτοιο ώστε ΜΒ = ΜΓ. Να αποδείξετε ότι: 
 
α) Τα τρίγωνα ΑΜΒ και ΑΜΓ είναι ίσα.     (Μονάδες 12) 
 

β) Η ευθεία ΑΜ διχοτοµεί τη γωνία 
∧

BMΓ .     (Μονάδες 13) 
 

23.  ισότητα τριγώνων – σχετικές θέσεις κύκλου ευθείας  

 

Από εξωτερικό σηµείο Ρ ενός κύκλου (Ο,ρ) 
φέρνουµε τα εφαπτόµενα τµήµατα ΡΑ και ΡΒ. Αν 
Μ είναι ένα τυχαίο εσωτερικό σηµείο του ευθυ-
γράµµου τµήµατος ΟΡ, να αποδείξετε ότι: 
 
α) τα τρίγωνα ΡΑΜ και PMB είναι ίσα.   

(Μονάδες 12) 

β) οι γωνίες 
∧

MAO  και 
∧

MBO  είναι ίσες.   
(Μονάδες 13) 

 
24.  ανισοτικές σχέσεις στα τρίγωνα  -  ισότητα τριγώνων       

∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) και στις ίσες πλευρές ΑΒ, ΑΓ παίρνουµε 

αντίστοιχα τµήµατα Α∆ = 
3
1

ΑΒ  και  ΑΕ = 
3
1

ΑΓ. Αν Μ είναι το µέσο της ΒΓ, να 

αποδείξετε ότι: 
 
α) τα τµήµατα Β∆ και ΓΕ είναι ίσα.      (Μονάδες 5) 
 
β) τα τρίγωνα Β∆Μ και ΜΕΓ είναι ίσα.     (Μονάδες 10) 
 
γ) το τρίγωνο ∆ΕΜ είναι ισοσκελές .      (Μονάδες 10) 
 

25.  ισότητα τριγώνων       

∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΚΑΒ (ΚΑ = ΚΒ) και ΚΓ διχοτόµος της γωνίας 
∧
K . Στην 

προέκταση της  ΒΑ (προς το Α) παίρνουµε σηµείο Λ και στην προέκταση της ΑΒ 
(προς το Β) παίρνουµε σηµείο Μ, έτσι ώστε ΑΛ = ΒΜ. Να αποδείξετε ότι: 
 
α) το τρίγωνο ΚΛΜ είναι ισοσκελές.     (Μονάδες 12) 
 
β) η ΚΓ είναι διάµεσος του τριγώνου ΚΛΜ     (Μονάδες 13) 
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26.  ισότητα τριγώνων – ανισοτικές σχέσεις  

Δίνεται τετράπλευρο ΑΒΓΔ με ΒA = ΒΓ και ΔA = ΔΓ. Οι 

διαγώνιοι ΑΓ, ΒΔ του τετραπλεύρου είναι ίσες και 

τέμνονται κάθετα. 

Να αποδείξετε ότι: 

 

α) Η ΒΔ είναι διχοτόμος των γωνιών Β και Δ του 

τετραπλεύρου ΑΒΓΔ.  

(Μονάδες 12) 

 

β) Η ΒΔ είναι μεσοκάθετος του τμήματος ΑΓ.   

       (Μονάδες 13) 
 

27.  ισότητα τριγώνων 

 

 

28.  ισότητα τριγώνων  -  ανισοτικές σχέσεις στα τρίγωνα 
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29.  ανισοτικές σχέσεις τριγώνων   

Στο παρακάτω σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι 

ορθογώνιο με ορθή τη γωνία Α. Η ΒΔ είναι 

διχοτόμος της γωνίας Β, η ΔΕ είναι κάθετη στην 

ΒΓ και η γωνία Γ είναι μικρότερη της γωνίας Β. 

Να αποδείξετε ότι: 

 

α) ΑΔ=ΔΕ      

   (Μονάδες 8) 

 

β) ΑΔ < ΔΓ      

   (Μονάδες 9) 

 

γ) ΑΓ>ΑΒ         (Μονάδες 8) 

 

30.  ισότητα τριγώνων   

 
31.  ισότητα τριγώνων  

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και ΜΔ, ΝΕ οι μεσοκάθετοι των 

πλευρών του ΑΒ, ΑΓ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

 

α) Αν ΜΔ = ΝΕ τότε το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές.   

(Μονάδες 12) 

 

β) Αν ΑΒ = ΑΓ τότε ΜΔ = ΝΕ       

(Μονάδες 13) 

 

32.  ισότητα τριγώνων   

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και από σημείο Μ της πλευράς ΒΓ 

φέρουμε τα κάθετα τμήματα ΜΔ και ΜΕ στις πλευρές ΑΒ 

και ΑΓ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

 

α) Αν ΜΔ = ΜΕ, τότε τα τρίγωνα ΑΜΔ και ΑΜΕ είναι ίσα.     

(Μονάδες 13) 

 

β) Αν ΑΒ = ΑΓ και Μ μέσο του ΒΓ, τότε ΜΔ = ΜΕ.  

(Μονάδες 12) 
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33.  ισότητα τριγώνων 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ. Στην 

προέκταση της ΒΓ (προς το Γ) θεωρούμε σημείο 

Δ και στην προέκταση της ΓΒ (προς το Β) 

θεωρούμε σημείο Ε έτσι ώστε ΓΔ = ΒΕ. Από το Δ 

φέρουμε ΔΗ κάθετη στην ευθεία ΑΓ και από το 

Ε φέρουμε ΕΖ κάθετη στην ευθεία ΑΒ. 

Να αποδείξετε ότι: 

 

α) ΑΔ = ΑΕ    (Μονάδες 12) 

 

β) ΕΖ = ΔΗ    (Μονάδες 13) 

 
34.  ισότητα τριγώνων  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
35.  ισότητα τριγώνων  -  σχετικές θέσεις κύκλου ευθείας 

Δίνονται δύο ομόκεντροι κύκλοι με 

κέντρο Ο και ακτίνες ρ και R (ρ<R). Οι 

χορδές ΔΓ και ΖΕ του κύκλου (Ο,R) 

εφάπτονται του κύκλου (Ο, ρ) στα 

σημεία Α και Β αντίστοιχα. 

 

α) Να αποδείξετε ότι ΔΓ=ΖΕ.  

(12 Μονάδες) 

 

β) Αν οι ΔΓ και ΖΕ προεκτεινόμενες 

τέμνονται στο σημείο Κ, να αποδείξετε 

ότι το τρίγωνο ΚΕΓ είναι ισοσκελές.  

(13 Μονάδες) 

 

 

 

 

 

 


