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36.  γεωμετρικοί τόποι – ιδιότητες ισοσκελών τριγώνων 

Δίνεται γωνία xΑy και η διχοτόμος της Αδ. Από τυχαίο σημείο Β 

της Αx φέρνουμε κάθετη στη διχοτόμο, η οποία τέμνει την Αδ 

στο Δ και την Ay στο Γ. 

Να αποδείξετε ότι : 

 

α) Τα τμήματα ΑΒ και ΑΓ είναι ίσα.     

(Μονάδες 12) 

 

β) Το τυχαίο σημείο Ε της Αδ ισαπέχει από τα Β και Γ.   

(Μονάδες 13) 

 
 
37.  ισότητα τριγώνων 

Δίνονται τα τμήματα   ΑΓ = ΒΔ   που 

τέμνονται στο σημείο Ο έτσι ώστε ΟΑ=ΟΒ, 

και τα σημεία Η και Ζ στα τμήματα ΑΓ και 

ΒΔ αντίστοιχα, έτσι ώστε   ΟΗ = ΟΖ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) Οι γωνίες  
∧
∆ΟA  και  

∧
ΒΓΟ  είναι ίσες.  

(Μονάδες 12) 

β) ΑΖ=ΒΗ .      

 (Μονάδες 13) 

 

38.  σχετικές θέσεις κύκλου ευθείας – στοιχεία κύκλου 

Έστω κύκλος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ. Σε 

σημείο Ν του κύκλου φέρουμε την 

εφαπτόμενη του, και εκατέρωθεν του Ν 

θεωρούμε σημεία Α και Β, τέτοια ώστε 

ΝΑ=ΝΒ. Οι ΟΑ και ΟΒ τέμνουν τον κύκλο 

στα Κ και Λ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) Το τρίγωνο  
∆

AOB  είναι ισοσκελές.  

(Μονάδες 13) 

 

β) Το σημείο Ν είναι μέσο του τόξου ΚΛ.  

                          (Μονάδες 12) 
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39.  στοιχεία κύκλου - ισότητα τριγώνων – ιδιότητες ισοσκελών τριγώνων   

Έστω κύκλος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ. Θεωρούμε 

διάμετρο ΑΒ και τυχαίο σημείο  Γ  του κύκλου.  

Αν ΑΕ κάθετο στην ΟΓ και ΓΔ κάθετο στην ΑΟ να 

αποδείξετε ότι: 

 

α) Το τρίγωνο  
∆

∆ΟE   είναι ισοσκελές.  

(Μονάδες 13) 

β) Η ΟΖ διχοτομεί τη γωνία  
∧
ΓΟA  και 

προεκτεινόμενη διέρχεται από το μέσο του τόξου ΑΓ.  

 

(Μονάδες 12) 

 

40.  στοιχεία κύκλου - ισότητα τριγώνων   

Έστω κύκλος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ. Από σημείο Α 

εκτός του κύκλου, φέρουμε τα εφαπτόμενα τμήματα ΑΒ 

και ΑΓ. Τα σημεία Ε και Δ είναι τα αντιδιαμετρικά 

σημεία των Β και Γ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

 

α) Τα τρίγωνα ΑΒΕ και ΑΓΔ είναι ίσα.  

(Μονάδες 13) 

 

β) Τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΓΕ είναι ίσα.  

(Μονάδες 12) 

 

 

 

41.  γεωμετρικοί τόποι  
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42.  ισότητα τριγώνων       

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Στα σημεία Β και Γ της ΒΓ 

φέρουμε προς το ίδιο μέρος της ΒΓ, τα τμήματα  ΒΔ ⊥ ΒΓ  και  ΓΕ ⊥ ΒΓ  

τέτοια ώστε ΒΔ = ΓΕ. Αν Μ το μέσο της ΒΓ, να αποδείξετε ότι : 

 

α) τα τρίγωνα ΒΔΜ και ΓΕΜ είναι ίσα,       

(Μονάδες 12) 

 

β) ΑΔ = ΑΕ.          

(Μονάδες 13) 

 

 

 

 

43.  ισότητα τριγώνων       

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  (Α = 90
0
  )  και η 

διχοτόμος του ΒΔ. Από το Δ φέρουμε  ΔΕ⊥ΒΓ  που τέμνει 

την προέκταση της ΑΒ (προς το Α) στο Ζ. 

Να αποδείξετε ότι: 

 

α) ΒΕ = ΑΒ,  

(Μονάδες 12) 

 

β) το τρίγωνο  BΓΖ  είναι ισοσκελές.  

(Μονάδες 13) 
 
 

 

 


