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ΕΠΙΜΕΛΕΙΑ  :  ΠΑΝΤΕΛΗΣ  ΤΡΙΜΗΣ 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΟΣ 

      ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 
                   A΄ Λυκείου 
 
 
 

2ο   ΘΕΜΑ  

 

 

 

75.     

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με ΑΒ=2ΒΓ. Προεκτείνουμε την πλευρά ΑΔ κατά 

τμήμα ΔΕ=ΑΔ και φέρουμε την ΒΕ που τέμνει τη ΔΓ στο σημείο Η. 

Να αποδείξετε ότι: 
 

α) το τρίγωνο ΒΑΕ είναι ισοσκελές.      (Μονάδες 7) 
 

β) το ΔΕΓΒ είναι παραλληλόγραμμο.      (Μονάδες 9) 
 

γ) η ΑΗ είναι διάμεσος του ΒΑΕ τριγώνου.     (Μονάδες 9) 

 

76.   

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ, στο οποίο φέρουμε τις διαμέσους του ΒΜ και ΓΝ. 

Προεκτείνουμε την ΒΜ (προς το Μ) κατά τμήμα ΜΔ=ΒΜ και την ΓΝ (προς το Ν) κατά 

τμήμα ΝΕ=ΓΝ. 
 

α) Να αποδείξετε ότι ΑΔ//ΒΓ και ΑΕ//ΒΓ.     (Μονάδες 13) 

β) Είναι τα σημεία Ε, Α και Δ συνευθειακά; Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας. 

(Μονάδες 12) 
 

77.        

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και η διαγώνιός του ΒΔ. Από τις κορυφές Α και Γ 

φέρουμε τις κάθετες ΑΕ και ΓΖ στη ΒΔ, που την τέμνουν στα σημεία Ε και Ζ 

αντίστοιχα. 
 

α) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΔΕ και ΓΒΖ είναι ίσα.        (Μονάδες 10) 
 

β) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΕΓΖ είναι παραλληλόγραμμο. (Μονάδες 15) 
 
78.       

Σε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ, προεκτείνουμε την πλευρά ΔΑ (προς το Α) κατά τμήμα 

ΑΗ=ΔΑ. Φέρουμε τη διχοτόμο της γωνίας 
∧
∆  , η οποία τέμνει την ΑΒ στο σημείο Ζ. 

Να αποδείξετε ότι: 
 

α) Το τρίγωνο ΑΔΖ είναι ισοσκελές. (Μονάδες 12) 

β) Το τρίγωνο ΔΖΗ είναι ορθογώνιο με ορθή τη γωνία 
∧
Ζ  . (Μονάδες 13) 

 
 

Ι∆ΙΟΤΗΤΕΣ  -  ΚΡΙΤΗΡΙΑ   
 

ΕΙ∆Η  ΠΑΡΑΛΛΗΛΟΓΡΑΜΜΩΝ 

ΠΑΡΑΛΛΗΛΟΓΡΑΜΜΑ 

ΤΡΑΠΕΖΑ  ΘΕΜΑΤΩΝ 

6η  εργασία 

Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 

ΕΦΑΡΜΟΓΕΣ  
ΠΑΡΑΛΛΗΛΟΓΡΑΜΜΩΝ 
ΣΤΑ ΤΡΙΓΩΝΑ 

Ι∆ΙΟΤΗΤΑ 
ΟΡΘΟΓΩΝΙΩΝ 

ΤΡΙΓΩΝΩΝ 
 

ΘΕΩΡΗΜΑΤΑ  ΒΑΡΥΚΕΝΤΡΟΥ  -  ΟΡΘΟΚΕΝΤΡΟΥ 
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ο
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ο
 ΘΕΜΑ 

 

79.             

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Από το μέσο Μ της 

πλευράς ΒΓ φέρουμε ευθύγραμμο τμήμα ΜΔ 

ίσο και παράλληλο προς την πλευρά ΒΑ και 

ευθύγραμμο τμήμα ΜΕ ίσο και παράλληλο 

προς την πλευρά ΓΑ. Να αποδείξετε ότι: 

 

α) ΔΑ=ΑΕ      

   (Μονάδες 8) 

 

β) Τα σημεία Δ, Α και Ε βρίσκονται στην ίδια 

ευθεία.    

(Μονάδες 9) 

 

γ) ΔΕ=ΒΓ   (Μονάδες 8) 

 
80.       

Δίνεται ΑΒΓΔ παραλληλόγραμμο με ΑΒ=2ΑΔ. Φέρουμε τη διχοτόμο της γωνίας 
∧
∆  

του παραλληλογράμμου, η οποία τέμνει την ΑΒ στο Ε. 

 

α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ισοσκελές.                      (Μονάδες 12) 

 

β) Είναι το σημείο Ε μέσο της πλευράς ΑΒ; Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας. 

                    (Μονάδες 13) 

 
81.       

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και Ο το σημείο τομής των διαγωνίων του. 

Θεωρούμε σημείο Ε του τμήματος ΑΟ και σημείο Ζ του τμήματος ΟΓ, ώστε ΟΕ=ΟΖ. 

Να αποδείξετε ότι: 

 

α) ΔΕ=ΒΖ         (Μονάδες 12) 

 

β) το ΔΕΒΖ είναι παραλληλόγραμμο.     (Μονάδες 13) 

 
82.       
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ο
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ο
 ΘΕΜΑ 

 

83.       

 
84.       

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
85.       
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ο
 ΘΕΜΑ 

 

86.       

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με ΑΒ=2ΒΓ και Ε το μέσο της πλευράς του ΑΒ. 

Να αποδείξετε ότι: 

 

α) Το τρίγωνο ΕΑΔ είναι ισοσκελές.      (Μονάδες 10) 
 

β) Η ΔΕ είναι διχοτόμος της γωνίας 
∧
∆  .     (Μονάδες 15) 

 
87.       

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και η διάμεσός του ΑΜ. Στην προέκταση της διαμέσου ΜΔ του 

τριγώνου ΑΜΓ θεωρούμε σημείο Ε ώστε ΜΔ=ΔΕ. 

Να αποδείξετε ότι: 

 

α) Το τετράπλευρο ΑΜΓΕ είναι παραλληλόγραμμο.   (Μονάδες 12) 

 

β) Η ΒΕ διέρχεται από το μέσο της διαμέσου ΑΜ.    (Μονάδες 13) 

 

88.       

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και η διάμεσός του ΑΜ. Στην προέκταση της 

διαμέσου ΜΔ του τριγώνου ΑΜΓ θεωρούμε σημείο Ε ώστε ΜΔ=ΔΕ . Αν το σημείο Ζ 

είναι το ίχνος του Δ στην ΑΜ, να αποδείξετε ότι: 

 

α) Το τετράπλευρο ΑΜΓΕ είναι ορθογώνιο.     (Μονάδες 12) 

β) ΔΖ = 
4
ΒΓ

        (Μονάδες 13) 

 

89.       

Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ), το ύψος του ΑΔ και 

τα μέσα Ε και Ζ των πλευρών του ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα. 

Να αποδείξτε ότι: 

 

α) Τα τρίγωνα ΒΔΕ και ΓΔΖ είναι ίσα.  

(Μονάδες 15) 

 

β) Το τετράπλευρο ΑΖΔΕ είναι ρόμβος.            (Μονάδες 10) 

 

90.       

Θεωρούμε τρίγωνο ΑΒΓ και τα μέσα Δ, Ε και Ζ των πλευρών του ΑΒ, ΒΓ και ΓΑ 

αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

 

α) Το τετράπλευρο ΔΒΕΖ είναι παραλληλόγραμμο.  

(Μονάδες 13) 

 

β) Η ευθεία ΔΖ διχοτομεί το τμήμα ΑΕ.  

(Μονάδες12) 
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ο
 ΘΕΜΑ        ΤΡΑΠΕΖΑ ΘΕΜΑΤΩΝ  –   ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ   Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ  –   2

ο
 ΘΕΜΑ 

 

91.       

 
92.       

Θεωρούμε οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ<ΑΓ και το ύψος του ΑΔ. Προεκτείνουμε το 

ΑΔ (προς το Δ) κατά τμήμα ΔΕ=ΑΔ. Έστω Κ το συμμετρικό του Β ως προς το Δ. 

Να αποδείξετε ότι: 

 

α) Το τρίγωνο ΑΒΚ είναι ισοσκελές.  

(Μονάδες 12) 

β) Το τετράπλευρο ΑΒΕΚ είναι ρόμβος.  

(Μονάδες 13) 

 

93.       

 

 
 
 

 

 

 



ΤΡΑΠΕΖΑ ΘΕΜΑΤΩΝ –  ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ   Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ  –  2
ο
 ΘΕΜΑ        ΤΡΑΠΕΖΑ ΘΕΜΑΤΩΝ  –   ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ   Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ  –   2

ο
 ΘΕΜΑ 

 

94.       

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ 

και Ο είναι το κέντρο του. Έστω Ε, 

Ζ, Η, Θ τα μέσα των ΟΔ, ΟΑ, ΟΒ 

και ΟΓ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι : 

 

α) Το τετράπλευρο ΕΖΗΘ είναι 

παραλληλόγραμμο. (Μονάδες 10) 

 

β) Αν η περίμετρος του παραλληλογράμμου ΑΒΓΔ είναι 40, να βρείτε την περίμετρο 

του ΕΘΗΖ.  

(Μονάδες 15) 

 

95.       

Σε κύκλο κέντρου Ο, έστω ΟΑ μία ακτίνα του. Φέρουμε τη μεσοκάθετη της ΟΑ που 

τέμνει τον κύκλο στα σημεία Β και Γ. Να αποδείξετε ότι: 

 

α) Το τρίγωνο ΟΒΑ είναι ισόπλευρο.  

(Μονάδες 13) 

β) Το τετράπλευρο ΟΒΑΓ είναι ρόμβος.  

(Μονάδες 12) 

 

96.       
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ο
 ΘΕΜΑ        ΤΡΑΠΕΖΑ ΘΕΜΑΤΩΝ  –   ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ   Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ  –   2

ο
 ΘΕΜΑ 

 

97.       

 
 
98.       

 
99.       
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ο
 ΘΕΜΑ        ΤΡΑΠΕΖΑ ΘΕΜΑΤΩΝ  –   ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ   Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ  –   2

ο
 ΘΕΜΑ 

 

100.       

 
101.       
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ο
 ΘΕΜΑ        ΤΡΑΠΕΖΑ ΘΕΜΑΤΩΝ  –   ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ   Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ  –   2

ο
 ΘΕΜΑ 

 

102.       

 
103.       

 
104.       
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ο
 ΘΕΜΑ 

 

105.       

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
106.       
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ο
 ΘΕΜΑ 

 

107.       

 
108.       

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

109.       
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110.       

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
111.       

 
112.       

 

 

 

 

 



ΤΡΑΠΕΖΑ ΘΕΜΑΤΩΝ –  ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ   Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ  –  2
ο
 ΘΕΜΑ        ΤΡΑΠΕΖΑ ΘΕΜΑΤΩΝ  –   ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ   Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ  –   2

ο
 ΘΕΜΑ 

 

- 13 - BANKgm_2_parallilogram_6AL2014 

 


