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ΕΠΙΜΕΛΕΙΑ  :  ΠΑΝΤΕΛΗΣ  ΤΡΙΜΗΣ 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΟΣ 

      ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 
                   A΄ Λυκείου 
 
 
 

2ο   ΘΕΜΑ  

 

44.   

45.    
 

 

ΑΘΡΟΙΣΜΑ  ΓΩΝΙΩΝ  ν-ΓΩΝΟΥ   
 

ΑΘΡΟΙΣΜΑ  ΓΩΝΙΩΝ  ΤΡΙΓΩΝΟΥ ΠΑΡΑΛΛΗΛΕΣ  
ΕΥΘΕΙΕΣ 

ΤΡΑΠΕΖΑ  ΘΕΜΑΤΩΝ 

4η  εργασία 

Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 
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46.   

 

47.   

Ένας μαθητής της Α' λυκείου βρήκε έναν τρόπο να κατασκευάζει παράλληλες 

ευθείες. Στην αρχή σχεδιάζει μια τυχαία γωνία ΧΟΨ . Στη συνέχεια με κέντρο την 

κορυφή Ο της γωνίας σχεδιάζει δυο ομόκεντρους διαφορετικούς κύκλους με 

τυχαίες ακτίνες. Ο μικρότερος κύκλος τέμνει τις πλευρές ΟΧ και ΟΨ της γωνίας στα 

σημεία Α, Β αντίστοιχα και ο μεγαλύτερος στα σημεία Γ, Δ. Ισχυρίζεται ότι οι ευθείες 

που ορίζονται από τις χορδές ΑΒ και ΓΔ είναι παράλληλες. Μπορείτε να το 

δικαιολογήσετε;  

(Μονάδες 25) 

 

48.        

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ στο οποίο η εξωτερική γωνία Α είναι 

διπλάσια της εσωτερικής γωνίας Β. 

 

α) Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές με ΑΒ=ΑΓ.  

(Μονάδες 10) 

 

β) Η μεσοκάθετη της πλευράς ΑΒ τέμνει την πλευρά ΑΓ στο 

εσωτερικό της σημείο Δ. 

Αν η γωνία ΑΔΒ είναι ίση με 80
0
 , τότε να υπολογίσετε τις 

γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ. 

(Μονάδες 15) 

 

49.       

Δίνεται το ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ=ΑΓ. 

Φέρουμε, εκτός του τριγώνου, τις 

ημιευθείες Αx και Αy τέτοιες ώστε Αx⊥ΑΒ και 

Αy⊥ΑΓ. Οι κάθετες στην πλευρά ΒΓ 

στα σημεία Β και Γ τέμνουν τις Αx και Αy στα 

σημεία Δ και Ε αντίστοιχα. 

 

α) Να αποδείξετε ότι ΒΔ=ΓΕ. (Μονάδες 12) 

 

β) Αν η γωνία ΒΑΓ είναι ίση με 80
0
 , να 

υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΔΑΕ. 

(Μονάδες 13) 
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50.       

51.       

Θωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ 

(ΑΒ=ΑΓ) και σημεία Δ και Ε στην ευθεία 

ΒΓ τέτοια, ώστε ΒΔ=ΓΕ. Έστω ότι ΔΖ ⊥ ΑΒ 

και ΕΗ ⊥ ΑΓ. 

 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. ΒΖ=ΓΗ. (Μονάδες 10) 

ii. Το τρίγωνο ΑΖΗ είναι 

ισοσκελές. (Μονάδες 7) 

β) Αν 
∧
A = 50

0
 , να υπολογίσετε τις γωνίες 

του τριγώνου ΑΖΗ.  

(Μονάδες 8) 

52.       

Σε ημικύκλιο διαμέτρου ΑΒ 

προεκτείνουμε την ΑΒ προς το μέρος 

του Α και παίρνουμε ένα σημείο Γ. 

Θεωρούμε Ε ένα σημείο του ημικυκλίου 

και έστω Δ το σημείο τομής του 

τμήματος ΓΕ με το ημικύκλιο. Αν το 

τμήμα ΓΔ ισούται με το ΟΒ και 

η γωνία  
∧

BOE  = 45
0
 , να υπολογίσετε τη γωνία 

∧
∆ΓΟ .           (Μονάδες 25) 

53.       
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54.       

55.       

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και η διάμεσός του 

ΑΜ. Φέρουμε ημιευθεία Γχ ⊥ ΒΓ προς το ημιεπίπεδο που 

δεν ανήκει το Α και παίρνουμε σε αυτήν τμήμα ΓΔ= ΑΒ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) Η γωνία 
∧

∆ΑΓ  είναι ίση με τη γωνία 
∧

Γ∆Α . 

(Μονάδες 12) 

β) Η ΑΔ είναι διχοτόμος της γωνίας 
∧

ΜΑΓ  .  

(Μονάδες 13) 
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56.       

57.       

 
 
58.       
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59.       

 
60.       

 
61.       

 
 

 

 

 

 


