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1. 

Η γραφική παράσταση μιας γνησίως μονότονης συνάρτησης f: ℝ→ ℝ διέρχεται από τα 

σημεία Α(5,2) και Β(4,9). 

α) Να προσδιορίσετε το είδος της μονοτονίας της f αιτιολογώντας την απάντησή σας. 
(Μονάδες 12) 

β) Να λύσετε την ανίσωση f(5-3x) < 2. 
 (Μονάδες 13) 

 
2. 

Δίνεται η συνάρτηση f(x) = x2 – 4x + 5 , x  ℝ. 
 

α) Να αποδείξετε ότι η f γράφεται στη μορφή   

f(x) = (x - 2)2 + 1.  
(Μονάδες 12) 

 
β) Στο σύστημα συντεταγμένων που ακολουθεί, να 

παραστήσετε γραφικά τη συνάρτηση f, 
μετατοπίζοντας κατάλληλα την y = x2   

 
(Μονάδες 13) 

 
 

 

3. 

Δίνεται η συνάρτηση ,  f(x) = 
1x

x2
2 

,  x  IR. 

α) Να δείξετε ότι η f (x)  1.  
(Μονάδες 8) 

β) Είναι το 1 η μέγιστη τιμή της συνάρτησης; Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας. 
(Μονάδες 8) 

γ) Να εξετάσετε αν η συνάρτηση είναι άρτια ή περιττή.                  (Μονάδες 9) 
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4. 
Στο παρακάτω σχήμα δίνεται η 

γραφική παράσταση Cf   μιας 

συνάρτησης f με πεδίο ορισμού το ℝ . 
Nα απαντήσετε τα παρακάτω 
ερωτήματα: 
 
α) Να διατάξετε από το μικρότερο στο 

μεγαλύτερο τους αριθμούς f x1,  

f x2και f x3 . 
(Μονάδες 10) 

β) Είναι η συνάρτηση f γνησίως μονότονη στο ℝ; Να αιτιολογήσετε την απάντηση σας. 
(Μονάδες 10) 

γ) Παρουσιάζει η f μέγιστο στο σημείο x2  ; Να αιτιολογήσετε την απάντηση σας. 
(Μονάδες 5) 

 
5. 

Στο παρακάτω σχήμα δίνονται οι παραβολές   Cf   και   Cg   που είναι γραφικές 

παραστάσεις των συναρτήσεων  f   και   g   αντίστοιχα με πεδίο ορισμού το ℝ. Η γραφική 

παράσταση της  g  προκύπτει από τη γραφική παράσταση της   f   με οριζόντια και 
κατακόρυφη μετατόπιση. 
 
Παρατηρώντας το σχήμα: 
 

α) Να βρείτε τα διαστήματα μονοτονίας, το είδος του ακρότατου της f και την τιμή του. 
(Μονάδες 10) 

β) Να βρείτε μέσω ποιων μετατοπίσεων της   Cf   προκύπτει η   Cg. 

(Μονάδες 15) 
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6. 

Έστω γνησίως μονότονη συνάρτηση f: ℝ→ℝ, η γραφική παράσταση της οποίας διέρχεται 
από τα σημεία  Α2,3 και  Β4,5. 
 
α) Να προσδιορίσετε το είδος της μονοτονίας της f .  

(Μονάδες 13) 

β) Αν η γραφική παράσταση της f τέμνει τον άξονα x΄x στο -2, να δείξετε ότι f 00. 
(Μονάδες 12) 

 
7. 

Δίνεται η συνάρτηση f(x) = 2x 2 – 12x + 19. 
 

α) Να δείξετε ότι η συνάρτηση f γράφεται στη μορφή: f(x)= 2 (x – 3) 2 + 1. 
(Μονάδες 10) 

 
β) Στο διπλανό σχήμα δίνεται η 
γραφική παράσταση της συνάρτησης 
  

g(x) = 2x 2  . 
 

Στο ίδιο σύστημα αξόνων, να 
σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση 

της συνάρτησης  f   και να εξηγήσετε 
πώς αυτή προκύπτει μετατοπίζοντας 
κατάλληλα τη γραφική παράσταση 

της   g.    

(Μονάδες 15) 
 

 
 

 


