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1. 

α) Είναι η τιμή   x = 
4
π   λύση της εξίσωσης   3συν4x + 3 = 0;  

Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας. 

(Μονάδες 10) 

 

β) Να βρείτε τις τετμημένες των σημείων τομής της γραφικής παράστασης της συνάρτησης 

f (x) = συν4x   με την ευθεία y = - 1. 
(Μονάδες 15) 

 

2. 

Δίνεται γωνία ω που ικανοποιεί τη σχέση:  (ημω + συνω)
 2

 =  1 

 

α) Να αποδείξετε ότι είτε   ημω = 0   είτε   συνω = 0.  
(Μονάδες 13) 

β) Να βρείτε τις δυνατές τιμές της γωνίας ω.  
(Μονάδες 12) 

 

3. 

Δίνεται η συνάρτηση f (x)= 
2
1

συν2x, x ε ℝ. 

 

α) Ποια είναι η μέγιστη και ποια η ελάχιστη τιμή της συνάρτησης;  

Ποια είναι η περίοδος της  f ; 
(Μονάδες 9) 

 

β) Να σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της f σε διάστημα πλάτους μιας περιόδου. 

(Μονάδες 10) 

 

γ) Να εξετάσετε αν η συνάρτηση μπορεί να πάρει την τιμή 1.  

Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας. 

(Μονάδες 6) 
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4. 

Αν  0 < x < 
2
π    και (2συνx + 1) (5συνx − 4)  = 0 , τότε: 

α) Να αποδείξετε ότι  συνx  = 
5
4  .  

(Μονάδες 10) 

β) Να βρείτε τους άλλους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας x.  

(Μονάδες 15) 

 

5. 

 
 

6. 

 
7. 

α) Να αποδείξετε ότι:  

 

 

(Μονάδες 10) 

β) Να βρείτε τις τιμές του x ε [0,2π)   για τις οποίες ισχύει: 

  

 

 

(Μονάδες 15) 

 

8. 

 

 

 

 


